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LO1 GIOI THIEU

Ngdy 28/9/2016, B6 Gido duc v Pao tao da cong bo phuong dn 16 chic

ki thi Trung hoc phd thong quéc gia nam 2017. Nét méi cda ki thi ndm 2017
la ¢6 5 bai thi: Toan, Ngtr van, Ngoai ngd, Khoa hoc Tu nhién (t6 hop ba
mon Vat li, Héa hoc, Sinh hoc) va Khoa hoc X3 hoi (t6 hop ba mon Lich sd,
Dia i, Gido duc cong dan), trong do chi c6 mdt bai thi tu luin la Ng vdn,
bon bai con lai thi theo phuong thuac trdc nghiém.

Diém thuc su déi moi cda ki thi Trung hoc phé thong quoc gia nam
2017 la viéc chuyén déi phuong thac thi tr “t luan” sang “trac nghiém” doi
vai ba mon Toan, Lich st, Pia Ii va viéc bo sung moén Gido duc céng dan vao
bai thi Khoa hoc Xa hoi, véi phuong thic “trdc nghiém”.

D€ kip thoi gidp hoc sinh ¢6 tai ligu hoc tap dap ung yéu cau doi mdi
cla Bo Gido duc va Bao tao vé ki thi ndy, ngoai by saich Hudng dan én tip ki
thi Trung hoc phd thong qilé'c gia ndm hoc 2016 - 2017 (phat hanh trong
thang 1 ndm 2017), Cong ti cd phan Pau tu va Phat trién Gido duc Ha Noi -
Nha xuit bdn Gido duc Viét Nam con xudt bdn bo sach Trdc nghiém 12
(phat hanh trong thang 11 nam 2016). BG sach gom 4 cudn tuong L?ngl voi 4
mon Toan, Lich si, Bia li, Gido duc céng dan.

Bén canh viéc chi ra nhang kién thdc co bdn, nhang ki ndng can thiét

dé& tr3 loi nhanh cau héi trac nghiém, bo sach cung cap hé thong cau hdi trac

nghiém theo chuong trinh I6p 12 véi nhing goi y, hudng dan can thiét.

Hi vong bd sach giip cac.em nhanh chéng lam quen va rén luyén tot ki
nang thi trdc nghiém bon mon mai I3 Toan, Lich sG, Bija li, Gido duc coéng dan
trong ki thi Trung hoc phd théng quoc gia nam 2017.

Moi y kién dong gop xin gui vé : Cong ti cd phdn Dau tu va Phat trién
Gido duc Ha Noi, Toa.nha van phong HEID, Ngo 12, Lang Ha, Ba Pinh,
Ha NOi. ' ‘

Tran trong cdm on !

Ha Noi, thang 11 ndm 2016 -




LO1 NOI DAU

PRy " Chim C cip cho cac em
Cuon sach Trac nghiém Toan 12 dugc bién soan nhim cung c€ap .
h, st dung trong qua trinh

hoc sinh, céc thdy,.co gido mot tai liéu tham khao hdu ic - ,
4n ddi moi phuong thic

gidng day, hoc tap mén Toan lp 12 THPT theo tinh th
kiém tra, danh gia trong ki thi Trung hoc phd thong (THPT')
duc va Pao tao (GD&DT).

qudc gia clia B6 Gido

Noi dung sach gébm hai phan:
- Phan mot : Giai tich ;
- Phan hai : Hinh hoc.

Mbi phan gdm cac Chuong, dugc trinh bay theo thd tu nhu trong sach giao
khoa (SGK) Gidi tich 12 va SGK Hinh hoc 12 hién hanh.

Noi dung clia mbi Chuong gém : |
- Tom tdt kién thdc Ii thuyét ma hoc sinh cdn hiéu, nhé theo yéu cau cla
Chuan kién thic mon Toan I6p 12 THPT hién hanh ;

- Tom tdt cac ki nang ma hoc sinh can luyén tap dé thanh thuc theo yéu cau
clia Chudn ki ndng mon Toan 16p 12 THPT hién hanh ; "

- Cac vi dy minh hoa cho viéc van dung cac kién thic va ki nang néu trén dé
x(r 1f, trd 1oi cac cau héi trdc nghiém c6 noi dung thudéc pham vi noi dung cla
chuong ;

- Cac cau hoi trdc nghiém c6 noi dung thudc pham vi noi dung cia chuong,
vGi cac cdp do nhéan thic ti “nhan bigt” t6i “van dung cao” (vé cap do nhan thic
clia cac cau hdi trac nghiém mon Toan, xem bai viét “Mot 5 Iy y V& cac ééu hoi
trdc nghiém mon Toan” clia tic gid Nguyén Khic Minh, duoc in tu trang 6 dén
trang 10 cla sach nay) ; voi 7m6i cau hoi déu co dap an va vei da sg cac cau hoi, c6
goi y hoac hudng dan gidi. U phan Dap an, ciing véi vidc ney ra dap an dang, con
~¢6 thong tin vé cdp do nhan thic cla mdi cau héi (theo quan niém cia ngufiilbién

soan cau hoi do) ; cac thong tin nay dugc biéu thj qua cac sb 1, 2, 3 va 4, vdi quy
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uoc 1 13 cdp do “nhan biet”, 2 Ia cdp do “thong hleu” 3 1a cdp do “van dung
(thap)” va 4 la cap do “van dung cao”.

Cac cau hoi tric nghiem trong moi Chuong dugc bién soan theo cac chuin da
dugc thé hién trong D& minh hoa mon Toan Ki thi THPT quéc gia nam 2017 cda Bo
GD&DT. Cac cau hoi nay vira 1a ngudn bai tap luyén tap dé gido vién va hoc sinh
st dung trong qua trinh giang day va hoc tap cac ndi dung kién thic cta Chuang,
via 1a nhiing goi y cho giao vien trong viéc bién soan cau hdi trdc nghiém cho céac
don vi kién thic ctia Chuong do.

Viéc bién soan ndi dung clia cac Chudng dugc phan cong trong nhom tac gid
nhu sau :

- Chuong | va Chuong 11, Phan mot : (A)ng' Nguyén Khac Minh ;
- Chuong 1l va Chuang 1V, Phan mot : Ong Dodn Minh Cudng ;
- Chuong | va Chuong 111, Phan hai : GS. Boan Quynh ;

- Chuong Il, Phan hai : Ong Pham Khac Ban.

Nham nang cao hiéu qua si dung sach, trong trudng hop gap kho khan khi
giai quyét cac cau hdi trde nghiém ¢ mdi Chuong, cac em hoc sinh nén tham khao
phan goi y - huong dan gidi dé tu minh tim ra dap an, trudc khi tra ctu bdng Bap
an dé tim dap an dang.

~Céac tac gia xin chan thanh cam on bién tap vién Pham Bdo Khué va bién tap
vién Nguyen Thi Thanh vé nhiing gop ¥ quy bau cho cudn sach.

Chang toi mong rang cudn sach sé gop phan tich cuc vao viéc nang cao hiéu

- qua giang day va hoc tap mon Toan l6p 12 THPT theo tinh than ddi mai, trong cac

nha trudng phd thong trén pham vi toan quoc.

Thang 11 nam 2016
CAC TAC GIA
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MOT SO LUU Y Vi cAu HOI TRAC NGHIEM MON TOAN

Bai viét nhdm cung cap cho gido vién va hoc sinh mot SO Eh_Ofl.g t'm €O ban
hia s¢ vO1 cac em hq

(dudi dang "moc mac’) ve cau hoi trac nghlcm mon Toan, ¢ e el

sinh doi diéu can biét vé viée xur i cac cau hoi trac nghi¢ém mon ro;an nol Chung
va cac cau hoi thuge 10d1 “4 Iura chon, 1 lua chon ding™ nol riéng ; ’dong thoi, chig
S¢ Vo1 gido vien mot sb didu xung quanh viée bién soan cau hoi trdc nghiém mgp
Toan thudce loai vira néu.

1. Phéin loai ciu héi theo cAp d9 nhén thic

Trong cac dé kiém tra, dé thi mon Toan, moi bai tap tu luan hay mdi cau hoi
tric nghiém (sau day duoc goi chung la cau hoi) déu duoc xady dung nhiam mot
muc dich nhét dinh trong viéc thur thach, kiém tra, danh gia nhan thuec, hiéu biét,
ki nang, nang luc Toan hoc cua nguoi lam bai & mot mure do xac dinh nao do ;
mure dd y duoc coi 1a cap do nhan thire (hay cép dé tu duy) cua cau hoi.

Hién nay, Bo Gido duc va Dao tao (GD&DT) dang st dung mot bién thé cua
thang phan cdp nhan thic (tur duy) Bloom'” dé dua ra cac quy dinh vé cdp do
nhan thic cho cac cau hoi cua céc dé kiém tra, dé thi dung trong céc nha truong
pho thong hay trong cac ki thi g cap quoc gia danh cho Hoc sinh pho thong “dai
| tra " (sau day goi tat 1a dé kiém tra, dé thi). Theo do, mdi dé kiém tra, dé thi chi
2dm céc cau hoi thude 4 cap dd nhan thiee : Nhan biét, Thong hiéu, Van dung (con
goi la Van dung thép) va Van dung cao. |

V61 mon Toan, cé_thé mod ta cac cdp do nhan thie néu trén, mot cach nom
na, nhu sau : |

- Cau hoi thude cap do Nhdn biér : La cau hoi nhim kiém tra viée thudc, hicu
dung. nhd céac khai ni¢m, cac két qua li thuyct (cac cong thuc, tinh chat. dinh 1,
quy tic. ...) da dugc hoc kiém tra kha nang nhan ra, néu hojc tai hlcn cac khai
ni¢m, két qua do trong cac tinh huong cu thé.

- Cau hoi thudc cap d0 Thong hiéu : La cau hoi nhim kiém tra vice st dunb
cac kién thie li thuyét (khai niém, l\ct qua) da duge hoc dé giai quyct céc tinh
hudng Todn hoc khong phure tap, ;clong hodc tuong tr cac tinh huon& hoc sinh da

duoc luyén tap trén lop ciing nhu dé ¢6 trong Sach gi4o khog (SGK), Sach bai tap
(SBT) mon Toan.
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No6i mot cach “dan da”, cac cau hoi thude cép do Thong hiéu 14 cac cau hon'
nhdm kiém tra kha nang ap dun& “thd™ cac kién thirc 1i thuyét (khai niém, ket qua)
da duoc hoc.
- Cau hoi thudce cap do Vin dung (thdp) : La cau hoi nhim kiém tra viéc hiéu
1, hiéu sdu (& mirc nhét dmh) cdc kién thie Ii thuyét da duoc hoc va biét tao ra su
lién két logic glua cac klen thirc do v&i nhau dé giai quvet céc tinh hudng Toan hoc
khong don gian, gan g1ong hoac gan tuong tu cac tinh huong da cé trong SGK, SBT
mdn Toan; kiém tra kha nang van dung céc kién thirc da hoc dé giai quyet cac tinh
hubng khong phire tap ¢6 llen quan trong thuc tién cudc sébng hodc trong ¢ac mon
hoc khac.
- Cau hoi thude cAp dd Van dung cao : La ciu hoi nhim kiém tra kha nang
van dung tong hop cac kién thuc li thuyet dad duoc hoc dé giai quyet cac tinh
huong, Toan hoc mdj, khong quen thude (theo nghla ¢6 thé chua duoc dé cap

trong SGK ho#c SBT mén Toan) va khong qua phirc tap, trong khoa hoc ciing nhu
trong thuc tién cudc séng.

Trong sO cac cdu hoi thude cap do van dung (thap) va van dung cao, ngoai
cac loai cdu hoi nhu dd mo ta ¢ trén, con ¢ thé c6 cac cau hoi nham kiém tra viéc
hiéu 13, hidu sau cac kién thue 1i thuyét da duoc hoc va kha nang van dung linh
hoat cac kién thirc d6 dé tim ra cach xu 1 nhanh (trong khodng thoi g g,lan ngan cho
phép) cac tinh huong Toéan hoc khong qua phure tap va khong “la” vé hinh thic so
v6i cac tinh hudng da duogc dé cap trong SGK hay SBT mon Toan (xem, ching
han, Cau 39, trang 43, sach nay).

2. Mot sb lwu y d6i véi vige gidi cAu héi tric nghiém mon Todn

T cdc mO ta & muc | trén déy, cé thé thay cau hoi thuéc cip do “nhan biét”
la cau hoi c6 muc yéu cau thdp nhét vé nhan thuc (hay vé tu duy) va do do, 1a cau
hoi d& giai nhat. Tuy nhién, dé c6 thé tra 101 dung céc cau hoi d6 trong “tich tac”,
ngudi 1am bai can nhé rd va hiéu ding cac két qua li thuyét da duoc hoc, dic biét
1a cac khai niém, cdc dinh nghla Vi thé, dé khong bo 16 co héi tra loi dung cdc
cGu hoi dé (it nhdt la nhu the) cdc gido vién va hoc sinh nén diéu chinh viéc day‘
va hoc cac kién thiec li thuyel dic biét la cdc khai niém Todn hoc co ban, dugc
quy dinh trong Chuong trinh mon Todn THPT hién hanh ; cu thé, nén chuyén tir

viéc day va hoc cdc khdi niém, két qua mgt cdch “ado ao”, hinh thirc, dai khdi nhtr
trude ddy (va hién nay ?) sang viéc day va hoc mjt cach ‘chdm rai” hon. cdn

thén hon va ¢é chiéu sdu hon.



mon Toan, xét cac

D& di t&i luru ¥ tiép theo ddi voi viée giai cdu trac nghi¢m | .
b Ki thi THPT quoc

céch xi li ¢6 thé cdu hoi sau (Cau 10 D& minh hoa mon Toan
gia ndm 2017 cua B GI)&DT)

“Cho mot thm nhom hinh vudng canh 12 cm. Nguoi ta cat o bon
tAm nhom d6 bdn hinh vudng bang nhau, mdi hinh vudng co canh bang X
gap tdm nhom lai nhu hinh vé dudi day dé du’oc mot cai hop khong nap.
hop nhan duge c6 the tich 16 nhat.
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A.x=6. B.x=3. C.x=2. D.x=4"
C6 thé c6 hai cach tiép can dé giai quyét cau hoi trén :
_ - Cach 1 : Giai bai tap da dat ra trong cau hoi bang cach xac 14p ham sé biéu
thi méi lién h¢ giita thé tich ¥ cua hop va do dai x, khao sat ham s6 V(x) xac lap
duoc trén khoéng (0 ; 12) dé tim gia tr1 x ma tai d6 V(x) dat gia tri 16n nhét ; tiép

theo, so két qua tim dugc voi cac dap s6 A, B, C, D dé tim ra c4u tra 10i dung cho
cau hoi.

- Cach 2 : Sau kh1 X4c lap dugc ham sO V(x) néu trong Cach 1, tinh V(2)
V(3), V(4) va V(6) ; s6 16n nhét trong 4 s6 tinh duoc s& 1a gia tri 16n nhét ¢4 thé
cua thé tich V. Tir 40, hién nhién, d& dang tlm ra cau tra 1oi ding cho cau hoi.

C6 thé thay, dé glal xong bai tap da dat ra ¢ cau hoi trong khoang thoi gian lam
bai t6i da da dugc ngdm 4n dinh cho cau hoi d6, can giai bai tap dy theo Cach 2.

Su khéc biét gitta Cach 1 va Céch 2 néu trén nam & quan niém vé tin

"dat ra. Véi Cach 1, ta coi cac phuong 4n A, B, C, D chi 1a cac dg lleu dua ra dé

dbi chiéu ; vai Cach 2, ta coi cac phuong an do 1a mot phin g1a thiét h
hudng dit ra. 8 oda i

h huéng

Viéc phdn tich tinh huong cu | thé néu trén 1a mot vi du minh hoa ch ¢ cach
a chom
nhin nhan d01 véi vige giai cac cau hoi tric nghiém mén Todn ; dg la. g Ot cac
doi véi cdu
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hoi trdc nghiém mon Toan thuéc loai “4 liea chon, 1 hea chon dzing” can quan niém
cdc phzrong an tra loi dieoe néu ra cho cdu hoi la mét phan gia thzet cua cau hoi do
va hién nhién nén tim cdch sir dung c6 hiéu qua nhat phan gia thiét ay.

3. Bicn soan cau hoéi trac nghiém mén To4n

D¢ bién soan mdt cau hoi trdc nghiém mén Toan thude loai “4 lya chon, 1 lua

chon duing” (sau day duoc goi tét 1a “cau hoi tric nghi¢m™) theo dung quy trinh, can
thuc hién lan luot cac budc sau :

- Bude 12 Xac dinh cép d6 nhan thic ctia cdu hoi mudn bién soan ;
- Budce 2 : Xéc dinh don vi kién thirc hodc ndi dung kién thirc mudn kiém tra ;

- Buéc 3@ Xéc dinh dang thire ciia cau hoi (tire x4c dinh cach phat biéu cau
hoi, phat biéu theo kiéu néu mét cau hoi hoan chinh hay theo kiéu “hoan thanh

%

cau”, ...);

- Buée 4 : Xay dung tinh huong Toan hoc dap tng cac yéu cdu dat ra & ba
budec trén ;

- Budce 5 : Xay dng, 4 phuong an tra 10i cho c4u hoi trong tinh hudng da xay
dung & budc 4, bao gdbm 1 phu'cmg an tra lo1 dung va 3 phuong an tra 101 sai (dugc
goi 14 cac phuong an nhiéu).

Nbi dung ctia cau hoi trac nghiém duoc trinh bay theo hai phan :

- Phan 1 : M6 ta tinh hudng néi téi & budce 4 (trong li thuyet cAu tric nghiém,
noi dung ctia phan nay duoc goi la ‘céu dan”) ;

- Phan 2 : Néu 4 phuong an tra 101 néi t6i & bude 5.

Mot cau hoi trac nghiém dugc coi la dat yéu ciu néu dap tung déy du cac
diéu sau day : |

- Cau din duoc trinh bay rd rang, mach lac, dé hiéu, phu hop kha nang nhan
thic cua nguoi lam bai ;

- N01 dung cua ciu dan dam bao tinh chinh xéc khoa hoc, ¢6 ndi dung kién

thirc ndm trong pham vi ndi dung da duoce quy dinh, bam sat chuan kién thirc va ki
ning ma ngudi lam bai phai dat duoc theo quy dinh cua cac cép ¢6 thim quyén ;

- Dé thuc hién dugc yéu cau dat ra trong cau hoi, ngudi lam bai phai sir dung
hét cac gia thiét da cho trong tinh hudng (céc phuong an tra 1oi dugc coi 1a mét
phin cta gia thiét d6) ;



- Cac phuong 4n nhiéu phai c6 do hép dan gan nhu ngatnﬁ O’:lha‘;;’s T,Ol
phuomg an nhiéu phai thé hién dirge cu thé nhimng khiém khuy€ " }%oac k}rll g,
“hiéu cac klen thirc ¢6 lién ‘quan td1 tinh huong dat ra trong cau hoi, o lem
khuyét vé kha ning, ki niing sir dung céc kién thirc do dé giai quyet tinh hubng Ay,

ca ngudi da chon phuong 4n d6 lam cau tra 101 ;
danh cho cau hoi, nguo

ai duoc cdu hoi & cap do
hoc luc tir kha tro lén &
» . ngudi lam bai ¢6 hoc

- Dam bao, trong khoang thdi gian lam bai t6i da

lam bai ¢6 hoc luc tr trung binh trd 1én ¢ mon Toan gi
“nhan biét” va cap dd “thong h1eu : nguoi lam bai cd
modn Toan giai dugc cdu hoi & cip do “yan dung (thap)
luc tir gidi trdy 1én & mon Todn giai duoc cau hoi O chp d6 “van dung cao”

Pé ¢ thé bién soan dugc mot cau hoi tric nghlem dap ung day du cac diéu
néu trén, ngudi bién soan, trudc hét, can hiéu 13, nidm vimg tinh than va muc tiéu
cua Chuong trinh giang day mon Toan bac phd thong hién hanh, hiéu thau ddo cac
'nol dung kién thirc can giang day theo quy dinh cua Chuong trinh, nidm vimg
chuén kién thirc va ki nang mon Toén bac phd théng hién hanh.

Ngudi bién soan cu hoi tric nghiém nén luu y doi dicu dudi day :
- Véi cdc rang budc vé pham vi ndi dung kién thirc, ki nang da dugc an dinh,
khong phai véi bat-ki don vi hodc ndi dung kién thL'rc ndo ciing ¢ thé dé dang

blen soan dugc mdt cau hoi tréc nghiém dat chuén c6 cap d6 nhén thic nhu mong
mubn. '

- Nén tranh vigc tao ra cac cau h01 mang tinh han 14m hinh thue - chang han,

cdu hoi tric nghlem vé viéc “tinh sb ga trong chud
ng” gay xon xa ot
thoi 1a mot vi du vé cau hoi thudc loai vira néu. 4 o du lugn m

- Thoi gian dung dé doc va hiéu cau dn duoc tin]
; ' ugc tinh va i « o
da danh cho ciu hoi. 0 thoi luong 1am bai to1

Ha Ngi, thang 10 nam 2016
Nguyén Khic Minh

(*) : Benjamin Samuel Bloom (1913
- 1999
Hoa Ki, thanh vién Hoi nghién tru gigo duc Hopg Illla Tién ST Tam 1 gigo dyc ho¢



Phin mpt. GIAI TICH

Chuong I.

UNG DUNG DAO HAM DE KHAO SAT VA
VE DO THI CUA HAM sO

I. KIEN THUC VA KI NANG CAN THIET

1. Kién thirc

Theo ycu cau ciia Chuan kién thirc mén Toan 1ép 12 THPT hién hanh, hoc
sinh can hiéu, nhé cac khai niém va két qua da duoc trinh bay trong Sach giao
khoa (SGK) Giai tich 12 hién hanh. Cu thé :

e Cdc khai niém :

- Dinh nghia ham s6 dong bién, nghich bién trén mot khoang. doan hogc

nua khoang: _

- Dinh nghia diém ciee tri (diém cuee tiéu, diém cwc dai) cua mot ham 50,

- Dinh nghia gid tri cuc tri (con goi tat la cure tri) cua moOt ham so;.

Dinh nghia diém cuec tri (diém cuec tiéu, dicm cuee dai) cua do thi ham so;
Dinh nghia gid 1ri lon nhat va gia tri nho nhat cua mot ham so trén mot
tap hop s0;

Dinh nghia dirong tiém can ngang (con goi tat 1a tiém cdn ngang), du(mg
1ién ¢dn dirng (con goi tat 1a riém can a’zmv) ctia do thi ham so.

Cic két qui :
- Dinh i m¢ rong vé mdi lién hé gitra tmh dong bién, nghich bién cua mot
ham sé trén mot khoang, mot doan hay nua l\h()an;: va ddu cua dao ham cua ham

50 do trén khoang, doan hay nua khoang iy
- Quy tac xét tinh dong bién. nghich bicn cua mot ham sd trén mot khoang,

mdt doan hay mot nia khoang ;
- Dinh li vé didu kién du dé mot ham sd ¢ dlem cuc tri (hoac ¢o cuc tri):

- Quy tic tim diém cuec trj (hodc cuc tri) cua mot ham 50
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- Quy tic tim gia tri 16n nhét va gié tri nho nhat €

aa mot ham s6 lién tuc trgy

mot doan ;

- So d6 khao sat va vé& d6 thi ctia mot ham 5O
2 "\ e Ay . )( A 3
- Dang ctia d thj ham s§ bac ba y = ax” + bx

- Dang cua d6 thi ham sb trung phuong Y

2+Cx+d(a¢0);

_ a4 b+ e (@#0);

ax+b 20, ad—bc#0);

- Dang ctia dd thi ham sd phén tuyén tinh y = ox +d

- Két qua vé hoanh d¢ giao diém cua do thi ha
y = g(x).

m s y = fx) va dd thi ham 6

2. Ki nang

12

Theo yéu cau ciia Chuan ki ning mdn Toan 16p 12 THPT hién hanh, hoc
sinh can luyén tap dé thanh thuc céc ki nang dudi déy :

C6 kha ndng tai hién cac khai niém, két qua néu & muc 1 trén ddy, trong
cac tinh hudng cu thé.

Biét dua vao dao ham cdp mot ciia mot ham so dé khao sat tinh dong
bién, nghich bién cua ham s6 do6 trén mot khoang, mot doan hay mdt nira
khoang.

Biét cach tim cdc diém cuc tri, cac gid tri cuc tri cia mot ham sb.

Biét cach tim gia tri lon nhat, gid tri nho nhét ciia mot ham s6 lién tuc
trén mot doan hay mot khoang.

Blft C'aCh tim cac duong tiém cén (dung, ngang) cua do thi ham so
(néu co).

Bict céch lap, cach doc bang bién thién cia mot ham s

Bi€t cach vé& va doc do thi cua mét ham sd

Biét dua vao céc dang d6 thi,

. . uc 1 trén d3 B, i
cua ham s6 tuong Ung. Y, d& xdc dinh dang

Biét cach xéc dinh s6 diém chung, toa
s6 y = fix) va 40 thj ham 4 y = g(x) |



3. Mot s6 vi du

’ a6 i du‘duox ddy minh hoa cho viéc van dung cac kién thirc va ki ning néu
o C?C muc 1 va A2. tren day dé xur i, tra 10i cac cau hoi tric nghiém c6 néi dung
thuoc pham vi ndi dung ciia chuong nay.

Vidu 1. (Cau I Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017 cia
Bé GD&DT) - '

) :
Du:(}ng cong trong hinh bén la do thi cia mét ham sé /N j
rong bén ham s6 duoc liét ké ¢ bin phuongan A, B, C D \
duwdi ddy. Hoi ham sé d6 la ham sé néo ? | ; \ /,
A y=-x*+x-1. B. y=-x'+3x +1. | \"'a -
s 5 : l; () \//
C.y=x"-x"+1. D. y=x"-3x+1. | !

o Phdn tich : Nhan thdy, tr dudng cong da cho ta chi
thu dugc thong tin vé hinh dang cua né. Vi thé, dé tra 101 cau héi dit ra, can dua
vao dang dé thi cua cdc ham so duoc dé cép & cac phirong 4n A, B, C va D. Cé
hai cach dé thuc hién diéu nay :

- Cdch 1 : Khio sat va lap bang bién thién (hodc v& dd thi) ctia 4 ham sé da
cho & 4 phuong an, r6i dua vao 4 bang bién thién ldp duoc (hodc dua vao hinh -
dang cua 4 do thi vé dugc), tim ra ham s6 thoa mén yéu cau dé bai.

- Cdch 2 : Dua vao dang dd thi cta cac loai ham s6 dugc dé cap & 4 phuong
an, da duoc tong két trong SGK Giai tich 12, d€ tim ra ham s6 thoa man yéu cau
dé bai. |

Hién nhién, lam theo Céch 1 s& mat kha nhiéu thoi gian dé giai quyét dugc
tinh hudng dit ra. Tuy nhién, d6 la cach duy nhét c6 thé, ddi vdi cac hoc sinh
khong nhé bang téng két cac dang do thi da néu & muc 1 trén day.

Dudéi ddy la Huéng dan giai theo Cach 2.

o Hudng ddn gidi : Ki hiéu (¢) la dudng cong Cgﬁ cho.

Nhén théy, cdc ham s6 da cho & 4 phuong 4n thudc cac loai ham sb : bac hai,
bic ba va trung phuong. Cén cu dang dd thi cua cac loai ham s6 vira néu, ta thay
(€) chi 6 thé 1a db thi ciia mot ham s6 bac ba voi hé s0 a cta x* 1a s6 duong. Tir
d6, két hop véi gia thiét () a dd thi ciia mot ham s0 trong 4 ham s6 da néu ¢ 4
* phuong 4n, suy ra ham s cAn tim 1a ham s0 & phuong an D,
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he thdy céu hoi 0 Vi du nay |3
ho do thi cta no, trong mg
; "nhan biét”.

o Nhdn xét - Fu huéng din giai néu trén, cot
cau hoi nhdm kiém tra kha ning nhén dang ham 56

L 2o 1 A A & ane d
tinh hudng cu thé. Vi thé, cau hoi da ra la mot cdu hoi & cp |
. ’Tquoc gia nam 2017 cuq

Vi du 2. (Cdu 2 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THI

B6 GDEDT) : | |
' = - ing dinh na

Cho ham soy = f(x) ¢, lim f(x)= lva \ll)mw f(x) — —1.Khang dinh nao

XD+
sau day la khang dinh diing ? !
A. Do thi ham so di cho khéng cé tiém cdn ngang.
" B. D6 thi ham so da cho cé diing mol 1iém cdn ngang.

C. Dé thi ham sé da cho ¢é hai tiém cdn ngang la cdac dirong Ihang y =1 va

y =]
- D. D6 thi ham s6 da cho ¢6 hai tiém cdn ngang la cac dirong thangx =1 va
x=-1. |
e Phdn tich : Vi diéu quan tdm & ca 4 phuong én A, B, C, D déu la cac duong
tiém cdn ngang va dung cia db thi ham s6 nén hién nhién cin dua vao dinh nghia
cac duodng tiém cén do de chon ra phuong an tra 101 dung.
o [Gng dan giai : T dinh nghia tiém can ngang cta db thi ham sb de thay
khang dinh duoc néu & phuong an C la khang dinh dung.
e Nhdn xét : Cau hoi ¢ Vi du nay la mot cAu héi nham kiém tra viéc hiéu dinh

nghfa tiém can ngarig cua d6 thi ham sé va kha nang tai hlen khai niém do6 trong
mot tinh huong:, cu thé. Vi thé, cAu hoi dara la mot cau hoi & cap do “nhén biét”.

Vidu 3. (Cdu 4 Dé minh hou mon Toan Ki thi THPT quoc gia nam 2017 cua

B6 GD&DT)

Cho ham s6 v = f(x) xdc dinh, lién luc tré >
Yy =] tnh, | uc tren R va o6 by ST
\ ang bién thién :

R

X —0 0 1 o
. ) TTr——
| Y + D S

y —é/////ZO\\\\\sﬁlf/,,//*+w
e ]

B



Khang dinh nao sau dy la khéng dinh ding ?

A. Ham s6 ¢6 ding mot cuec tri.

B. Ham sé ¢6 gid tri cuc tiéu bc?ng 1.

C. Ham s6 ¢6 gid tri I6n nhdr béng 0 va gid tri nho nhdt bang 1.
D. Ham s6 dat cuc dai tai x =0 va dat cuc tiéu taix = 1.

e Phdn tich : Vi cac thong tin vé ham sb f(x) dugc cho & bang bién thién

nén suy ra can dua vao cac quy dmh vé viéc dién thong tin vao bang bién thién dé
khai thac tIr bang do céac thong tin can thiét, 1am can cir cho viéc tim ra phuong én
tra 101 dung.

* Huong dan giai : Véi viéc ndm vitng cic thong tin dugc thé hién trong
bang blen thién, d& thiy D 1a khing dinh dtng.

o Nhéin xét : C6 thé thay, ciu hoi & Vi du nay 1a mot cau hoi nham kxem tra
kha nang tai hién quy trinh dién thong tin vao bang bién thién cua ham 50, trong
mat tinh huong cu thé, tir d6 rut ra cac két luan can thiét vé tinh chit cia ham so6
da cho. Vi thé, cau hoi da ra 1a mot cau hoi & cap do “thong hiéu”,

Vi du 4. (Cdau 6 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017 cua
Bo GD&DT) : -

2

N 4 . 2 A’ 2 N ,.’ x +
Tim gia tri nho nhat cua ham sé y =
| g

3 trén doan [2 ; 4].

| | 19
A. 6. B.mny=-2. C.m = -3, D. mny=—,
i = 24} iR 2417 3
o Phdin tzch C6 thé thdy, & cdu hoi nay, céc dap an A, B, C, D khong cho ta
mét goi ¥ nao trong viéc dinh hudng tim cach giai quyét yéu cau dit ra. Vi thé,
ching chi c6 thé déng vai trod 1a cac dit liéu d6i chleu Do d6, cach duy nhit dé tra
167 cAu hoi dit ra 1a tim gid tri nho nhit ciia ham sb dé cho trén doan [2 ; 4], rdi

dbi chidu véi cac dap an A, B, C, D dé tim ra dap an dung.
o Huong ddn giai : Str dung quy tdc di dugc hoc, tim gia tri nho nhét cua

" 'ham sb da cho trén doan [2 ; 4]. Pép n A 1a dap 4n dung.

« Nhn xét : Cau hoi & Vi dy ndy la cdu hoi nhdm kiém tra kha nang ap dung
“thd” mot quy tic dd dugc hoc vao viéc gidi céc bai tdp don gian. Vi thé, cau hoi
da ra 1a mot cdu hoi & cap dd “thong hiéu”.

Vidus. (Cdu 8 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017 cua .
Bg GD&DT)

Tim tdat ca cdc gid tri thuc cua tham 56 m sao cho do thi cia ham sé
y=x*+2mx’ + 1 cé ba diém cuc tri tao thanh mgt tam gidc vuong cdn.
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1
A.m:—-g_g—. B.m=-1. C.m=—}\7§-

« Phdn tich : C6 hai cich hién nhién dé xur li tinh huong dat ra. - ludn)
- Céch 1 : Gidi bi tap da dit ra mgt cach doc 1ap (nhu mgt bar tr fuan), ro;
déi chiéu két qua thu duge véi cae dap an dé tim ra dap an dun;jl- 3 o

_ Céch 2 : Lin luot thay céc gid tri m & 4 dap an vao ham da cho, tim cdc
diém cuc tri ctia dd thi ham nhan duge va kiém tra cac diem do c6 hay khong thoa
min yéu cdu dé bai. Tir d6, tim ra déap 4n dung. : e

C6 thé thay, di thuc hién theo Céch 1 hay Cach 2, thoi gian can thiét dé tim
ra dap an dang khong it. Vi vy, cn tim ra mot cach xir 1i “khong hién flhlen‘ tinh
hubng da dat ra, nham tiét kiém thoi gian & murc toi da co tbé, dam bao phu hgp
v&i hoan canh “tric nghiém”. Huong dén giai dudi ddy thé hi€n mot trong cic
cach nhu vay. :

o Hucng dan gidi : :

- Buge 1 : Xu Ii theo Cach 1, dé thu dwoc céc thong tin ti thiéu vé m.

Pé thda méan yéu cu dé bai, dd thi ham sé di cho, trude hét, can cé 3 diém
cye tri. Vi ham da cho la ham trang phuong nén diéu vira néu c¢6 dugc khi va chi
khi phuong trinh y'(x) = 0 ¢6 3 nghiém phan biét.

Ta co: y'(x) = 4x(x*+ m). Do d6 : Phuong trinh y'(x) =0 c6 3 nghiém
phén biét < m < 0.

Tu két qua thu duge ¢ trén, suy ra C va D 14 cac dap an sai.

- Buge 2 : Voi 2 dép én con lai, xir 1i theo Cach 2. Cu thé, chon 1 trong 2 gid
tri cua m ¢ cac dap dn A va B, thay gia tri d6 vao ham sb da cho, tim cac diém cuc
tri cua ’dé thi ham so thu dugce va kiém tra cac diém cue tri do theo tiéu chi caa dé
bai. Néu chung thoa mén yéu cau de bai thi gid tri m da chon |3 gid tri can tim;
truomg hop ngugc lai, gid tri m khong duge chon 1a gia tri can tim (vi sao. ?)

Hién nhién, trong truong hop cu thé nay, gia tri m nén chon dé kiém tra la

gia trim=—1. -
Thay m = —1 vao ham sé di cho vi v '

- y 2 k. VanIOY(X), ta dugey = x* — 2x2+1

vay'(x) = 4x(x"=1). Suy ra, do thi ham s§ thy duge ¢o

M,(-1;0), M,0;1) va M,(1,;0). D& thiy tam glac M

M,. Viy, B la dap an dung.

3 diém cuc tri 12

WM, M, vudng can tai

| o Nhin x¢él - CE}U hoi ¢ Vi du, ndy 1a cau hoj nhim Kiém t - Sebe.
‘hiéu sdu (¢ mic nhat dinh) quy tac tim c4c diém e tr og raﬁvu};}c nhor,, hiéu ro‘.
| °r U tua mot ham s6, mot sO
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tinh chat don gidn cua ham tryn

v w ) g phuong ; kiém tra kha nang tao ra su lién két
Jogic gitia cac kién thue dg v

; e ok e i nhau dé giai quyét mot tinh hudng Toan hoc
khong d?n g}?_m,, gfln £10ng cac tinh hudng da c6 trong SGK. Vi thé, cau hoi di ra
Ja mot cau hoi & cap do “vén dung (thép)ﬂ. ,

Vidué. (C

au 9 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THPT guéc gia nam 2017 cua
B6 GD&DT) : .

x+1

Jmx® + 1

Tim tdt cd cdc gid tri thue cua tham 56 m sao cho dé thi ciia ham s6 y =

co hai tiém cdn ngaﬁg,
A. Khing cd gid tri thuc nao cia m thoa man yéu cau dé bai.
B.m<0.
C.m=0.
D.m>0.

e Phdn tich : Tir dinh nghia tiém cén ngang cua do thi ham sb suy ra cac gia
tri m cén tim la céc gia tri sao cho tén tai gioi han hitu han cuia ham s6 da cho khi
x 1ién ra +oo va khi x tién ra —oo, dong thoi hai gidi han d6 phai khac nhau.

» Hudng ddn gidi : Ta co

x + 1 x+1 1 o ox+1 .ox+1
= . va lim = lim =-1,
mx2+1 |x| 1 X — -0 |x| r—>-o _y
V m+ — .
£
+1
i EELL g 2Ly
X +o !xl X —> +o0 X
x+1 x +1

T do, suy ra cac gioi han lim ———=——=, lim ————= t6n tai va hitu
X —= -0 [ 2 X =+ 2
Jmx +1 Jmx” + 1

, 1 : 1.
han khi va chi khi céc gi6i han lim \/m + —, lim  /m + — t3n tai, hitu han
_ . X

X - X N>+

o 1 A ’ I ' ~ A A . )
va khac khong. Do lim — =0 nén cdc gioi han vira néu ton tai, hitu han va

N>tk o xT
khac 0 khi va chi khi m > 0.
Vay, D la dap an dung.
e Nhdin xét - Cau hoi ¢ Vi du nay 1a cau hoi nhim kiém tra viéc nhd, hiéu o,
hicu say (.(')- muirc nhat dinh) dinh nghia tiém cén ngang cua db thi ham sd, dinh
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kum tra kha ning t30 ra sy
qmt! mat tinh huong Toén
ng Sach gido khoa. Vi the,

nghia va cac tinh chit co ban cua gioi han ham $0 3
licn két logic gitra cac L:m thuc do val nhau dé giai
hoc khong don gian, gin giong cic tinh hudng di ¢o tro
cau hoi di ra la mot cdu hoi o cap 4o “van dung (thap)™

Vidu 7. (Cau 11 Dé minh hoa mon Toan Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cua Bo GD&DT) :

) 1o ha : tanx - 2
11 il cd cde vid tri e o m sao cho ham 0y =
Tim 14t ca cdac gid tri thee cua tham so tan x — m
2 o . . T
dong bicn trén khoang | 0; — |.
4
A.m<0hodc 1 <m<?2. B.m<0. C.1sm< 2. D.mz22

e Phdn tich : Can huu y mng moOt ham s dong bién hay nghich bién trén
khoang (a ; b) chi Hu ham s6 do xac dinh trén l\hoang vua néu. Do d6, dé tim
duge dap an dung, c¢in can cr vao di¢u kién dé ham sb da cho xéac dinh trén

; Ve X . £ y . , A 5 <
khoang (O: —4—) va viée xét diau dao ham cua né trén khoang nay.

V4 H . . A
o Hicomg dan giai : Vi trén khoang (0 -Z) tanx nhéan tat ca cac gia tri thudc

khoang (0 ; 1) nén ham sd da cho xac dinh trén khoang (0; f—) khi va chi khi
4

me(0;1). Van diéu kién do, trén khoang (O; z), tacd y'= - 2-m
4 cos® x.(tan x — m)’

S L2 DR s : ”
5uyrane[O,4). y'20 VaZ(G,B)C(O;Z) sao cho y' =0 Vx € (a; f)

m<O0

&S
1< m<?2.

T do, A la dap an dung.

e Nhdn xé1 : Cau hoi & Vi du nay 13 cau hoi nhim kiém tra vi hés. hidu 18,
hiéu siu (¢ mice nhit dinh) dinh nghia va d:cu kién dé ham s§ d@ chn G i ot
)
khoang, dinh nghia va dao ham cia ham s y ng bién trén m

= tdm u
ham thuomg . Kiém tra kha ning vin dung Wng quy tic tinh dao ham cua

hop cac kié
qmu mot lmh huum> Toan hoc mai, khong don gian, I):)\‘;n thirc vira néu dé glal

cau hoi & cip do “van dung cao™. 6, cau hoi da ra la mot

I8
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I Mor SO CAU HOI LUYEN TAP

i ”Ul ’
Nham muc dich tao dicy ki¢

n thudn loi cho viée s dung such irong qua
/rmh gmng day va hoc ap, cac cd

e U hoi dwdi diay (mgoai trir céu cudi cung) dirgc
sdp xép lan luot theo cdc 1iéi (xocm) trong Chitong, cdc cdu hoi twong ing voi

moi (i1 (xoan) duegc sdp WP theo cap dj nhan thire ting dan. Cau cudi cing (cdu
36) dueoe coi la cdu 16ng kéy chuong.

1. Choham sd F(x) ¢6 tinh chét : f(x)20Vxe (0;3) va f (x) =
Vx € (1; 2). Hoi khang dinh nao sau day la khang dinh sai ?

A. Ham sé f(x) d()ng bién trén khoang (0 ; 3).
B. Ham sd f(x) déng bién trén khoang (0; 1).
C. Ham sé J(x) déng bién trén khoang (2 ; 3).
D. Ham sd /(x)1a ham hang (tte khong dbi) trén khoang (1; 2).
2. Cho ham s S(x) c6 f(x)<0VxeR va f'(x)=0 chi tai mot s6 hitu
han diém thudc R. Hoi khéng dinh nao sau day la khing dinh ding ?

f(xl) _ f(xz) <0

A.Voimoix,, x,e R va x,# x,, tacd

Ky
. . \ s x - (x)
B. Véimoix,, x,e R va x, # x,, taco f(x) = Jx > 0.
‘ k X, = X

)= 1)
S(x) = f(x;)
fo) - 1) _,
J(x,) = f(x)

Cho ham s§ y = x* = 5x. Hoi khang dinh nao duéi déy la khang dinh ding ?

C.Voi x, x,, x;e R va x,<x,<x;, tacod

D. V& x,,x,, x;€e R va x> x,> x; taco

(FY)

A. Ham sb da cho nghich bién trén ntra khoang (—oo ;1] va ddng bién trén
nura khoang [1 ; +00). ’

B. Flam sé di cho dong bién trén nia khoang (- ; 1] va nghich bién trén
nira khoang [1 ; +o0). , ) |

C. Ham s da cho nghich bicn trén moi nira khoang (—c0 ; 1], [1 ; +e0) va
dong bién trén doan [-1; 1]. |

D. Ham s di cho ddng bién trén moi nira l\hoang, (o0 5 1], [1 ; +o0) va
nghich bién trén doan [ ; 1.
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10.

11.

X+ X Y10 1oH
Tim tét ca cac khoang nghich bién cua ham s6 ¥

, (
A. (—0; + ). B. \_j—;—;-koo}

(L8 ofw-)u(F)

\
X T - Y A p— - + 2
Tim tt ca cac khoang ddng bién cia ham s0 y = X \/;

A.(0;4). B. (o;l). C. (l; +00J- D. (4; +).
4 :

4

N A 9 r ., . % ¥4 A A e + X
Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham so m sao cho ham s0 y = cOSX mx dong
bién trén R.

A.m<]l.  B.m<l1. ’ . C.m=>1. D.m>1.
, - 5 X tanx - 2

Tim tat ca cac gia tri thuc cia tham sd m sao cho ham s0 y = ——-————m oy 3

3 4 A \ /4 A
dong bién trén khoang (O; Z]
A.m<—1 B.-l<m<2. C.l<m<2. D.1<m<2.
Tim gié tri cuc tiéu y,.. clia ham sd y=x-12x + 20.
A. y.,.=0. B. y., =4 C. y.=20. D. y,., = 36.
Tim gia tri cuc dai Y,y (néu c6) ctia ham s y=-3x"-4x + 1.
A. Yy =—0. \ B. yp=0.
C. Yep=2. D. Ham sé khong cé gid tri cuc dai.

Tim tit ca cac gia tri thuc cua tham sb m sao cho ham sb
y=-—x+ myJx —1 cbcuc tri.
A.m<Q0. B.m<0. Cm=>0. D.m>0
Tim tit ca céc gia tr1 thuc cua th 5 . . A
s : ' tam s6 m sao cho ham s
y=X + 2(m + 2)x —4(m+3)x+1 CObadiémCU’ctri
11 '

A.m<——4—. Bm<13
4
C >—E
.m 4. D,m<~5 hoaC 11

-S<m<-——.
4




12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

Hothamso y = |x['- 3x +1 ¢ tit c& bao nhiéu diém cuc tr1 ?
A. Khéng ¢6 diém cuc tri.

B. C6 mdt diém cuc tri.
C. Co hai diém cuc tri.

D. Cé ba diém cuc tri.

= |x| -x'=1¢h tAt ca bao nhiéu diém cuc tri ?
A. Khong cé diém cuc tri.

C. C6 hai diém cuc tri.

Hoiham s6 y =

B. C6 mdt diém cuc tri.

D. Cé ba diém cuc tri.
2

Tim gid tri 16n nhit cia ham s y= X +3
x -1

trén doan (2 , 4].

ll ‘ 19
A max = . B = —, =
naxy = E} r{r)leixy 6. C. 'E%’fy 3 D. r[r}ey](y .7'

by >’ =4 kd r( k) A ;: 3 a3
Tim gid tri nho nhat cia ham s§ y = x* + 2 trén doan [2 3].
X

15 19 ‘
A. min 4, B. = —, 5 . miny = 28.
23”7 Bars G Lomige o D- iy =28
\ [ . . A A 7 9 N A 1 6 2 5 1 2
Tim gia tri 16n nhat (neu cd) cua ham s6 y = ——x°+ —5+x - Ex +x +1
trén R.
A. Ham s6 khdng c6 gié tri 1on nhét. B. max y = ;—Z)
' 47 67
C.m = —. D. max y = —.
<7730 <7730

Tim tit ca cac gia tri thuc cta tham s m sao cho gia tri 16n nhat ctiia ham s
y=-x>+ mx — 1 bang 3.

43

Am=2. B.m=—"=. C.m=4.  D.m=-4hoicm=4.

Cho ham s f(x) xéc dinh trén tip hop P = (=3 ; 3) \ {~1 ; 1} vaco
im f(x)= -0, Iim’f(x) =-o, lim f(x) = -o, lirr} f(x) =+,

X — -3 Xl

lim f(x) =+, llm J(x) =+

x—=1"

Hoi khang dinh nao dudi day la khang dinh ding ?

A. Dd thi ham sb di cho c6 dung hai tiém cén dimg 1a cac dudng thang
x=-3vax=3.

B. Db thi ham sb da cho co ding hai tiém can dimg 1 céc duong thing
x=-]lvax=1.
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19.

20.

21.

S . ’ z - A { 3 ] du@n t 5
C. Db thi ham s da cho c6 ding bén tiém cin dimg 1a cac CHETS hang

x=-3,x=-1,x=1vax=3.
D. D4 thi ham s6 da cho ¢é sau tiém cﬁn dung.

Cho ham sd f(x) xac dinh trén khoang 2 ;-1 va co ‘Em’ f(x)=2

\ ™ 3 , :"’ 3 . s ?
lim 7 (x) = —oo. Hoi khing dinh nao sau day la khdng dinh ding

v -l

A. Db thi ham sé f(x) ¢6 dung hai tiém cdn ding 12 cac duong thing
x=-2vax=-l. ]

B. D thi ham sé f(x)c6 dung hai tiém cn ngang la cac duong thang y =2
vay=-1.

C. Db thi ham s& f(x) ¢6 ding mdt ti¢m can ngang la duong thang y = 2.

D. D& thi ham sd f(x) co diing mdt tiém cén dung la du’qng, thing x = —1.

3x + 2
x| +1

Tim t4t ca cac dudmg tiém cdn ngang va dimg cua dd thi ham ) y=:

A. D& thi ham sé da cho c6 dung mot tiém ¢@n ngang la duong théng y=3
va khong ¢6 tiém cin dang.

B. D& thi ham sb da cho khong ¢6 tl(,nl cdn ngang va c¢6 dung mot tiém cén
dung la du(m;: thang x = —1.

C. D6 thi ham s6 da cho c6 tat ca hai tiém can ngang 1a cac dudng thing
y=-3,y=3va khong ¢6 tiém cén ding.

D. DO thi ham sd di cho khong ¢6 tiém cén ngang va ¢6 dang hai llem can
dung la cac duong thing x=-1,x=1.

Cho ham s6 y = f(x) xéac dinh trén R\{-1; 1}, lién tuc trén mdi khoang
xac dinh va ¢o bang bicn thién sau : |

X | —o© ~1 0 | ] N __ﬁ;o—o—
yl - - -1 T
+00, '“_%‘th ‘
\ Ty 2
Y -1 |
-2
™~ - \
—00
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23,

24,

25.

26.

27,

Hoi khang dinh nao dugi day la khang dinh sai ?

A. Ham 56 khong c6 dao ham tai diém x = 0.
B. Ham sb dat cuc tri tai diém x = 0.

C. D6 thi ham sé ¢6 hai ti€ém cén dung 14 cac dudng thing x = -1 vax=1.

D. D6 thi ham sb c6 hai tiém can ngang la cac duong thang y =-2 vay = 2.

D6 thi ham sé nao, trong bon ham sb duoc liét ké & bon phuong an A, B, C,
D dudi day, c6 dudmg tiém cin ? |

A y=5x"-x"+2x +3. B.y=-2x"+x"-1.
C.y=-x"+x+1. | D. L
2x+5

D6 thi ham sé nao, trong bon ham sé duge liét ké & bdn phuong 4n A, B, C,
D duéi day, khong co diém cuc tri ?

A y=x+2x-1. B. y=-2x"+x* +1.
Cy—x4+5x-2 | D.y=-x"+2x"+1.

D6 thi ham sb nao, trong bon ham sé duoc liét ké & bbn phuong 4n A, B, C
D dudéi ddy, c6 ding mot diém cuc tri ?

A y=x'-2x+1. B.y=-2x"-x* +1.
| | 2x+ 1

Coy=x'-5x"-2 D.y= :

C.y=x-5 Y34z

Tim tat ca cac gia tri thuc ctia tham sé m dé d6 thi ham sb
4 A ’ . A .
y=x'—(m+Dx’+ 35 2 khéng c6 diém cuec tri.

A -3<m«<l. B. -l<m«<l. C.m<l. - D.-3<m<1.
Tim tit ca cac gia tri thuc cua ‘tham s6 m dé abd thi ham sb
y = x> = x"+ (m + 1)x + 2 c6 dung hai diém cyec tri.

11 2 4 . 13
- B. m<——. C. m<—. D.m<—.
A. m < T3 m 3 3

. e, . 2 X R 13 I _- 3 )
Tim tht ca céc gia tri thyc ctia tham s mdé hamsd y = mx™ - x* + (m — 1)x + 3

c6 dung hai diém cuc tri va diém cuc tiéu nam bén trai diém cuc dai.

o 3-+21
A__3____.+\/2_T<m<0. B. 3\/——<m<0.
3 - |
. 3 - +V21
o L3N D. 6J_<m<0.
6
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28.

29,

30.

31.

32.

33.

24

& m d& do thi ham g

. - . a— cua tham
Tim tAt ci cac gia tri thuc diém cuc tri va hai diém g4

y=(-mx'=x+(m+2)x+ 2 c6 dung hai
nam & hai phia cua truc tung.

A.m<-2. Bm>1 C—2<m<1 Cho o
Tim ti ca cdc gia tri thue cua tham s6 m sao o &
y=mx'+ (m* = x*+1 co hai diém cuc dai va mot diém LU(« !

A.m<-1. B()<m<1.
D~1<m<0
m sao cho dd thi ham s

D.m<-2hodacm>]

C.m<-1hoacO<m<1.
Tim tAt ca cac gia tri thuc cua tham 0 N
y=x"+2mx’ +1coba diém cuc tri va ba diém d6 1a ba dinh cua mt tam
giac déu. | ‘
3
A.m=——1—. B.mzl. C.m=-3. D.m=—\/§.
Y3 3

T v A 3 2 ‘ 3R ALt \ A L2
Hoi dd thi ciahamsd y = x* + 2x" = x + 1 va dd thicilaham s y = X" — x +3

¢ 14t ca bao nhiéu diém chung ?
A. Khong c6 diém chung. B. C6 1 diém chung.
C. C6 2 diém chung. 'D. C6 3 diém chung.
Biét ring dd thi ham sb ¥ = exl-x+2 va d6° thi ham s
y= ~x w ¥ cét nhau tai diém duy nhét; ki hiéu (xy35 ¥,) latoa do cua
diém do. Tim y,.
A yp=4. . B. y,=0. Cy0=3 | D. Yo= — l.

Cho. ham sb y = f(x), xé&c dinh trén R\{-1; 1}, lién tuc trén moi kh;)ang
xéc dinh va co bang bién thién sau :

: - = 0—__\1 +o0
y ~ _ H - “‘—_“*“
+00 o
| N ~.
* 2
-3
o~ AN
—Q0
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34.

35,

36.

Tim tat ca cac gia tri thye cua tham sé m sao cho duong thangy 2m + 1
cat do thi ham sé di cho tai hai diém phan biét.

A.m<=2, B.m2>1.

C.m<-2hoacmz>1. D.m<-2hodcm> 1.

Tim tat ca cac gla tri thue cia tham s6 m sao cho dd thi ham sb

y=x"+x"+ m cit truc hoanh tai ding mot diém.

4
A m<——,
>7 - B.m>0.
4 4
C.——<m<0. D. m < —=— hodc m > 0.
27 27
Tim tat ca cac g,la tr1 thure ctia tham sé m sao cho duong 1hangy m+ 1 cit
3
d6 thi ham 6 y= 5 | x| - —2—x +1 tai bon diém phan biét.

7 A
A . ——<m«<l. B.——9—<m<0. C.m>——7-. D.—Z<msl.
2 2 2 2

hm gia tri 1on nhat (néu ¢d) ctia ham sb y = L% trén tdp xac dinh R.
X - x4+
]
A. maxy—g B. mu?xy=l.
C. max y =3 D. Ham sé khéng c6 gia tri 1én nhét.

lil. GOI ¥ - HUGNG DAN GIAI - DAP AN

Goiy -

Huéng din giii

Ciu 3 : Xét diu dao ham cta ham sb da cho roi dua véo dinh 1i vé tinh déng

bién, nghich bién cia mdt ham sé trén mot khoang, mot doan hay mdt
nira khoang dé tim ra khiang dinh dung

Ciu 4 va Ciu 5 : Xét ddu dao ham cia ham s da cho, roi dwa vao dinh li vé tinh

dong bién, nghich bién cua mdt ham sé dé tim ra cac khoang ddng bién
hay nghlch bién theo yéu cau.

Cdu 6 : Ham sb da cho ddng biéntrén R y'=m —sinx >0 Vye R

Ciu7:

&m2sinx Vx e R
g 1 o .
-Véim=0,tacohamso y = —Etanx + 1, la ham nghich bién trén (O; %)

- V6i m # 0, xem phan Phan tich va Hudng dan giai ¢ Vi du 7 (phn I,

muc 3).
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t ham sO dé tim ra

ik i cua mo
iém cuc tr1 cua 7 e
i cuc t1€u, cuc daj

Ciu 8 va Cau 9 : Sir dung Quy tac II tim ¢ ¢ d6 suy ra

cac diém cuc }iéu, cuc dai theo yeu cau ;
ctia cac ham so da cho.
Cau 10 : Ham s da cho ¢6 cuc tri <> Phuong trinh (
Ciu 11 : - Ham sb dd cho c6 3 diém cuc tri < Phuong
nghiém phén bigét.
- Luu y  x = 1 12 mot nghiém cua phuong trinh
Y-3x+1, X >0

CAu 12 : - Viét lai ham so dudi dang y = {—x3 x4+l xS 0.

inx) y'=0¢O nghiém duong,

trinh (anx) ' = 0 co ba

(dnx) y' = 0.

. . 3(x*-1), x=20
-Dodd y'= ( ) )
“3(x*+1), x<0.

- Suy ra ham s& di cho ¢ dao ham tai moi diém x €
_ Sir dung didu kién du dé ham so co cuc tr, kiém tra tinh cuc tri cla
diém x néu trén. ’

Ciau 13 : - Ham sb da cho 1a ham chin. Suy ra, do thi ham s6 da cho nhan truc
tung 1am truc doi xing. Do do, x = 0 1a mot diém cuc tri cia ham so da
cho (vi'sao ?).

R vay' =0 &x=1

- Trén (0 ; + ), taco y'= 3x? — 2x. Do do, trén khoang vira néu :

y'=0< x=—.

3
- Su dung dicu kién du dé ham sb c6 cuc tri, kiém tra tinh cyc tri clia
diém x néu trén.

- Két hop v6i goi ¥ thit nhat, rit ra ket lugn vé s6 diém cye tri cua ham
so d4 cho. | '

Caul6:-Tacd: y'=-2x"+2x'—x +1=—(x = D(2x* + 1).

- Tir d6 suy ra ham s6 da cho dong bién trén (—o0; 1] Vé‘l' nghich bién trén
[1; +o0). '

- Vivéy, maxy = y(1).
Ciau 17 : Gié tri Ion nhat cta ham sb da clho ]2
. a tung dd cy 1
y=-x+mx—1(visao?). © €0 cta dinh parabol
Ciu 20 : - Vi ham sb dd cho xac dinh va lié

ntuc trén R nép g3
- A , 2 n 3 . , ~
6 tiém cén ding ; : €n d6 thi ciia né khong

26
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- Ding dinh nghia d¢¢

tim tiém cdn ngang (nén on lai phdan gid han cua
~ ham 6. o lop 11).

Cau 25 : Su dung kéy qua:

DO thi ham <6 bic ba y=ax + b+ ex +d. u 2 0. khong ¢o diém

cue i Khi va chi khi phuomg trinh (dn x) y'=0 v6 nghiém hodc ¢6
nghi¢m k¢p.™

Ciu 26 : Sur dung két qua

“D06 thi ham s bicba y=ux'+ bx 4+ ox + d, a #0, cé ding hai diém
cuce tn khi va chi khi phuong trinh (dn x) y' = 0 ¢6 hai nghi¢m phan biét.”

Cau 27 : Sur dung két qua ;

. g A Fo g . 3
Ham so bicba y = ax'+ hxl 4 cx + d. a # 0, ¢6 dung hai diém cuc tri

va diém cue tiéu ndm bén trai diém cuce dai khi va chi khi @ < 0 va phuong
trinh (An x) y' = 0 ¢4 hai nghi¢m phan bi¢t.”

Cau 28 : Sur dung két qua
“D06 thi ham so bac ba ¥ = ax'+ b+ ex + d, a # 0, ¢6 dung hai diém

cuc tri va hai diém dé nam o hai phia cua truc tung khi va chi khi phuong
trinh (Anx) »' =0 ¢6 hai nghi¢m phan biét trdi dau.”

Ciu 29 : Sur dung két qua
“Ham s tring pthmg y=ax'+bx’+ ¢, a#0, c6 hai diém cuc dai
va mot diém cue tiéu khi va chi khi ¢ < 0 va phuong trinh (an x) y'=0
¢O ba nghi¢m phan biét.”
Cau 30 : Xem Phan tich va Huéng dan giai o Vi du S (phdn I, muc 3).
Céu 31 : Sur dung két qua:
“S$6 diém chung cua dd thi ham s y = f(x) vado thi ham sé y=g(x)
bing s nghiém ddi mot phan biét cua phuong trinh f(x) = g(x).”
Cau 32 : x, la nghi¢m cua phuong trinh X'+ 2x7-3=0 va Yo = y(x,).

Céu 34 : D& thiy. vai moi m, ham sd y di cho ludn ¢6 hai diém cue tri (g,om mat
di¢m cue dai va mdt diém cuc ticu). Suy ra, do thi ham sd do cit truc
hoanh tai dung mot diém khi va chi khi Yoy, > 0.
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hi ham sb da cho nhan tryc

Ciu 35 : - Ham sé da cho 12 ham chén. Suy ra, do | ot db thi ham
tung lam truc déi xung. Do d6, dudong thang y = m:r ; i nhénh?‘so
da cho tai 4 diém phan biét khi va chi khi duong 'tharfgd'? e biAtafr‘l
bén phai truc tung cta db thi ham so da cho tai har dicm p ¢t va
trong hai diém d6 khéng c6 diém (0 ; ¥(0))-

’ ‘ ‘, 1 3 3 _7_ L4 A ’ .
- Lap bang bién thién cta ham s y = gx’ s-ol 1, voi tap xéc dinh
P =1[0;+ o). Tir d6 suy ra cac gia tri m can tim,
Ciu 36 : Khao st ham sb da cho, s& thu dugc bang bién thién sau :
X | —o0 -1 | +0o0
Y — 0 + 0 -
y |1 \ / 1
y(=1)
Tu do suy ra max y = y(1).
Dadp dan
n Pa M . D3 M p
1| A 1 13 | D | 4 25 | D | 2
2 | A 1 14 | D 2 2% | B | 2 |
3 D 2 15 C 2 27 = 2 |
4 D 2 16 C 3 28 D 3]
> = - 7 = 2 29 D 2
6 | C 3 18 | C 1 + 5 3
7 D 4 19 D 1 31 5 L
8 B 2 20 C 2 32 = 2
9 C 2 21 B 2 33 - 2
10 | D 3 22 | D 1 s B et
11 | D 3 23 | A 1 = T T
4 4] —— ] _—
12 B 24 B 1 35 = y
B . __

(o)
o0




Chuong 1.
HAM SO Ly THUA, HAM SO MU VA
HAM SO LOGARIT

1. KIEN THUC VA KI NANG CAN THIET
1. Kién thire

_ 1heo yéu cau ciia Chuén kién thire mén Todn 1p 12 THPT hién hanh, hoc
sinh canl'hleu, nhé cac E(héi niém va két qua da duoc trinh bay trong SGK Giai
tich 12 hién hanh. Cy thé :

o Cic khdi ni¢m :

- Dinh nghia /ity thira véi 56 mi nguyén duong, lily thira véi s6 mii nguyén,
cdan bdc n cua mot sé thiuc (ne 7, n > 2):°

- Dinh nghia ldy thita véi s6 mii hitu 11, 56 mii v 1i cua mdt s thue duong;

- Dinh nghia ham s6 liy thira ; |

- Dinh nghia lbgarit co 56 a cua b (a, b 14 cac sb tht_rc.' duongvaa#1);

- Pinh nghia hdm-sé mii va ham sé l6garit ; |

- Khai niém phuong trinh va bdt phirong trinh mil, [garit.

o Cic két qud :

- Céc tinh chdt cuacanbicn(ne Z,n22);

- Céc tinh chat cua liy thira v6i sb mil thuc ctia mot s thuc duong ;

_ Céc tinh chit cua logarit va cac quy tac tinh 1ogarit ;

- Cong thire tinh dao ham ctia cac ham sé liy thira, mii va légari? (ham so

cap va ham hop) ; ’
Tinh ddng bién, nghich bién cua cic ham so lity thivra, mii va logarit ;
- b 0

- Dang db thi cua céc ham s 1ty thira, mil va ldgarit ;
CE:IC phuong phap gidi phuong trinh, bat phuong trinh mil va ldgarit.
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2. Ki nang
Theo yéu cdu cia Chuén ki ndng mon Toan lop 1
sinh can luyén tap dé thanh thuc cac ki nang duoi day :

o (o kha nang tai hién cac khai niém,
cac tinh hudng cu thé.

o Bibt sir dung céc tinh chét, cong thue da du
biéu thue c6 chira liy thua, l6garit.

« Biét tinh dao ham cta cac ham s0 luy thua,
ham hop), trong cac tinh huong cu thé.

« Biét v& dd thi cua cac ham s§ liy thira, mi, loga
cac tinh hubng cu thé.

két qua néu o mu

2 THPT hién'rhgnh, hoc

c 1 trén day, trong

roc hoc dé bién doi, rat gon cac
mil, 16garit (ham so cap va

rit (ham SO cap), trong

o' Biét cach giai cac phuong trinh, bt phuong trmh mii, 16garit c6 dang co

ban, trong cac tinh hubng cu thé.

« Biét st dung cac phuong phép da duoc hoc dé giai céc phucmg trinh, bat
phuong trinh mi, logarit c6 dang khdng phtc tap, trong cac tinh hudng cu thé.

3. Mt sé vi du

Céc vi du dudi day minh hoa cho viéc vén dung cac 1<1en thirc va ki nang néu
& cac muc 1 va 2 trén day dé xur li, tra 101 cac céu hoi tric nghiém cé ndi dung

thude pham vi ndi dung cua chuong nay.
Vidul:

Duong cong Irong hinh bén la do thi
cua mol ham sé trong bén ham sé duge liét
ké o h(m phwong dn A, B. C. D dudi day. Hoi
ham s6 @6 1o ham s6 nao ?

, 2\

C. y=(\[2-)x. ' D. y=l<;gw,5x

e Phdn tich : Nhan thay tir duding cong di cho t
hinh dang cua n6. Vi thé, dé tra 161 cau hoi dat ra a chi
cac ham s duoc dé cap & céc phuong an A, B Cy CaDn du
aD. C¢

O

thu duge théng tin vé
a vao dang @6 thi cu

diéu nay : . 0 hai cach dé thuc hién
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o Hudng dan giai - K4 hi€u (¢) la duong cong di cho.

Nhén thay, cac ham sé da cho 0 4 phuong 4n thude céc loai ham sb liy
thira, mﬁﬁvé [6garit. Can ct dang d6 thi cta cac loai ham sé via néu, ta thiy (¢)
chi c6 thé 1a d thi cia mot ham s6 mil ¢6 co sé 16n hon 1. Tir 6, két hop véi gia
thi€t (¢ ) 1a do6 thi cia mot ham sé trong 4 ham s6 da néu & 4 phuong an, suy ra
ham s0 can tim 1a ham s & phuong an C.

o Nhdn xét : Tir hudng dan giai néu trén, co thé théy cau hoi & Vi du nay la
cau hoi nham kiém tra kha nang nhén dang ham s6 nho d6 thi cua no, trong maot
tinh huéng cu thé. Vi thé, cdu hoi da ra 1a mot cau hoi & cap do “nhan biét”.

Vi du 2. (Cau 12 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quée gia nim 2017
cua Bo GD&DT) :

Giai phuong trinh log,(x — 1) = 3.

A. x=63. B.x=65. . C. x = 80. : D.x=82.

o Phdn tich : Tuy theo cach tiép can tinh huéng di dit ra, ¢ thé c6 hai cach
xur li duoi day : , .

- Cdch 1 : Giai phuong trinh da cho, déi chidu nghiém tim dugc voi céc gia
tri x & 4 phuong an A, B, C, D dé tim ra phuong an tra 1o dung.

- Cdch 2 : Lan luot thay céc gia tri x néu & 4 phuong an A, B, C, D vao
phuong trinh da cho va can clr dang thuc thu dugc dé tim ra phuong 4n tra 161 dung.

Céch 1 1a cach xr li dua trén viéc coi cac phuong én A, B, C va D chi 13 cic
phuong an duoc néu ra dé lam dit liéu doi chicu.

Cach 2 1a céach xir li dua trén vi€c coi cac phuong 4n A, B, C va D la mét
phén gia thiét cua tinh hudng da dat ra. |

31




o Hudng dan gidi : | )
- Cdch 1+ Ki higu (*) 1 phuong trinh dd cho, ta 6 (¥) ex—1=064 Sx=65,

- Cdch 2 : Bang céch thay l4n luot cac gid tri X néu O 4 PhU(m}fl:;“ A,B,C,D
vao phuong trinh da cho, s& thay x = 65 1a nghiém cua phuong trinh 4O

B la dap an dung.

o Nhén xét : Vi cb thé xtr li tinh huong theo cach
d6 duoc dat ra nham kiém tra viéc hiéu khai niém ng
va kha nang tai hién khai niém do trong mot tinh hudng
thé coi cau hoi da ra 1a cau hoi & cép do “nhén biét”.

Vi du 3. (Cdu 13 Dé minh hoa mén Toan Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cua B6 GD&DT) :

2 nén cO thé coi tinh huéng
hiém cua mot phuong trinh
cu thé. N6i cach khac, co

Tinh dao ham cia ham séy = 13",

A y'=x137" ~ B. y'=13"In13.
Cyio13. RN i
s | AT EX

e Phan iich - Vi didu quan tdm ¢ cdu hdi la dao ham cua mot ham s mil (so
cdp) nén cdn can cir cong thire tinh dao ham cua ham s6 mii dé tim ra phuong an
tra 101 dang.

e Hudng dén giai : Tir cdng thic tinh dao ham ctia ham sé mi, d& thay B la
phuong an tra 101 dung.

e Nhdn xét - Cau hoi & Vi du nay la mot céu hoi nham kiém tra viéc nh¢ cdng
thire tinh dao ham cua ham s& mii (so cdp) va kha ning tai hlen cong thuc do trong
mot tinh hubng cu thé. Vi thé, cau hoi da ra 1a mdt cau hoi & cép do “nhdn biét”.

Vi du 4. (Cau 14 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017
cua B6 GD&DT) : |

Gidi bdt phuong trinh 10g2(3x‘ -1)>3.

1
A.x>3. B.§<x<3.‘ C.x <3, Dx>1—9

o Phdn tich : Vi yéu cau dit ra & cau hoi 1a tim tap nghlem cliia mot bét
phucmg> trinh ¢6 dang log, f(x) > b, voia, b >0vaa= 1, nén can dua vao cach
gidl bt phuong trinh co dang viura néu dé timra phuong an tra 14 dan

o Hudng dan gidi : Tacd : log,(3x = 1)>3 < 3y _ e 23

| 3
Tir d6, A 1a phuong én tra lo1 ding. & x>
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o Nhdn xét : Cau hoi & v+ .
dung mdt phuong phépm ?,.v' du Nay 1a mot cau hoi nham kiém tra kha nang su
phuong trinh ¢6 dang g m% a)l. bat phuong trinh 16garit da biét dé giai mot bt
trong SGK. Vi thé, cau ho; S1an, twong tu céc bat phuong trinh da duoc dé cap
Vi du s (C s U hoi da ra la mét cau hoi & Cép d6 “théng hiéu”.
{du 5. (Cau 17 Pé iy A ,
ciat B3 GD&DT) - € Minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017

dinh dung ? ga b véiasx] Khang dinh nao sau ddy la khdng

1
A. ] , = ' i ?
0g,: (ab) 5 log,, b. B. log , (ab) = 2+ 2log, b.

1
. 5 = — ) 1 1
C. log,, (ab) 4 log,, 5. D. log .(ab) = 5 + —2—logu b.
* Phdn tich : Biéu quan tim & ciu ho; nay 1a biéu dién cua log ,(ab) qua
log, b.Cac dap 4n A, B, C, D khéng cho ta mét goi ¥ nao trong viée dinh huéng
tim cé’c.h gldl quyét yéu cau dat ra. Vi t_hé, ching chi cé thé dong vai tro 1a cac dit
litu doi chiéu. Do d6, cach dpy nhat d¢ tra 11 cdu hoi dit ra 1a sir dung céc cong
thie tinh 16garit thich hop dé biéu didn log . (ab) qua log, b, rdi dbi chiéu véi
céc ddp dn da cho dé tim ra dap an dung. '

o Hudng.dan gidi : Ta co :
1 1 |
log .(ab) = —log (ab) = —(lo + log, b) = — + —log b.
g .(ab) = g,(ab) 2( g,a+log,b) > TR,

D la dap an dung.

e Nhdn xé1 : Cau hoi & Vi du nay 1a cdu héi nham kiém tra kha nang ap dung
“thd™ céc cong thuce tinh 16garit vao vi€e giai cac bai tdp don gian. Vi thé, cau hoi
da ra la mot cdu hoi & cap do “thong hieu”,

Vi du 6. (Cdu 18 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nim 2017
cua Bg GD&DT) : |

, x + 1
Tinh dao ham cua ham so0 y = e

| - 2(x +1)In2 . B.y,=1+2(x+l)1n2
A' y': . 22.\: i ) ’ 22‘\’ .

1 -2(x+1)In2 D 'y.:1+2(X+1)ln2
C' y’: 2x2 * 2xz
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. khong ch
« Phan tich : Co thé thy, & cAu hoi ndy, €a¢ dap an A, i ch,’uDdat ra.gVi ?ht:
mit goi ¥ ndo trong viéc dinh hudng tim cdch E1% e ach duy nhat dé
chiing chi c6 thé déng vai tro 1a cac dif li¢u do chicu. ?.O N hidu voi cac ddp an
lii ¢ hoi dit ra 12 tinh dao ham cia ham so d& cho, 1O dor ¢
A, B, C, D d¢ tim ra ddp an dung. s thuong, cén
 Huing dén gidi : Sit dung cong thre tih 420 ham &1 sa ham mi, ta y
thite tinh dao ham cta ham bic nhat va cong thare tinh 420 ham cua RAf B HEEL-

y 4" — (x + 1).4".In4 l—(x+l)ln4_1—-2(x+l)ln2.
y = 3 :_____;————-——-_,/22"’
(+7) 4 |

A 1a dap an dung. )

o Nhdn xét : Cau héi & Vi du nay la cau hoi nham k,iém tra v1€::;c hiéu, n}}o f:ac
cong thirc tinh dao ham, céac tinh chit ctia ham s6 mil, ham sO loga}nt; k.1em tra Fha nar}g
van dung céc kién thirc d6 vao viée tinh dao ham cua mdt ham so €O daqg khong phirc
tap. Vi thé, c6 thé coi cau hoi da ra 1a mot cau hoi & cap dd “van dung (thap)”.

Vi du 7. (Cdu 20 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cua B6 GD&DT) :

Cho hai s6 thuc a va b, véi 1 <a <b. Khéng dinh nao dwdi ddy la khdng
dinh dung ? I

A. log, b <1<log,a B.1<log, b < 1ogb‘a.
C. 1og,,a <log, b <1. D. log,a <1< log,b.

e Phdn tich : Diéu quan tdm & cdu hoi trén 1a su so sanh log b, log, a vl
va su so sanh hai 16garit d6 voi nhau. Nhan thy, cac dap an A, B, C, D chi c6 thé
dong vai trd 1a cac dit lidu doi chiéu. Vi thé, cach duy nhit dé tra 11 ciu hoi dit ra

la tim cach so sanh cac 16garit do v&i 1 va vai nhau. Co thé ¢6 hai cach tim ra céc
so sanh do :

- Cdch 1: D&y rang 1=log, a =log, b, ¢6 the tim ra cac so sanh néu trén
nho tinh ddng bién, nghich bin clia ham sé 16garit.
- Cdch 2 : D& y ring 4 kha nang A, B, C, D do;j
z o . ) y Ly > dOl mét XUun L ~ 12
néu dd xay ra kha ning nay thi khong thé Xay ra khé-néHUni-khac‘(ngBla lha:
vang, né i din cho mL <3 i . b o th i 46 thom i b ki &
bai thi n6 phai ding cho moi c@p gia tri a, b khac ciing tSjman dle(t; 1\16:;
oa min diéu Ki¢
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 bai. Diéu nay goi y cach g e o3 , o in o
de ba Y 81y cach tim ra so sanh giiva 1, log, b va log, a nhi viéc gan
b cac gia trj & thi o i o ot ;
A B gia try cu the thich hop, thudn tién cho viéc tinh log b va log, a.
o Hirong dan giar -

. - Cach I (dua vao tinh dong bién, nghich bién cua ham sé 16garit) : Vi l<a < b
nén log,a <log, b =1= log, u < log b.

- Cach 2 (dua vao viée gan cho a, b cac gid trd cu thd) : Chonu=2, b =2°, ta
]

0l <a<bvalog,b=log,2*= 2log,2 =2 va log,a =log., 2=?12—log22 e

e s o |
Iudo,wE<1<2,taduoclog,,a<1<log”b.

D la dap an duang.

e Nhdn xét : DU thuc hién theo Cach 1 hay Cach 2 trén déy, dé tra 11 dugc
cdu hoi da dit ra, nguoi lam bai can hiéu ban chat Toan hoc cua ndi dung cau hoi va
can tim dugc moi lién ket logic gitta ndi dung duoe quan tdm va cac kién thic Toan
hoc da duoc hoc. Vi thé, cau hoi da ra la mot cau hoi & cdp do “van dung (thdp)”.

Vidu 8. (Cdu 21 Dé minh hoa moén Todn Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cua Bo GD&PT) :

Ong A vay ngdan han ngdn hang | 00 triéu déng, véi lai suat 12%/nam. Ong
mudn hodn ng cho ngdn hang theo cdch : Sau ding mét thdang ké tir ngay vay, ong
bét diu hoan no: hai lan hoan no lién fch cach nhau ding mot thang, 6 tién
hoan ng ¢ méi lan la nhw nhau va tra hét tién no sau ding 3 thang ké 1 ngay vay.

Hoi, theo cdch dé, so tien m ma ong A sé phaz tra cho ngdn hang trong moi lan
hoan ng la bao nhiéu ? Biét rang, ldi sudt ngdn hang khéng thay doi trong thoi

gian éng A hoan ng.

3 ot Lont .,
_ 100.(LOLY \iay dng). B. m=—0 sy dbng).
| 1,01)" —1
\ 120.1,12)° .. .,
C. m= 100x1,03 (triéu d()ng). D.m= (1—1;—)-~21- (trigu dong).

e Phdn tich : Cau hoi néu trén la mot tinh huong Toan hoc gla dinh, ¢6 noi
dung thue tién. Vi thé, dé hiéu va gidi quyét tinh hudng dat ra, can luu y toi céc

khai ni¢m thuc tién duoc su dung trong phét biéu cua bai todn; chang han, khai

niém “vay ngan han” hay “lai suat”,... Trong thuc tién hién nay, “vay ngpan han™
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ngan hang 12 loai hinh vay véi thoi han tir 1 nam tro xubng va do! "1?_1 12‘6{1 hinh
vay ndy, cir sau mdi thang ngan hang s& tinh 1 mot lan de ggp tien alhp a; sinh
vao sb du no tai thoi diém tinh 1ai, 1ai suat 1 thang bang lai suat 1 nam chia cho 12
va duoc tinh theo sb du no tai thoi diém tinh lai.

o Hudng dan gidi :

- S tién dng A con no ngan hang sau lAn tra thu nhat |

(100 + 100 x 0,01) — m = 100 X 1,01 —m (triéu dong).
- 84 tién ong A con ng ngadn hang sau l4n tra thir hai :
(100 x 1,01 — m).1,01 = m = 100 x (1,01)° = (1,01 + D) (tri¢u dong).

_ Vi dng A da hoan cho ngan hang toan bd s tién no, sau lan tra thir ba, nén :

0 =[100x(1.01)* - (1,01 + )m]}.1,01 —m = 100x(1,01)" = [‘(1,01)2 + (1,01)+ 1m,

Tur do suy ra b
. 100%(1,00" 100x(1,01)* x0,01 : (1,01
M0+ (LOD+ 1 (1,01 = DI, 017+ (1L,0D+ 1] 1,01)* =1

Nhu vay, B la dap an ding.

e Nhdn xét : Cau hoi ¢ Vi du nay 13 cAu hoi nham kiém tra kha nang vén
dung tdng hop cac kieén thirc Toan hoc da biét va cac hicu biét thuc tién dé giai
quyét mot tinh huong Toan hoc mdi, ¢6 ndi dung thuc tien. Do do, ¢ thé coi cau

hoi da ra Ja mot cau hoi ¢ cép dd-“van dung cao”.
Il. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

Nham muc dich 1go diéu kién thudn loi cho viée sur dung sdch trong qud
(rinh giang ’day‘vc‘l hoc (dp, cac cd{,/ hoi q’zrdi day (ngoai trir cac cau tir 36 dén 39)
dieoc sap xép lan luot theo cdc,tiél (xodn) trong Chirong, cdc cdu hoi tirong wng
voi moi tidt (xodan) diege sap Ixép tﬁeo cdp do nhdn thire ting dan. Cac cdu tir 36
dén 39 duoe coi la cdc cdau 1ong két chirong.

. Tim tap xac dinh ¥ ciia ham sb y=x".
A. = (—0;0). | B. Y= (0 ; +oo).
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2

T
3

Tinh dao ham cua ham s y=x3

= : Wt o= s 3 ' ' 3
A.y 3x . - P = Ex . C. s 3x 3 D} = ——Xx

Dudng cong 0 hinh bén 13 43 thi cﬁa mat
ham s0 trong bon ham sd duoc liét ké & bén
phuomg an A, B, C, D duei day. Hoj ham s&
do la ham s6 nao ?

A y=x°. B, y=x"

4

C. y=x7", D. y=y"

Cho ham s0 y = x™ Hoi khing dinh nao
dudi day la khang dinh dung ?

A. DO thi ham s6 di cho khong c6 tiém can.
B. D6 thi ham s6 di cho ¢6 mot tiém cdn ngang va khong cé tiém can ding.
C. D0 thi ham s6 d3 cho khong ¢6 tiém cén ngang va c6 mot tiém can ding.

D. D6 thi ham s6 da cho ¢6 mot tiém can ngang va mot tiem can dung.
o

Tim tép xéc dinh 9 cua ham s y=(1- x);.
A. P = (o0 ; +o0), B. P=(—0;1].
C. P=(~0;1). | D. D= (w0 ;+w0)\ {1}

1
Tinh dao ham cua ham sé y = (1 - x?) 4.

. ] 5 5 -

AL P = ——(] = x?) 4, B. y'=-Zx(1 - x%) ¢4,
Ay 4(1 x?) 4 y 5 ( )
5 _5 1 2 ’5
C.y'= Ex(l —x?) 4, | D. y'=zx(1 - Xx°) 4,

Tinh dao ham cta ham s6 y = (1 - 2cos 2x)".

A y'=4(1-2cos2x). B. y'=~4(1 - 2¢0s2x)".sin 2. .
C. y'=8(1 — 2cos2x) .sin 2x. D. y'=16(1 ~ 2cos2x)" .sin 2x.
Tim s6 thuc a, biét log,(2 = a) = 2.

Aa=-4. B.a=6. C.a=-7. D.a=-6.
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10.

11.

12.

13.

14.

38
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Tim sb thuc g, biét log, a.log ; a = 32.

A.a= 256h0aca=——1—. B.a =64
25 ;

C.a=16. D.a=16hodc &=

Cho a 1a mét sé thuc duong, khdc 1. DAt logsa = & Tinh s0 trl cua bicu

thic sau, theo a: P = log, a — 10g a* + log, 9-
3

5 _ 5§y " —a’)
-t B Pt
o ) o
P
(94

Cho a va b la cac s6 thuec duong, khac 1. Pat log‘; p = c. Tinh theo & sd tri

cta biéu thic : P =log . b —log ; a’.

» 12
i Pl 12 | B p=2 .

o 2

2 2__3
c pola-3 5 P o et

2a a

Cho a va b la céc sb thuc duong, a # 1. Hoi khéng dinh nao duédi déy la
khang dinh dung ?
A. log (a’+ab) =1+ 4log, b. B. log (a’+ ab) =4+ 2log,, b.

C. logﬁ,-(a_2 + ab) =2+ 2log,(a+b). D. log\/t—l(a2 + ab) = 4log,(a + b).
Pat a = log, 5, b = log, 5. Hay biéu dién log,;10 theo a va b.

a+2ab : al —ab

A. log, .10 = -, : B. log, .10 = )
a + 2ab a— ab

C.log, 10 = ——. D. log, 10 = _
5 2(ab + b) : ab + b

g | \ 5 o 4a 2
Cho ham so y = Fet Khang dinh nao duoi day 1a khang dinh sai ?

o1
Ay =§\—-ln—§

B. Ham so da cho déng bién trén khoang (-0 ; +o0).




15.

16.

17.

18.

19.

20,

. D6 thi ham s 3 Bl
. 1AM 50 d cho ¢o mot iem cdn ngang la truc Ox.

D. Toan by d6 thi ham $0 da cho nam phia trén truc hoanh.

Tinh dao ham cua ham sé ¥ =7
,' - X =] . N 7\‘
AVEXT By'=T. Cy'=7m7 D=
. In7
Tinh dao ham cua ham s§ p = 197+1,
A. y' = 2X(x- + 1),19": B yl‘ = (2x + ]).19\‘2+|.
C.y'=Q2x +1).19""" In19. D. y'=2x19"""1n19,
Tinh dao ham cua ham sé y = cosx -1
. 92\‘
. _ sinx —4(cosx — 1)In3 , sinx —2(cosx — [)In3
A y'= = : B. y'= ( = .
» b 3
,__ Sinx 4+ 4(cosx — 1In3 , sinx + 2(cosx — 1)In3
C.y'=- — . Diy'=- - :
3 . 3
Cho ham s6 y = log 43 X Khing dinh nao dudi day la khéng dinh sai ?
A. Ham sb da cho ¢ tap xéc dinh 9 =R \{0}.
B. Ham s6 da cho ddng bién trén tap xac dinh.
C. D thi ham s da cho ¢6 mdt tiém cén ding la truc Oy.
D. D6 thi ham sb da cho khong c6 tiém cén ngang.
Cho ham s6 y = log, | x|. Khang dinh ndo du6i day la khang dinh sai ?
3
A. Ham sb di cho c6 tap xéc dinh P =R\ {0}.
1 §
B. y'= ~——.
d xIn3 ) 5 _
C. Ham sb da cho nghich bién trén mdi khoang xac dinh.
D. D) thj ham sd da cho ¢6 mét tiém cén dung la truc Oy.
Tinh dao ham cua ham sé y = log, | x|.
) 3
‘ iy 3 B oy - In3
A y' = : « ¥ = -
Y T Ym2 x[In2
1 . !
C. y'= : - D.y'= :
4 (x](In2 = In3) ' x(In2 - In3)
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21, Tim ap xac dinh 9 cita ham 6 y = log(1 = X + ¥ )

| ( _J5)
A= (s 1) . <f o 128
\ 5 3
SEENCA 1+ 5
C'(‘P:l-}.\/g;-i—oo, ‘ D.(J\___ —OO;_l_______‘/_B; U{ > .+
- 2 \ 2 )
22. Tinh dao ham cta ham s i logz(—xz +2x +1).
5
Ay = In5 |
(1 +2x - x)In2
B..y'z 2(x‘f1)l)nS .
1+ 2x-x")In2
C.y'= ' ! - :
2(1 = x)(1 +2x = x XIn2 — In5)
D. yn 2(1 —X)

T 1+ 2x - x)(In2 - 1nS)
23. Tinh dao ham cta ham s y = log 5 [2x - 5].

4 ' 1
A y'= . : B. y'= ‘ :
(2x — 5)In3 ’ |2x — 5|1In3

R | | 4
C.y'= ; : D. y'= :
(2x — 5)In3 12x - 5/In3

. ' Z,r B , I . . . .
24. Chohamsd f(x) = ET_T Hoi khéng dinh ndo dudi déy 1a khang dinh sai ?
A f(x)>1ex> (x* - 1).log, 5.
B >le X > x|
) 1+ log,5 1+log,2

C. f(x)>lexlog, 2> (x> - 1.log; 5.
3

D. f(x)>1&xin2> (x> =1).In5.
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25.

26.

27,

28.

29,

Tinh dao ham cta ham s§ y =log ;(x ( 37+ 1).

A'y’:w. B v = 3" In9 + 1
(#3+ 1)in2 R (3% + 1)Inv2’
(x37"+ 1)in2 i (23 +1)Iny2

Giai phuong trinh (0,8)"" "2 = a, 25)r 3
A. Phuong trinh da cho vé nghiém.

. »
B.x: \/—ghoé_Cx:l+‘/—-.
. 2 g
2 :
C.x=- +\/—‘hoacx~——1 \/1—3
2 2
D.x=3h2\/_2_1 hoa'cx=3+2\/ﬁ.

Tim tdp nghiém S cua phuong trinh 2747 =1,

&)

c.s:{él—\/?;—1+\/§}.. D.S:{”'“ﬁ-‘”‘ﬁ}.

= {0; 1}. B. S

fl

2 72

Giai bat phuong trinh (0, 4y b s (2,5)3—2#_

A. Bit phuong trinh da cho v6 nghiém. B. x < hodc x > 5
C.]—'\/ﬁ<r<l+\/ﬁ D-l'—\/ﬁ<x<—l+\/ﬁ.

2 S g T, >
Tim tap nghiém S cua bét phuong trinh 3°.5" <1,

A-S=0 B.S=(~0;0).

C. S = (~log, 3; 0). | D. § = (=03 ~log, 3)U(0: +00),

1-V13 1+ 13
5 :
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30.

31.

32,

33.

34.

42

Cho phuong trinh E Hoi khing dinh nao duoi day 1a khang dinh diing 9
2¥-r 5

A. Phuong trinh da cho v6 nghiém.

B. Phuong trinh da cho c6 duy nhat nghiém. )

C. Phuong trinh di cho c¢é hai nghiém phan biét cung dau.

D. Phuong trinh da cho ¢ hai nghiém phéan biét trai dau.

Tim tap nghiém cua phuong trinh log,(x‘ - x) =

A.D. B. {-2:3}

o L adE] D{lﬂrur}

2 W E
Giai phuong trinh logﬁ(x +3) = log,(x +4) = 2.

- J21 -5
A x =22 1. B.x=£2———~

C.~x:2ﬁ~1hoacx:—J§—Iz_—5. D.x:2\/§—1h0€'}cx=—2\/§~l.

Cho phuong trinh : log,(x* — x) + log,,(x* = 2) =0 (*).
Hoi khéng dinh nao dudi day 1a khang dinh sai ?

x=x>0 | x3—x>0
A (*) © <x’-2>0 B. (*) & {x*=2
X-x—-x+2=0. X —x'=-x+2=0.
xX=x>0 ‘ x*=2>0
C. (x) & , D. () &
) {x3—x‘—x+2:0. ) {x3—x2—x+2=()_.

Cho bit phu(mg trinh :log, | x + 1| + log,;(x + 2) > 0 (*).

3

Hoi khang dinh nao dudi day 1a khang dinh dang ?

x¥~l

A (¥) & {x+2>0 B-(*)C?{x¢—1
%413+ 2. lx +1] < x + 2.
x+220 c+ 2

C. (%) o D (¥) e (¥+220
Ix +1]>x+ 2. ) lx + 1] < x + 2.




35.

Tim tat ca céc gig tr thy

, ¢ cia tham s6 m sao cho phuong trinh
log,(~x" - 3x —

7 +10) = 3 ¢6 hai nghiém thyc phan bict, trdi dAu.

ot €5 | B.m<2 C.m>2. D.m>4.

36.  Duong cong ¢ hinh bén 13 ¢ thi ciia mot ham
S0 trong bon ham s duge ligt ké ¢ bbn plhu(mg Y
an A, B, C, D dudi day. Hoi ham sé dé 1a ham
sO nao ?

A.y:log3,x_ B-yzx‘ﬁ.
1 x
C.y=— _ D
v -y = log, x. @] _
() T

37. Giai bat phuong trinh x + log,,(1-5")2>0.

A. x 2log,, 2. B. x <logg,2.
C. log,,2<x<0. D. log,,2 < x <.

38.  Gia su cir sau mot nam dién tich ring ciia nude ta giam x phan tram dién
tich hi€n c6. Hoi sau ddy 4 nam dién tich ring cua nudc ta s€ la bao nhiéu
phan dién tich hién nay ? |

X ! 4x X ’
A. 100%. B. (1————) . C.l1-———, D.l—(——) :
100 100 100
' 39. Cho biét phuong trinh log, (3'*' = 1) = 2x + log, 2 ¢6 hai nghiém ; goi hai
3
nghiém d6 1a x, va x,. Hay tinh téng § = 27" + 27",
A.S=180. B.S=45, C.§=9. D. S = 252.
ll. GOI ¥ - HUGNG DAN GIAI- PAP AN 3

Goi y - Hudng din gidi

Cau s.

Vi 2 la s& khong nguyén nén theo dinh nghia ham sé 1ty thira, ham sé

da cho chi xac dinh tai cac gid trixma 1 —x > 0.
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Ciu 6 v Céu 7. Ggi j : Céc ham sb da cho €0 dang y = (((x)) () =12y,

2 —%écau 6. u(x) = 1 - 2082 VA& = 45 Cau’.

Ciu8. Thay céc gid trj a da cho o cdc PHVOTE in A, B, C, D vao bitu thi

log,(2 — a) dékiém tra.
Ciu9. Co thé tim ra dap an ding theo hai cach
- Céch I : Lam theo cach & Cau 8.
- Céich 2 : Bién dbi hé thic da cho, |
_ 30 o (log, @) =16

am can cU cho viéc timra a, nhu say -

log,alog;a=32 < 2(log, a)

logz a=-4
log,a = 4.
Lam theo céch 1 <6 thé s& mat nhicu thoi gian hon so vOi céch 2.

Cau 10. Voi luu y 22y B 3’ va9= 3 bién dbi P thanh biéu thirc chi
r 3

chira log,; a:

p=log a-logsa+ log, 9 = —logsa ~ 4log,a + 2log,3

3

2 -5(lo a)’
= -5log;a + 2 =;_~—-(———%3——)‘.
. log,a log, a

Csu 11. Tuong tu Cau 10, bién déi P thanh biéu thite chi chua log,, b.

Luu y : Vi b > 0 nén theo dinh nghia iy thira voi <6 mii hitu ti cia mdt
1

6 thue duong, ta co \/I; = b,

Ciu 12. Goiy:log J;(az 4 ab) = 2log, (ala + b)).

1
15.10g35.10g510

3

Cau13. Goiy: log,; 10 = logs 3.log,10 = "

1
———log,5.log
g5 = °85(2-2)

: 1 1
o2 = — = .
va 10gs == 15075 2log,5
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Ciu 16.

caul7.

Ciu 21.

Ciu 22.

Ciu 23.

Ciu 24.

- Céu 25.

Cau 26.

Cau 27,

Cau 28.

Goiy : Ham s0 da cho ¢d dangy =a"" (a=19 va u(x) = o+ 1)

- Viét lai ham sé dudi dang y = cosx — 1
’ ~4x )
J

- Su dg'mg cac cong thuc tinh dao ham cua ham thuong, ham y = COSY va
> A ) e LX) 2, . 5 R A A
ham s6 dang y = a"'" (a = 3, u(x) = 4x) dé tinh dao ham cua ham so ncu

trén.
Theo dinh nghia ham sé 18garit, ham s6 da cho xac dinh tai tat ca cac

didmxmal-x+ x>0,
GO’lj : Ham Sé) da cho ¢6 dang y = log“ u(x)(a = -5- va

u(x) =—-x"+2x +1).

Goiy: Ham sb di cho c6 dang y = log, [u(x)| (a = V3 vaulx) =2x-5).
quy ' Vi 2, 10’ va e déu 16m hon 1 nén tir tinh chat dong bién, nghich
bién cua ham so logaritsuyra: f(x) >1 < log, f(x) >0,

f(x)>1 < log f(x)>0 va f(x)>1 & Inf(x)>0.

Goiy: Héfn s dachocodang y = lbgu u(x)(a = J2 va u(x) = x37 +1);

ham sb y = 3*'1aham sécodang y = a"" (a =3 vau(x)=2x).

. . 4 5 g Lr
Pé y rang 0,8 = g va 1,25 = h c6 thé viét lai phuong trinh da cho

4 x(x-2) (5)\"3
duoi d - == .
&i dang (5) 2 o+

4 x(x—=2) 4 x-3 . ¥ 4 -x-3 -
'TaCé:(*)'@('s_) ; (‘g’] Z]Q[gJ :]sz_x,_?):_ol

2(x-1)

Goiy: 47 '=2

o ‘ 5 L GZ s& 1. 1.5
Dé § ring 0,4 = _52_ va 2,5= > co the vict lai bat phuong trinh da cho

2

‘ 2 (x+1) (5)3“ )
1 s k2 = , )
dudi dang (5} > 5 (
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Cau 33

46

7 3-2x )
Tird('),do(g) >0 VreR,taco:

x(x+1) 3-2¢° g wh 3 2
('*)<:>(_2.) (EJ >1<:>[3] >1 & —x +x+3<0

5 5 2
2
do — <1).
( 5 )
Ciu29. Goiy: Ly logarit ca hai vé cia bat phuong trinh da cho.
: . (YT
Ciu 30. Viét lai phuong trinh da cho dudi dang o =3 :
9 3 ? 3 ) 2
Tacod: (1) & x"—x=log,—5— = x‘—-x+log2—5—= 0 (2).
Do2>1va % <1 nén 1og% < 0. Vi thé, (2) la phuong trinh béc hai ¢6
ac < 0. Suy ra D la khang dinh dang.
Cau 31. Goi y: Ki hiéu (*) la phuong trinh dd cho, tacd : (*) < x—-x=2
Ciu 32. Goiy : Ki hiéu (*) 1a phuong trinh da cho, ta cé :

x+3>0

() = 1210g, (x + 3) - log,(x + 4) = 2.

- | T .
.-Déyrang 0,2 = E’ viét lai phuong trinh (*) dudi dang :
log,(x* = x) = log,(x* = 2).

- Tir do, cin cir cac phép bién ddi tuong duong da biét ddi vai phuong
trinh ¢4 dang co ban log, f(x) =log, g(x) dé tim ra khing dinh sai
trong cac khang dinh da néu,

A : A e i __3 <& : 4 ‘
Cau 34. - Dé y rang 1,5 =3 viét lai bét phuong trinh (*) duo¢i dang :

log, |x + 1] >log,(x + 2).

3 3
- Tu dd, can cu cac phép bién dbi twong duong di biét dbi véi bt
phuong trinh ¢6 dang co ban log, f(x) > log g(x) dé tim ra khing
dinh sai trong céc khang di_nh da néu.
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Ciu 35

Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

.- Ki higu (%) ; \
thiCu (*) 1a phuong trinh da cho, 1 CO:(*) & x*+3x+(m~-2)=0.
- Tir d6, can o i

_ u kién cin va du dé mot phuong trinh bac hai ¢6 hai
nghi¢ém phan bigt ¢ > P Y :

a1 dau, tim ra cac g1a tri m thoa man yéu cau deé bai.

Goi y - Ki hidu (%) 13 b4 phuong trinh di cho ; dé y ring 0,2 = % va

5>1tacd: (*)  J1=57>0 5 <l
logs(1-5)<x 1-5"<5"

Goi y 1 Vi “sau mdi nam giam x phan trdm dién tich hién c6” nén “sau
mdi nam con laj ( I - ij dién tich hién co”.

100 ) ‘
C6 thé ¢ hai cach thue hién yéu ciu dit ra
- Cdch 1 : Giai phuong trinh di cho dé tim cac nghi¢ém x; va x,, thay céc
g1a tri tim duoc vao téng S va thuc hién cac tinh toan dé tim ra dap s0.

- Cdch 2 : Can ¢t qua trinh tim X, X,, tim ra cdc tinh chat dic trung cua

téng S, tir d6 dinh ra cach tinh S “nhe nhang” hon ca.
Dudi déy la céc thong tin c6 thé khai thac duge, khi tién hanh xt li tinh
hudng theo Cach 2 :

- Ki hiéu (1) 1a phuong trinh d4 cho, ta cé :
(1) < logy (3" =1) +log;2 = 2x & log, (2.3 = 2) = 2x

< 237" -2=3" & 37-63"+2=0 (2).
- Nhu vdy, cac nghiém x,, x, cta phuong trinh (1) ¢6 thé duoc tim ra nho
viéc giai phuong trinh (2), bang cach dat an s6 phu ¢ = 3. Néi cach khac,
Z;)“ va 3% lahai nghiém‘cﬁa phuong trinh (An7): 1> - 61 + 2 = 0. (3)
- Dé y réng S = 979 4+ PP = (3"' )3 + (3‘1 )3‘, sé& théy dé tinh S, can tinh
tong lap phuong hai nghiém cua phuong trinh (3).
Véi viée nhd dinh 1i Vi-et cho phuong Irin’h bac hai va nhé hang ding
thirc ¢’ + 6 = (a + b)' — 3ub(a + b), sé thay ngay m(f)t‘céch. tinh t6ng S

khong qua viéc giai cu thé cac phuong trinh.
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Chuong I11.

NGUYEN HAM, TiCH PHAN VA UNG DUNG

1. KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET

1. Kién thire

1
A

Theo yéu cau cua Chuédn kién thie mén Todn lép 12 THPT hién hanh, hoc

sinh can hiéu, nhé cac khai niém va két qua dudi day.

o Cdc khdi niém:

Dinh nghia nguyén ham cua ham sé (trén mdt khoang K).

Dinh nghia tich phan.

Ki hiéu nguyén ham; ki hiéu tich phan, cén trén, can dudi cua tich phan.
Khai niém dién tich hinh thang cong. |

Khai niém thé tich khdi tron xoay tao thanh khi quay mot hinh thang
cong quanh truc Ox.

o Cdc két qua:

[fydx = F(x)+C & F'(x)= f(x).
Chu y: Khoang K 1a khoang xac dinh cua f(x) Vi vdy, mét cich chinh
- ' 1 ,
xéc, phai ¢6 F'(x)= f(x),¥xe K. Do dé [—dr=Inx+C la mot két
A X

qua sai.
J‘/- (x)dx = f(x)+C. Két qua nay ciing ¢6 nghia ‘le‘if(x) la mdt nguyén
ham cz)a:,f'(X) (néu fix) va f'(x) c6 cling 1dp xdc dinh).

Cac tinh chét cua nguyén ham.
Cong thuc d6i bién sb nguyén ham. Cong thire nguyén ham timg phan.

Bang nguyén ham cac ham s0 thuong gap.

Ciéc tinh chit cta tich phan.
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Cong thire doi bidn <& 1 . . - A e gl )
£ thire di bicn sé tich phan. Cong thire tich phin timg phdn.

CO}‘E lh.LrC tinh di¢n tich hinh thang cong. Cong thirc tinh dién tich iy
phang giGi han boi hai dudmg cong.

- Cong thire tinh thé tich khéi tron xoay tao thanh khi quay mot hinh thang
cong quanh truc Ok,

2. Ki nang

' rleO yéu cdu ctia Chuan kién thire mén Toan lop 12 THPT hién hanh, hoc
sinh ¢an luyén tip thanh thao cac ki nang sau day:
+  C6 kha nang van dung cc khai niém néu & myc 1 trén ddy trong cdc tinh hudng
cu thé,
e Biét kiém tra mot ham s& #(x) c6 phai la nguyén ham cua ham 0 f(x) hay
khong.

e Bit kiém tra tinh dung dan cua khang dinh I‘f'(x)dx =F(x)+C.

« Biét tinh dao ham cdc ham sé don gian (dd hoc trong chuong trinh Toan 11) phuc
vu yéu cau kiém tra xem mgt ham s& F(x) co phai la nguyén ham cua ham s6
f(x) hay Kkhong (hodc kiém tra tinh dang din cua khéng dinh

[ 7(oydx = F)+C).

« Biét dung céc tinh chét ctia nguyén ham va cac cong thirc nguyén ham cua céc
ham sé thuong gap dé tinh nguyén ham cua nhimg ham so don gian.

« Biét tinh tich phan bang hai cach: su dung dinh nghia tich phén quy bai todn
vé tim nguyén ham; su dung cac phuong phép tinh tich phan: phuong phép
khai trién, phuong phap doi bién s6, phuong phap tich phan tung phan.

e Biét mot s6 dang ham s6 ¢6 thé tich phén timg phé‘m: x” . f(x), trong do f(x)

la mot trong céc ham sb ¢, cos (kx +b), sin(kx + b), In(kx+b).

Biét bién déi cac biéu thic lugng gic, biét giai cac phuong trinh luong gidc

don gian (da hoc trong chuong trinh Toan 10 va Toan 11).

. Biét tinh dién tich hinh thang cong va tinh dién tich hinh phéng giol han bot

hai duong cong. \

Biét tinh thé tich khoi tron xoay tao thanh khi quay mét hinh thang cong quanh

truc Ox. . X S , .

o Vi cac bai {oan tinh tich phan nhiing ha‘m s0 chira gid tri tuyét doi, cac ba!
(o4n tinh dién tich hinh phang, hoc sinh can nam vimg ki nang pha dau giatn

wyét doi, bict xét dau mot bidu thire. Dac bigt, hoc sinh nén nam du&
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tinh chat: Néu ham s6 lién tuc va khéng triét tiéu tai diém nao trén mgt khoang |
. thi co dau khong doi trén khodng @6 da hoc & lop 11. V‘\

3. Mot s6 vidu
i

Vidu 1. (Cau 23 Dé mink hoa mén Todn Ki thi THPT quoc gia nam 2017
| cua B GD&DT) : Tim nguyén ham cua ham sé f(x)=~2x-

, .
A. ff(x)dx=§(2x—1)\/2x-1+c. B. jf(x)dx:§(2x~1)\/2x—l+C.
C.[ f(x)x = - 3V2x 1+C. D.jf(x)dx=1\/2x—1+c.

.i Hudng dan gidi: Cach 1. Hoc sinh ¢an ndm vimg ki ning kiém tra tinh ding
din cua khang dinh ff(x)dx F(x)+ C va phai nh& céch tinh dao ham cua cdn

thire, cua tich hai ham sé.

u'
2Wu

) (2x-1) 2 1
W= )q2\/2x1 B ~1 AZx—A

((2x- l)\/2x—1) = (2x-1) . N2x -1+ (2x—1).(\/2x—1)'
Y 1+ (2x-1). = 32x-1.

Do dé vai moi so thuc k:

(Av2x - ) \/——_—l¢\/2x—l
(k(2x—1)\/2x—1) = 320~ 1

| 5
(kox=12x-1) =V2x-1@3k=le k=1,

Viy B la dap an dung.

Cdch gid'i: Ap dung cong thirc (\[J)' = va (uv)' = u'v + uv'ta co:

\2x -1

! "
Cich 2. Hoc sinh c6 thé viét f(x)=(2x~=1)* vatinh J.f(x)dx béng phuong
phép déi bién sb.
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Vi du 2. (Cau 25 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THPT qudc gia nim 20}
. & 5 X )
cua Bo GD&DT) : Tinh tich phin I = Jcos3 xsin xdx .
' 0

1

1
A. I:__nA' - _ 4 C. 1:0 D. ]:_.._.
4 B.I=-7 2

Hieéng dan giai: Ham s lay tich phéan la tich nhitg ham luong giac cla x,
Co ha‘l cach tinh cdc tich phén loai nay: Bién doi luwong g’idc tzch‘ thanh t6ng dé
dua vé tinh tich phan cia cos Ax, sinkx hodc déi bién so dé dua ve tinh tich phan
ham iy thura.

Cach giai 1. Ap dung cdng thirc bién tich thanh 16ng, taco

1+cos2x , 1.
cos’ x = —————, COosxSInX = 551n2x

(sin 2x + sin 2xcos 2x).

o —

O 1 .
=> COS xsmx=zsm2x(1+cos2x):

1 . 1.
= —sIn 2x+—8—sm4x

R

(1 1 1% , 1% .
Dodo I = j(~sin2x+—sin4x)dx= ~Jsin2xdx+—Jsm4xdx.
o\ 4 8 4 8%

; 1
Ap dung cong thic J’sin kxdx = -;coskx +C va cos2nrt =1, ta duogc:

T /4

isin 4xdx = —%cos 4x |
Do d6 I =0, Cladapan dung.

Cdch giai 2: Dat 1 = c0SXx thi sinx =
t=1, x=n=t=-1.
!

n i
o —%(1 ~1)=0. Tuong tu jsin 2xdx = 0.
0

0
—(cosx)' nén sin xdx = —dl.
Péi can: x=0=
Dods 1=-]rdr=rd=2] =0.

1 -1 -1 ‘

(Ciu 26 D& minh hoa mon Todn K1 thi THPT quéc gia nam 2017

Vi du 3.
cua B6 GD&DT) « Tinh tich phén I = [ xInxdx.
( K
2 2 ~2
1 e” —2 e —1 2+
. B.[=—"—. C /= | ) |
A T==. > : D 1=%
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Hirdng ddn gii: Ham sd (
uGi dai ;
phuong phap tich phan timg phén, du tich phan co thé tich phan duoc bang

(£%]

at = == % 1
Dat u=1Inx, dv=xdx thi ¢y = ~dx,v="—_ Do dé ap dung cong thire tich
. A X
phén ting phan, ta cé: :
2 e,
I="Inx X
2",

2 e
El _~ez 1¢ et 1 x? el er-1 e +1
2-- = ————lxdx=————] =—- =
x 2 21 2 22 2 4 4
D [a dap an dung,
Vidu 4. (Cdu 27 Dé minh hoa mon Toan Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cia B6 GD&DT): Tinh dién tich hmh phang gidi han boi do thi ham so

3
§=L —% va do thi ham sé y=x-x .

37 9 : :
A — | B. —. C.ﬂ. D.13.
12 4 12

Hudng dan giai: Hoc sinh cin ndm duoc k7 nang tinh dién tich hinh phdng
gioi han bot hai duong cong. Trude tién, cin tim giao diém cua hai do thi, hoc
sinh cén biét cach viét phuwong trinh xac dinh hoanh do giao diem hai dieong, biét
giai phirong trinh (bdc 3). Sau d6 can viét dioc cong thite tinh dién tich bang tich
phdn (c6 chira gid tri tuyét doi) va cudi cung phai tinh duroc tich phdn do.

O day, phuong trinh x4c dinh hoanh d¢ giao diém cua hai do thi la

X —x=x—-x'eo X +x -2x= O¢:>x(x2 +x—2): 0 (1)
Phuong trinh nay ¢6 3 nghiém phan biét, viét theo thir tur tang 1a —2;0;1. T
: 1
46, dién tich cAn tinh 1a S = [|x* +x? —2x|dx . Chu y rang (1) khong c6 nghiém

ndo trong cac khoang (=2;0),(0;1), suy ra x>+ x> = 2x khéng dbi ddu trong céc
khoang do, do do

Hx 4y —2xla’x— ”x + X —2r]dx+ﬂx +x? = 2x|dx
I

f(x3+x —2x)dx .

0

0
- J' (x3 +xt - 2x)dx
2 .
Tinh céc tich phan trong ddu gia tri tuy€t doi, ta dugc

_{._
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Tudo S= §+—5—:—.Dé1p an dung la A.
12 12

Vi du 5. (Cau 28 Dé minh hoa mén Todn Ki
cia B GD&PT): Ki hidu (H) la hinh phdng
y=2(x-1)e", truc tung va truc hoanh. Tinh thé
dieore khi quay hinh (H) xung quanh truc Ox.

AV =4-2e. B.V=(4-2e)m.

C.V=e -5 D. v =(e’-5)m.

Huong dén giai: Hoc sinh thuong ling tung khi mudn vé do thi
y=2(x-1)e". Thucra, ta khong can v& hinh 1/ ma chi cin giai phuong trinh tim
—1)e" va y=0 (truc hoanh), phuong

(hi THPT quéc gia ndm 2017
gidi han boi do thi ham sé
tich V cua khoi tron xoay thu

ham so0

hoanh do giao diém hai duong y = 2(x

wrinh dé 1a 2(x—1)e” = 0. Phuong trinh €0 nghiém duy nhat x =1. Do d9, cong

|
inite tinh V14 ¥ = [ (2(x ~1)¢* )" dx . Tinh tich phén ndy, ta tim duge ¥
0 :
& day, phuong trinh xé4c dinh hoanh do giao diém hai duong y = 2(x —1)e’
va y=0 la 2(x—1)e" =0. Phuong trinh nay c6 nghiém duy nhat x=1. Do o,

1
V= nj(Z(x ~1)e’ )2 dx = ﬂj(x— 1) 4e”dx .
0 0

L]

> gy = 4oty thi du=2(x—1)dx,v=2e""

pat u = (x—1)

Do do

I 2 2x 2 le l Iy 1

[(x=1) 4e™dx= (x-1) 26| - [2¢™2(x - 1)dx = - 4 (- 1)ak0)
0 ' 0 !

Lai dat w =X~ 1, dv = 4e* dx thi du=dx,v= 202"

Do do ,

' 1
‘_](4e2".(x*1)dx rs 1).2¢™ :) ~£2e2“’dx = 2“62.\-\; _9 _(ez ~ l) _3_eh
0

54



y/" - T

i

{
i

y=(e - 5)7. Dap an ding 1a D,
I MOT SO CAU HOI LUYEN TAP
NGUYEN HAM

1.

=

i
]

1
T (D va (2) suy ra [(x-1) 4e¥dx=-2-(3-¢)=e’-5. Suy 1@
0

1 )
02x+1.
A [ fxyde=Vax 1+ B. [ f(x)dx=2V2x+1+C.
| . |
C. [ frydx==x+1+C, D. dx = - +C.
J H VexX i [ ix)x et

Tim nguyén ham cta ham s§ f(x) =

. oo K ey ko S 1
Tim ham s& F(x), biétrang F'(x) = 2 - — =,
(2x-1) (x-1)
- 1 ‘
A. F(x)= - +C. B. F(x) = - +C.
2x—-1 x-1 x-1 2x-1
2 1 C
C. F(x)= -— +C. D. F(x)= -
x—-1 2x-1 x-1 2x-1
Tim cdc ham s6 £ (x), biét f(x) = — 2 .
_ (2+sinx)’
s : sin x
A. ./'(x):ir}-f—T+C. B. f(x)= ik of
(2+cosx) 2+sinx
C. f(x)=——+C. D. f(x)= +C.
2+sinx 2+cosx
; , A g en , 1
Tim cac ham sé F'(x)thoa man dieu kién F'(x) = x+— |
. . : ¥
1 . x*
A F(x)=1-—+C. B.FKx):7;+4nx.

X
.

D. F(x)="-+Infx]+C.

9

C. F(x):-)—g—+lnx+C,
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Tim nguyén ham cia f(x)=2017".

2017* .
A. f./'(x)dx . L ., B. j_f(x)dx =2017"+C.
n2017
. Jf("‘)‘/x . 20177 +C. D. Jf(x)dx -2017"In2017+C.
x+1
Tim nguyén ham cua f(x) = x .
e+l
[ x .
A. j./'(X)dx:-f—wLC. B. J'f(x)dx:————+c :
Inx ' e+l
C. ff(x)dx =ex+C. D. j flxyde=x"+C.
x> +2x

Ham s nao sau ddy khdng la nguyén ham cia ham so f(x) = ( 1)2 ?
' x+

. 2 +1
A. F(x)= i l B. F(x):f——tx——”.
+1 o+l
: - x> =3x-3
C o= 21 D. Fx)=2—2=.
x+1 x+1
_— < . . . ; L. ' 1 WL /4 T
Tim nguyén ham F(x)cua hamso f(x)=——"7 bict F(—)z— :
sin” x 2 2
A. F(x)=x. : B. F(x):sinx+—72£—-1.
C. F(x)=cotx. D. F(x)zcotx+f2- .

Tim ham sb F(x) bibt F'(x)=3x"+2x+1 va dd thi y = F(x) cit truc tung
tai diém c6 tung do bang € .

A. F(x)=x2+x+e. | . B. F(x)=cos2x+e—1.

C. F(x)=x"+x +x+1. D Fx)=x+x +x+e.

Biét J‘f(lhdu = F(u)+C . Tim khing dinh dung.

A [f@x-3ds=2Fx)=3+C. B. [f(2x=3)ix=F(2x-3)+C.

‘ I ,
C. j'/(?.x—3)dx=-2ﬁF(2x—3)+(,. D. J-f(2x-3)dx=2F(2x._3)+C.



1. €
Tim khang dinh sai,

. 1 A
A. f(x)=2x+—gj
281n2x+,,. B. f(x)=2x-sin2x+r.

G fOy=m. ‘ D f[_fi):O
| 2 '
12. Tim nguyén ham F a fioy w2 1 ‘
() cla f(x)==— biét F(0)=1 .
2r+]n2_1 X X
A. F(x) =" . B. F(eyo_ | (g (l 1
e ('“2'-1) (x) In2-1le i e In2-1"
2" +In2 ¥
3 Fiy=——e ™28 _(2
ev(lnz_l) D F(X)——(ej

TiCH PHAN
h h ) ' [4
13. Choa<b<ec, jf(x)dx =5, j F(x)dx =2 . Tinh jf(x)dx .
A. [f(x)de=-2. | B. [/(x)dr=3.

C. ]_f'(x)a’x =8, D. L_[f(x)dx =0.

-

' 9 3
14. Biétrang f(x) la ham lién tuc trén R va j f(x)dx =9, tinh [ /(3x)dx.
. . 0 0

A [fGx)de=1. B. [/(x)dr=2.
0 0
3 3

C. [f@3x)dx=3. D. [f(3x)dx=4.
0 0

IS. Biét ham sbf(x)c6 dao ham f'(x) lién tuc trén R va f(0)=nr,

I.f"(x)dxz 3m. Tinh f(7).
A. f(n)=0. B. f(m)=-7. C. f(r)=4z.  D. flz)=2x.

37

ha z v _ X |
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16.
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17.

18.

19.

20.

Ny
Xét tich phan /= [— % vadat r=+x-1 . Trong cic khang dinh oy
7 l+dx -1
khang dinh nao sai?
1 3
2w +2
A. dx=2dr . B. 1=jm»——1—~dt-
s
\
2 7
C.I= _[(21"—21+4—~—4—)dt D. [==-3In2.
0 1+1 3

. b |
bat I = ax va x =-—3———. Trong cac khang dinh sau, khang dinh

cos!
nao sai?
i . sin tdi
A. dx.—_3S":tdt' . B_____(%‘_C_._—-:__—l———-——*—
cos™ ! xdx2 =9 3cos!/ tan!
T
G ¥= [ D. [=—.
J3costtan! 36
4
% dx . .
bat I = I4 _ va x =2tan¢ . Trong c4c khang dinh sau, khang dinh nao sai’
J4+x
A 4+x =4 l+tan't) B. a’x=2(l+tan21)dt.
: ,,
1
CISJ-—’dt. D.]:—J—fi_
2 ' 4
8
| d , ¥
Xét tich phin [= [—S=— . Néu dat ¢=1+x+1 thi khang dinh i
_ J1+x+1 :
trong cac khéng dinh sau ding?
3 4
A.Izj(t-—tz)dl. B I=2f(r ~3+2)dr.
4 ‘ 3 o
8 3
C,I:ZJ-(IZ—3I+2)dI. D']:J(’+t2)dt.
3 8
Khang dinh nao dung?
A ]‘sin2 xdx > jcosz xdx . o B. J.sinz xdx < ]cosz ol
0 0 0 5



e
2

2
sin® xdy = ICOSZde
0

C.

g S )

1. Khing dinh nao sai?
A (tanx—x)'=an?

n

] ,
B. I.\’ tan” xqy = X(tanx —x)’4 3
0 -

V4

4

23.  Khing dinh nao sai?

A. V&1 t =+4-3cosx thi cosx=

i s S T

' m
) 2

D. Isinz xdx =2 J'cos2 xdx .
0 0

4 x

C. |xtan’ xadx="[_7 dcosx
(;l. 4(1 J'*—J- +J.de.

0

; cosx
D, Jrian vt 7, 7
xtan® x x——+“_;1n2
0 4 32 2
22, Tim khang dinh sai.
A.(‘ 1 ): sin’x .
COS X Cos™ x
3 = 3 ‘ ‘
B. J»xsmxdx_ X 3_J- 1 v
COS™ X CosXx|, scosx
b 1 (1+sin) g
C. J-—%dr:~ln( bf“l)
, COSx l—sinx
D. Ixsmx ~~—-1n(2 \/‘)
CoS™ X 3

41 21t

va SN xdy = ———,

sin x

< 1 N

B. Néu dit 1 =4 -3cosx thi

dx:.z_:].(i_ 1
5 cosx++v4-3cosx S\4~t 1+¢

S R AT ey 34 & pentn s




24,

23,

26.

27,

28.

60

. | —

4 1 2
C. I(Z; 1+1de —~g(41n(1—-4)+ln(1+1)).A

w
5

smx

*—dx_-—ln—
0 COSX+m

In3 2x4]
Tl'nh 1=J'3 ‘zdx'

v

0 e
4 4 4
AT=6e~—. B J=det>.  C ro6e+?.  D.I=se-d
3 4 3 3
ane}x+1
Tinh1=j . dx .
o € +1
1 1
A.l=—+In2, B.I=—-3In2.
2 2
1 1
C.l=—+2In2. D.I=-—-In2.
2 2
Tinh I—UJ. : dx
0‘\’X+1+\/’£
1 1
A l=pee—un 2, B.1=2 -11.
\/e+1+\/; : (\/e+1+\/; )
2 2
C. ]:—3~((e+1)\/e+1~—-e\/;—1). D.I=—3—((e+l)\/e+l—e e +1).
Giai phuong trinh 4n a sau day Jcos xdx =0,
0
A a=", B.a=£+k27r,keZ.
3 3
C.a % +k2m ke, D.a=kr,key7,
2+J‘ d\’ 7
Bidta=e 7 —er—e¢ Khang dinh nao dung?
Aa=1; B.a<l1; Ca>1; D. a—l
2




29.

30.

31

32,

33.

n

<A a= LE08 ¥ ] . : . .
Bigt j £ E COSX)Cosxdx —e+1. Tim khang dinh sai.
0

3n

-

In
e lan(—4—+a a)——lana Vo D. cot(%+a—aj=—cota,\fa.

n

Tinh J‘a 2asm X

dx , trong d6 @ la mot sé di cho
l1+sin2x & ; '

A - = :
a—2asin’ x 4
A J’ : dx=20—a\/5. B. J‘a 2asin’ xdxzfz\[Z__
o 1+sin2x - ¢ l+sin2x 2
%a-2asin’ x ' ~ 4a 2asin® x 1
C. j - dx=1n\/2—. D. J. dx=—Ina.
5 l+sin2x ; l+sin2x 2
Tim khang dinh sai.
A \/_—(5+2 j-___élpqz_r_c{i 2 - V10 +2 ] sin 2xdx 4
: 3 o\/cos x+4sin’ x 3 . 3 x,/cos x+4sin’x 3
4 : 4 . 2
c sin 2xdx -1 D J- 37bm2xdx : +J.dx=\/ﬁ.
oxﬁoszx+4sin2x oxfcos‘x+4sin“x 0
Bidt J-.1+3]nxlnx % , trong d6 a,b la hai sb nguyén duong va % la
5 .
phan s6 tbi gian. Khang dinh nao sai?
‘ a b 2 )
g—b==19, B.—+—=2. C.135=116b. D.a +b’=1.
A'. a-b 19 e 135 |
TinH ]l—cosx sin xily
. n
) 1 1 1
B s e B. l—cos xXdx. = ——
A. f(h_cosx) sin xd/. - ! x)" sin xdx oy

0

61




34.

3S.

36.

37.

38.

39.

62

. tbi gian. Hay tinh ab .

1

2 2 in xdx = :
C. I(l cosx)’ sinxdx = ——1—— j ~cosx) 2n-1
0 0

n—1

L s

Av. i : " ysinxdx = -

Trong céc gia trj cua n cho sau day, tim # de jcos X S1 4

0
n=4,

A n=l. B.n=2. c.n=3. Dan

B]ét ljgf___lﬁx_-':ﬂn—q——_su’ trong do a,b nguyén duong va —b“ la phén Sé)
x°+6x+9 6

o 5
A ab=-5. B.ab=12. C.ab=6. D-ab=3

3 : N .
Cho j(—lﬂ’idpf’-, trong do a, b 1a hai sb nguyén duong va — Iz
cCOS™ X

phén s tdi gian. Khang dinh nao dung?
A.a<b. B. ab=1. - C.a-10b=1. D. a’ +b° =1.

Khéng dinh nao sai?

A. sin(_[(ﬂ—x)sin xdx]zO. B. ¢ (12 j(ﬂ' x sin xdx}: 0
0

0
C. tan( jzr X smxdx] ~1. D. cos[2 '[(72' x)sin xdx]:—l,
0 ' 0

m
Tinh sin J'7Z'XCOS xdx}
0

H|W

A. sin| [zxcosxdx |=1. B. s 'n(”_[rrxcos xdx) -0
: :
( \ | i |
C. sin j;_rxcosxa’x =7. D. s n[j.ﬂxcosxdx) 3
0 ey
Tim khing dinh sai. ‘ ’ ' 2
1
. TX 1 .
A. sin| |—e'dx—a |=cosa,Va. X | :
U 2 ) B cos| [S-etdv—a | =sina.ve.
0 .

i A e 4 4

NPT —




40.

41.

42.

43.

0

I :
. o . .
C Sln[J‘ﬂXC dx—a):slna’va' D. COS[J.ﬂxera’x_a]:cosa'va.

0

3x+1

B'éll 1 ! 1. a L i ‘
' : Ox+1 3xa1 ngln‘[; , trong d6 «,b 1a hai s0 nguyén duong va

a .. n R dw  aw 0
5 1a phén s6 tdi gian. Khang dinh nao sai?

a b

A a-b=11. B. §+Z:7' C.a+h<22, D. Ya+/b=7.

R W LR AR LA
SIn” xcos” x 6 2 4
Tim ham sb F(x).

A F(x)=x+%(tanx~cotx)—~%. B. F(x)=x+—ﬁ—(tanx—cotx).

Ng)

C. F(x)=9x-2x. D. F(x)=x--=(tanx~cotx)+

V3

n

4
Tinh 5
o (1+sinx+cosx)

. sInNX —Cos X
dx .

1y

) 3 o
A j- SINX —COS X ,dx:-~3—+ > B J' SIN X ~COS X de:_1+\/§.
¢ (1+sinx+cosx) 2 - (1+sinx+cosx) :

- R “© sinxo
c J- S —Eo8X 2dx=1+\/5. D. I SIN X —COS X ?dx=\/§.
0 0

(1+sinx +cosx) _(1+sinx+cosx)"

lnx
’lnx 2+ln2 a Z’Jlnxdx:yzmz_
| ' ) x* 16
c [nx J+1n2 D dex 3+2In2
fxw ' 7 ¥ 16
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44.

45.

46.

47.

64

Tinh ?sh12xcosxdk
J 1+cosx .
4 Ism2xcosxdx__]+ln2
" J 1+cosx ' '
c ]$n2xcosxdx — 1+21n2
"~ J l+cosx '
%
Tinh Jcos2x
z .
A [FE_=2in(2-43).
00052x 2
6
C. I ak :lnv2+~J§-
Ocost
4
dx
I'inh -
| !)\/ZH’IH
4
J & 5 13
. 2x+1+1
.
ax
C' :2'—11'12.
'(‘)'\/2x+1+1

O!—.\’lﬁ S N

yana”XdY ~1+3In2.

%

14 cosX

2sin 2xC0S X _ 9 4 21n2.

]+cosXx

e oA
\&
=3

—_——
[N}
|
)

Oq___‘o X =

=
|
|

R=

p——

[\ ®]
+

S




|
48. Tinh [(x-2)e*dx .
0

; P |
A f(x=2 ez"dx=5+3e M —5-3¢
6( ) R B. !(x 2)6 dx
| |
( 2x 5_3 2 5 ! 5 - )
C. .(X‘Z)e dx: € . D. J.(x__z)e \’dx_s 3(’
0 4 ; p)
n % ( ﬂ')
4 SIin| x —
49. Tinh |- . m
§ SIN2x +2(1+sinx +cos x)
g sin(x—”
1 4 4+32
A. J- : : dx = )
5 Sin2x+2(1+sinx+cos x) 4
2 " sin| x=7
Y 4 44342
B. I dx=——7-"—""
Jsin2x+2 1+smx+cosx) 4
A sin| x— "
; 4 I
C. J‘ : . dx = ———.
Jsin2x+2(1+sinx+cosx) 4
= sin xw-?{. -
& “I 4 A2
' 0sm2x+2 1+smx+cosx) 4 '
50. Tinh jx3 In® xdx .
A 5¢° -1 5¢> —1
Iin? - ) B, {x'In xdx =: )
A. 'fx In” xdx %2 J. ™
1
Se’ —1 ' I Se—1
C. J.x In” xc{x“—:——z——. D. IJ‘JCq In’® xdx = .

STRACNGHIEMTOAN 12 A
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HE, 1

S1.

S2.

33.

54.

66

n

S%tan® x

TN2x+1+1

n

Tl'l-ﬂ’l J.

sin2x + sin x

\/1+3cosx

J1+3cosx

A 2.[sn12x+%mx z
; 5

c ]Ei_?;tf%i_nf_ gt
' 5 V1I+3cosx 2
3
Tinh j3”“’fdx
T(x+1)
A 3+ln)fdx=—3+ln27—ln16.
Jx+1) 4
c ‘-3+ln)fdx=3+ln27+lnl6;'
D(x+1) 4

Tinh J dx .
5 €0s2x
: "f . 103
% tan’ x S\/_  tan_X dx =—
A. dx = in(2++3).B. | =5~ 27
¥ 6 1043
% tan® x 1043 1 - ‘ftan’x o _
C. 0_[Coszxa’x=—9—+51n(2+\/;). D. !cos2x 9
o4x-1
Tinh |—————dx
JJ2x+1+1
4
4x -1 10 ax-1 22 o
A. — dx=—+In2. O > Iy = +in2.
‘[\/"x+1+1dx o oN2x+1+1 3
o odx-1 —22 Y dx-1 22
Col—alp = g In 3 D. ” dx="—+1In3,
I * i (J\/2x+1+1 3

dx = —

IT
7

B “j‘sm7r+smr 27
0 COS X 23

-
D. _sm 2x+sinx 35

$F o33
3 f+3cosx 29

3

B. J' +1nx -3 +In27-1Inl6
PX 4 '

D. 31‘2«\7 ~3-In27-In16
1) 4

3 TRAC NGHIEM TOAN 12
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NG DUNG
55.

56.

57.-

Ki hiéu § |
b(y]‘ d6 thi cta ham s ligg tuc y= f(x), truc
hoanh va haj dudng thing x=a,x=b nhu
trong hinh v& bén. Khéng dinh nao saio

h
A.S=[f(xdx. B, §- [~/ x)as.

.
C.S=flax. D, §-=

d

[/ (x)ax

Kihiéu S 1a dién tich hinh phing gioi
han bdi do thi cua ham sé f(x) lién y A
tuc, truc hoanh va hai duong thang
X=a, x=>b nhu trong hinh vé bén,
Khing dinh nao diing?

a dién tich hinh thaﬁg cong giai h(::m yA

CUA TiCH PHAN TRONG HINH HOC

A. S= ff(x)dx. B. S:—hjf(x)dx.

C.S=[lf(x)de. D.S=

hj F(x)dx

Ki hi¢u S la dién tich hinh phing gi6i
han bdi délthj cua ham sb y=x, truc
hoanh va hai dudng thing x=-1,
x=2 nhu trong hinh v& bén. Tim
khang dinh ding.

A S= 2jx‘afx.
-1

B.S=- }x3dx+ }deX-
-1

0

9

C. 5= j x'dx

.

D. Khong ¢6 khang dinh nao ding.

4B’
A "
0| 3| b ‘r;
A
B
&
Z
[\ /
0 a \/ b x
YA
//;7.
X
Kt
—‘1
O X

67



38.

39.

60.

61.

62.

68

A cos(£j=0. B cés(—’—f)z—l/—g-.

Ki hi¢u S(r) 1a dién tich cua hinh thang vudng y4

T gidi han béi duong thang y=2x+1, truc /
hoanh va hai duong thang x=1Lx =1 (1<r<5).
Khang dinh nao sai?

A S =(1+2)¢-1).

B. S(r) 1a mdt nguyén ham cua
J)=2r+11e(1;5].

C. Hinh thang vudng gi¢i han boi duong ghéng o
y=2x+1, truc hoanh va hai duong thang x=1x=5 €O dién tich 13

|
'
1
|
|
[}
|
|
|
1
|
i
|
)
|
|
I

—>
1 t 5 X

o j(2x+1)dx.
|

D. Hinh thang vudng gigi han boi duong thing y =2x+1, truc hoanh va haj
duong thang x=1,x=3 c6 dién tich 1a 30. ;
Tinh dién tich S cua hinh phing giéi han bai hai do thi y=cosx,y =sinx

va hai duong thgng x=0,x =_g.

A §=2(\2-1). B.s=2(1-42). C.§=2J2. D.S=2V2-1.
Goi S 1a s6 do cua dién tich hinh phang gigi han boi parabol y = 2x” +3x+1

va parabol y=x’~x-2. Tinh cos[%} .

A

2. | |
C. COS(EJ:[_. D. cos ZE::/—_‘}—.
s) 2 : 4
Goi S 1a sé do dién tich hinh phing gidi han bai duong y = xsinx, truc
hoanh va hai duong thang x=0,x =7 . Khing dinh nao sai?

[ 8

. ‘ A
A. Sln~2~:] . B. cos2S =1. C. tangzl, D.sinS=1.

Ki hiéu S,,S, 1an luot 1a dién tich hinh vudng canh bang 1 va dién tich hinh

phing gi¢i han boi cic duong y=x’+1,y=0x= -1, x =2, Chon khing
dinh dung. " ' |

A. Sl:SZ' B. SI>SZ' C. AS"Z—;_S). ‘ D :9—2;26.
) Y



=

63.

64.

06.

67.

68.

Biét rang dién tich S cta hinh phing gici han boi cac duong y = Inx.y = 0,
x=ox=e ¢0 thé duge vict dudi dang S = a[l —l) Tim khang dinh sal.

! ¢
A a” =3a+2=0. B «’-u-2=0.
C.a’+3u-4=0. D.2a¢> -3a-2=0.
Tinh dién tich S cua hinh phing gi¢i han boi duong parabol y=x" =3x+2
va hai duong thang y=x-1,x=0.

111
A S=—. B. S:g _22(.)_ D.S=2.

42 300
Tinh di¢n tich § cia hinh phing giéi han boi hai duong y* +x—5=0,
x+y—-3=0. :
A §S=3. B. §=4,. C. §=4,5. D. §=5.
Hinh phang H ¢ dién tich S gp 30 lan dién tich hinh phang gioi han bai
cac duong y* =2x,x—=2y+2=0,y=0. Tinh S.
A §=20. B. §=30. C. S=40. D. §=50.
Ki hiéu §,,S,,S, lan luot 14 dién tich hinh vudng don vi (¢ canh bang don
vi), hinh tron don vi (cé ban kinh bang don vi), hinh phang gi&i han boi hai

; C.S

3 S48,
dudng y=2\/1—x‘,y=2(l—x).Tl'nhtiso ';LS’
A S, + 5, :_1_‘ B S,+S’3 =l.

S, 3 Ay 4
C S +5, _ 1 | D SH"S,:___L
s, 2 5, 5

Ki higu ¥ la thé tich khoi tron xoay tao thanh 4
khi quay hinh thang cong gi¢i han bdi do thi

: (x) \ hal dud 4 y=Ffx) 7
ham s§ y = f(x), truc Ox va hai duong thang i ,////
C . - . ;'// //
x=g,x=»b (nhu trong hinh v& bén) xung ///, %
ax=b L

quanh truc Ox. Khang dinh nao ding? o X‘ ‘ .
i { VI b
AV = [fx)dx. B. V=7 [f(x)dx. N
| b o h ’
C V= 7[[ J-_f'(x)de s =7rff2(x)dx-
69




69.

70.

71.

72.

73.

74.

P 1?2
Goi V'la the tich hinh ciu ban kinh R. Khang dinh nao’ SaFl. - . \
A. Hinh cu ban kinh R 1 khéi tron xoay thu duoc khi quay nua hinh troy

) ¢ th: J =
gidi han boi duong yz\/ﬁ( R<x< R) va duong | ang y =
xung quanh truc Ox . |

o
B.szzl](\/Rz—xz)-dx.. ¢ Lﬂﬁ(R Y—?]

-R

r

-R.

D. Khéng ¢6 khang dinh nao dung.

Tinh thé tich ¥ cua khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phfmg g101 han
boi cac duomg y = \/— y=0,x=1,x=38 xung quanh truc Ox .

937[
A V=nrn B. V—9Z C.V =18,6. D.V=—

Tinh thé tich ¥ cta khéi tron xoay tao thanh khi quay hinh phang gi6i han
bdi cac duong y=+tanx,y=0,x=0,x =

| N

xung quanh truc Ox .

2

av=C Br=I_ C.V=
4 4

mln?2
2

D. V=

»_nm

" Tinh thé tich ¥ cta khdi tron xoay tao thanh khi quay hinh phéng gid1 han

boi cac duomg y =4 —x7, y = 0 xung quanh truc Ox .

71
A.V=2n. B.V=— C.Vzﬂ. D.V=—8—7r2.'
82" 15 3
Ki hiéu ¥,,%, lan lugt 1a thé tich hinh cAu ban kinh don vi va thé tich khéi
tron xoay sinh ra khi quay hinh phéng gi61 han boi dudmg théng y=-2x+2

“va duong cong y =2v1-x xung quanh tryc Ox . Hay so sanh V.,V.

AV, <V, B.V=V,. C.V.>V,,

Ki higu /.7, lan luot 1a thé tich hinh ciu ban kinh don Vi va thé tich khoi
tron xoay sinh ra khi quay hinh phang H gi& han bt ducmg cong y=

D. ¥, =2V,.
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han
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. GO1 Y - HUGNG pAN GIAI - DAP AN
Goiy - Huong din giai

Cau 1.

Cau 2.

Cau 7.

Cau 10.

Cau 12.
Cau 14.

Cau 15.

Céu 20.

Cau 28.

Cau 29.

Ciu 30.

Cau 31.

Dé kié 3 e [ A kid ; '
I€m tra dang thire f_f(x)dxz F(x)+C can kiém tra dang thuc

F(x)= f(x). Dung cong thire (\/L—{) =

Dung cong thie (1) i

u uz

Can nho sin(n)=0,ne 7.
bat u:2x—3 thi u'=2va

I=[f(2x-3)dx = | £y = j )" dx = j £ ((x))a'(x)dlx .
Ap dung cong thirc dbi bién sé, ta duoc

1
]:EF(L{(X))+C:%F(Zx—3)+C.

F(x) = (3) e
e

biat 1 =3x.

Vi f(x) la mot nguyén ham cua f'(x) nén _[f '(x)dx = f(r)— f(0).
0
o m g T
Doi bién so t:E—x.
¢ dx
Dit t = e* —1, ta tinh dugc J-~—\—1 = In(e* +e+1)-2.
e —

Taeddo a=e
Vay dap an dung la A.

In(e“+etl) _ o2 _ o= (e +e+1)—e’—e=1.

T
—2- ( \ A 3 3 n \ ’ b4
Tinh J(e“’s '+ cos x)cos xdx ta duoc két quala e—1+ 2 tr dé a= e

0 ) . )
Pua thira sd « ra ngoai dau tich phan.

x ,
4 sin 2xdx \/l— -7

B va D cung cho | = = tral von C.
cos’ x+4sin’ x

Vay C la khang dmh sai.

71




Cau 32.
Cau 33.
Cau 34.
Cau 36.
Cau 37.

Cau 41.

Cau 42,
Cau 43.

Cau 44.
Cau 47.

Cau 49.

Cau 51,

Cau 53.

Cau 54.
Cau 60.
CAau 61.

Cau 63.

72

v AT ¥ A ra

Dat =1+ 3Inx .

Datr=1-cosx.

Dat 1 = cos x.
Datr=1+tanx. ’
Xem lai cac cong thire quy gon goc (gid tri luong glac cua €ac goc oo
lién quan dac biét).
J'(x)).
Dat 1 = 1+ sinx + cos x.
1
bat u =Inx,dv = — dx.
..

Pbat 1 =1+ cosx.

Dit r = 1+ cos3x.

S'n(x n) : (sin x — cos x)
inf x——|=—= - ,
)%

sin2x+2(1+sinx+cosx)=(sinx+cosx+1)

Pat t =sinx+cosx +1.

2

cos2x = cos’ x(l ~tan’ x) .batt=tanx.
Dit t =+/1+3cosx .

1
3
Tinhj nx

+

l(x

S=Jilx’"+4x+3ldx:§.‘

—dx bang phuong phap tich phan tung phan.
S = Jlxsinxldx =7.
0

¢ 1 ' , ) l
Q= jl[n xldx = 2(1 ——) ,suy ra @ = 2. Khang dinh C sai.
e
]

¢
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chuong V-
s® PHUC

| KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET

1. Kién thirc
ap 12 THPT hién hanh, hoc

74

Theo yéu cau cua Chuan kié
sinh can hiéu, nhé cac khai niém va

n thirc mon To4n |
Két qua duoi day-

Cdc khai ni¢gm:

Pinh nghia s6 i (don vi 80).
Pinh nghia s phurc. Phan thuc, phan a0 cia mot SO phirc. SO thuan ao
(con goi 1a s6 &0). |

ing nhau. Ki hieuC: Tap hop cac sb phuec.

Hai s6 phic b
Quan hé giita tap sb thuc R va tap s6 phie C: R C.
Biéu dién hinh hoc so phuc. '

Khai niém mo dun cua s6 phuc.

Khai niém sb phuc lién hop.

Cach cong, trir, nhan, chia hai sd phurc.
hirc) ciia mot s thuc bat Ki. -

huong trinh béc hai vOi hé s6 thue.

r

Céch tinh cén béc hai (p

Céch giai tim cac nghiém phuc cua p

Céch tim céc nghiém phirc cua phuong trinh trung phuong véi hé s thye.

Cdc két qua:

-

la ald '2

[inh ™.

Céach xéac dinh phan thue, phén 40 ctia mdt s phuc
Céch xac dinh diém biéu dién mot s6 phuc

Cong thiic xéc dinh s6 phitc lién hop, mé dun ciia mdt s§ phire



it

B

- Congthtc z.z =1,

Cong thic tinh ¢ bac hai cua mot s thuc

Cong thite nghiém e . :

& IhiC nghiém cuga phuong trinh bac hai vé;i hé sé thuc ax” +bx+c=0.
2. Ki nang

'Iheo yéu cdu cua Chuan kié
sinh can luyén tap thanh thao cac

e Co6kha nang van dun
huong cu thé,

¢n thire mon Toan 16p 12 THPT hién hanh, hoc
KT nang sau day:

g cac khai niém néu ¢ muc [ trén day trong cac tinh

Biét x4c dinh phén thue, phén 4o ciia mot sb phurc.

o Biét biéu din hinh hoc mét sb phie.

Biét tim md dun, s0 lién hop cia mot s6 phirc da cho.

Biét thuc hién cac phép toan cdng, trir, nhan, chia céc sd phue.
o Biét tinh cain béc hai (phic) ciia mot sb thue di cho.

e Biét tim nghlem phtrc ctia mdt phuong trinh bac hai, phuong trinh tring
- phuong v6i hé sd thue.

3. Mot sé vi du

Vidu I. (Cdu 29 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quoc gia nam 2017
cua Bo GD&DT) : Cho s6 phike z=3-2i. Tim phan thic va phdan do cua sé
phitc z

A. Phan thue bing =3, phan do bang ~2i.

B. Phan thie bang =3, phﬁn ao bing —2.

C. Phén thuc bang 3, phdn do bang 2i.

D. Phén thue bing 3, phdn do béing 2.

Huéng ddn gzal Hoc sinh can nam duoc khdi nhiém 56 phuc lzen hop va khai
ni¢ém phan thue, phan ao cud mol so phuc Ngoai ra, cidc em cling cdn tranh sai lam
khi quan niém rang phan a0 cua mot sd phtrc 13 toan bd phdn con lai cua sd phtrc
sau khi bo di phan thuc (quan niém nhu vdy cdc em s€ chon C la dap an dung).
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vz e e - ek e pay 6 phan thuc 12 X
Cach giai: Vi z=3--2i nén 2= 3+2i.50 phtrc nay ¢ p reia 3, Phén
ao la 2. Dap an dung la D. |
e A ye2 . = a8 . g c. phdn ao cua meg;
Chi cin hiéu cac khai niém sé phite lien hop, phan thue. 1 hh” O cuamor g4
, . o ' e au trac nghiém

phiic. ho sinih 6 thé dé dang chon dap dn dng trong 2% Gt IS
Vi du 2. (Cdu 30 Dé minh hoa mon Todan Ki thi THPT f{l;()c gA’C:jnum 2017
ctia Bé GD&DT): Cho hai sé phitc 2, = {+i,z, =273 Fim WO QR cia s

phite z, + z,.

z,+ 25| =1. : D.

A.

C.

Huomg dén giai: D tra 101 céu hoi nay hoc sinh chi can bict cach tinh ring
hai sO phire va biét cach tinh mé dun cua mot sO phirc. '
phitc va mé dun cua so phiic, ta

S () =V

Cdch gidgi: Ap dung dinh nghia 16ng hai $0
co: 2, +2, = (1+2)+(1-3)i=3-2i va |2, + 25| =

Dap an ding la A.

Vi du 3. (Cdu 31 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THPT qué’c gia nam 2017
ciia B6 GD&PT) : Cho 56 phite Z thoa man (1+i)z=3~i. Hoi diém biéu dién
cua z la diém nao trong cdc diém sau? | |

A, Diem M(;2). B. biém N(-1;2).

C. Diém P(-1,-2). D. Piém O(1;-2).

lwomg ddn gidiz Vi cde phép todn cong, trir, nhan, chia trén tGp s phie 0
161 ca cde tinh chat cuia cdc phép todn nay trén tdp s0 thiee, do d6 ¢ thé tinh z 0

diéu kién da cho bang cach chia hai v¢é phuong trinh cho hé s6 cua an z. Diem
bidu dién cua z la diem ¢6 hoanh dd. tung dd theo thir tu 1a phﬁn thuc phf"m 40 cuaz.

Cach giai: Chia hai vé cua phuong trinh (1 +i)z =3—/ cho 1+1i. tadud
30 . .
- Thuc hi¢n phép chia s6 phite, ta ¢ z =1-2i. Piém biéu dién cua 1

R |
diém Q(l:—Z). Chon dap an D.

76




lu 4. (Cu 33 PG i | !
| V‘l' (%l ((:au 33 Dé minh hoa mén Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017
cua Bo GD&DF)‘ Ki higy 2.2,z

. w2, 1d bon nghiém phitc cua phwong trinh

z 12 0 Ylnh [()ng 7 -‘t ‘.f.‘& +1-. '_*_!- ’
2 1“4t
A.T=4, B.T:Z\/E.
C.T=4+23 D.T=2+23.

Hudng dan gidic Cav ha wse. 12 . . : . .
‘ : g dan gidi: Cay }301 nay kiém tra ki nang tim cdac nghiém cua phirong
(rinh trung phirong veéi hé s6 thue.

vl ‘o . 2
Cdch gidi: Dat z* = » Phuong trinh da cho tré thanh > =712 = Q.

Phuong trinh nay ¢6 hai nghiém (thuc) trai dau 7 = 4,7 = -3 ung vai chung

2
taduoc z° =4 va ‘2:—3.

Nghiém phuong trinh da cho 13 cac can béc hai cua 4 va -3 . Do d6 phuong
trinh da cho ¢6 bon nghiém z,, = +2,z, = +i\/3. Tur do 2,1z, 4’ =3, do
d6 T =4+2/3 . Chon dép an C.

-

—'1,2. =

- Vidy 5. (Cau 34 Dé minkh hoa mén Todn Ki thi THPT quée gia nim 2017
cua B6 GD&DT) = Cho cdc 56 phitc z théa mdn ]zl = 4. Biét rang 1dp hop cdc
diem biéu dién s6 phite w = (3 + 41')2 +1 la mét dieong tron. Tinh ban kinh v cua
duong tron do.

A.r=4.  B.r=s. C. r=20. " D.r=22.

Huéng dan giai: Day 1a mot cdu hoi trdc nghiém hay. Hoc sinh thuong bi
mdt phuong hiedng khi khiong dé y r can tim la ban kinh cia ducng tron nao. Poc
kT dé bai ta sé_lhéy cac dir iéu sau:

(1): Tap hop cac diém biéu dién s6 phirc w = (3+4i)z+i (*) véi l:i = 4 (**)
la mdt duong tron. |

(2): r 14 ban kinh cua duong tron trén.

Cac dir liéu nay ddu noi vé SO phuc w, ta can tim mbi lién hé hoanh dd va
1ung do cua cac diem M biéu dién ) phue w.

Cdch gidi 1+ Ki hiéu M (x; V) la diém biéu dién s0 phac w, tirc la w=x + yi .

Do d6 (*) duoc viét lai thanh
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X+yi=(3+4i)z4ie (3+di)z=x+(y-1)ie =7 —

e 2= THO=D)E-4) _sxea-b 302D,

(3+4i)(3-4i) 25 25
Ix+4(y—1) Po(3(y-1)-4x ’
St dung (** . x+aly-— ba L A
ng (**), ta duoc ( 25 ) +( 55 ) 16 (***)‘ Say

vai bién dbi don gidn ta c6 (***) @ x> +(y—1) = 20" (***). Dy 1a phugy,
trinh duong tron tAm [/ (0;1) ban kinh r = 20, dudng tron nay cting-1a tap hop ¢4
diém M (x;y) biéu dién s phurc w. Viy C 14 dap én ding.

Cach giai 2: Ta biét ring dudng tron 6 tam biu dién s6 phure wy, ban ki, |
1a tap hop céac diém biéu didn cac sd phie w thoa man [w- Wo\ =r nén & dy
Xétw —i= (3 + 4i)z. Dat z = a + bi (a, b 12 s0 thuc) thi

w—i=(3+4i)(a+bi)=(3a—4b)+(4a+3b5i,dodé

[w—i" = 3a—4b)* + (4a+3b)" = 25(a’ +b7)=25.16=(5.4)". Vayr=2,

Il. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP
1.  Tim khéang dinh sai trong cac khéﬁg dinh sau day.
"~ A.Sophic z=5-3i ¢6 phin thuc 1 5, phan do la 3.
B, Sbphuc z= J2i 1a sb thudn do. |
C Piém M(~1;2) la diém biéu dién so phire z=—-1+2i.
D. S6 0 khiong phai 14 s phitc.
2. Tim tt ca céc cdp 56 thue (x; y) thoa mén diéu kién (2x - 1)+ (3y+ 2)i=5-i
A. (~1;-1). B. (3:-1). c.(31). D[
3. Tim tAt ca cac cadp sO thue (x; y) théa man diéu kién
(- 3x)+ (57 + y1)i=(2x-6) (" +2y+6)i .

A. (2;—1).(2;3)- B. (2;4),(2;3),(3;—1).
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C. (2;_1),(3;2),(3;—1). D. (2;—1),(2;2),(3;—1),(3;5).

4
Kihi¢u R latap sh thue, C 1a tap sb phuc Tim khang dinh sai.
A.RcC.

B. z=z,‘v’ze(C.
C.z=1-

7i khong phai 1 s thue.
Ki hiéu M 1a diém bidy dié
Khang dinh nao dung?

D. z=-5i khong phai la sé phitc.

én s6 phite z, M’ 1a diém biéu didn sb phic z.
A. M, M' dbi XUng nhau qua tryc tung

B. M, M' d6i XUng nhau qua truc hoanh.

C.M M _dm xung nhau qua dudng thing y=x.

D. M, M abi xung nhau qua dudng thing y = —x.

Tim khang dinh sai.

A. V&i moi s6 phue z, 2| 1a mdt s6 thuc.

B. V&i moi s6 phue z, |z| 1a mot sé phire.

C. V&1 moi so phue z, |2] 1a maot s thue duong,

D. Véi moi sb phuec z, ‘z 14 mot sb thuc khong am.
Khang dinh nao trong cac khing dinh sau déy sai?

A. S phue z = 272 ¢6 phan lhl_IC1 la 202,

B. S6 phire z = V2 —i co phan thyc 1a V2 , phan 40 1a —i .
C. Tép s6 phirc chira tap sb thuc. |

D. S6 phitc z=~3+4i ¢6 mo dun bang 5.

Tim khing dinh sai.

A. Tép hop cac diém biéu din céc s phirc c6 md dun bang 1 1a duong tron
don vi (duong tron c6 ban kinh 1, tdm la gbe toa do).

B. Tap hop céc diém biéu dién cac sé phirc z thoa man didu kién 1 ]<1 1a
phan mit phing phia trong (ké ca b1en) cua duong tron don vi.

C. Téap hop cac diém biéu dién céc sb phuc cé phin thuc bang 3 1a mot
duomg thang song song v4i truc hoanh,

D. Tép hop cac diém biéu dién céc sé phirc co phdn thuc va phén o thude '
khoang (~1;1) Ia mién trong cua mot hinh vudng,

™




10.

11.

12,

13.

14.

15.

80

Khang dinh nao sai?

A. Vz e C,z+ z1uon la so thuc.

[—

B. Vz € C. - ludn la sd thuc.

C.VzeC,z-z 2z luédn 1a sb thudn o.
D. Vz e C,zz ludnla sb thuc khong am.
Khang dinh nao sai?
A (2-3i)+(5+i)=7-2i.
B. (3-4i)-(1-6i)=2(1+i).
C. (4-3i)(2+5i)= 23 +14i.
( fz)(+1+f1) 5—\/§+(2+\/§)i.

rran A M ‘A v A -4 X ’ o ~ < R ‘n 2 ’ v A
I'im tdp hop cac diém biéu dién sb phirc z thoa mén di€u kién z° €0 diém
biéu dién nam trén truc tung.

“A. Truc tung.

B. Truc hoanh.
C. PBuong phén giac goc phan tu (I) va goc phan tu (1I1).

D. Dudng phén giac goc phan t (1), (IIT) va ducmgD phan giac goc phan tu
(1D), (IV).

Tinh (12 J?f)(ﬁ + \Ei) .

A 31-\B(-124843)i. B. 51-3+(-12+8V3):.

C.s1-V3+(12+83)i. - D 51+\/§+(—12+8\f3)f.
Tinh mé dun ciia s§ phite z = (1-i) (3+2i)+ cosy +isiny].
A. Sl B. V6. C. —\2. C bal

Co bao nhiéu sb phrc z thdéa min didu kién |z

| =29
A. L. B. 2. C.3.

H

D. 4,
Tinh phan thuc ctia s6 phite z thoa man didu kién z = (\/5 + 1')2 (1 - \/—’)

A. 8. B.. 4. C.2. D1



Y

16.

17.

18.

20,

21,

2,

Tinh (2 = \/51')(1 + 2\/§i)~—(2+ \/51)3 % 4,‘3.
A -2+ (=55 +343), B -2+ 3+ (-5V5+3V3)i.
C. —12+(~5\/§+3J§)i. D. (-5v/5 +33)i.

Trén m3t phang toa do Oxy Iy M 12 diém biéu dién s phitc z ='(2-7)(~1+1)

va gol @ la £0¢ tao bdi chiéu duong truc hoanh véi vecto OM . Tinh sin2¢.

A. 0,8. B. 0,6 C. -0,8. D. -0,6.

Tim tdp hop cic diém trén mit phang toa do bleu dién cac sb phirc z thoa
min diéu kién |7 —i+ 2]

Al Du(mgthéng 2x—3y+I:0. B. Dudng tron (X+2)2+(}’—1)-=4'

C. Puong thang y = x. D. Budng tron x° + (y - 2)2 =2.

Tim tép hop céc diém trén mat phang toa d biéu didn cac sé phirc z thoa

man diéu kién |z(i+1)+1+4 =2
A. Duong thing x+y-1=0. B Duong tron (x+1)2 +yt =1,

C.Dudng trondonvi x*+ 3> =1.  D. Puong thang y =2.

Tim tip hop céc diém trén mat phing toa do bidu dién cac sb phic z théa

min didu kién 3jz+1—i|:\4f—3—32[.
A. Pudng thing 6y+1=0, B. Duong thing 6x+1=0.
C. DPuong thang 3x+4y+5=0. D. Duong thang 3x~4y-5=0.

Tim tap hop céc diém trén mat phang toa do biéu dién céc sb phirc z thoa

mén diéu kién: s6 phtrc w= 2(1 - z')+ (2 - 1') la mot s6 thuan do.

A. Duong tron ey =2, B. Duong thépg y=x+2.
C. Dudng thang y = x. D. Butng parabol 2x = y
£ N s e e e 1=2-=3
Tim gia tri 16n nhat cua ‘z[ biét rang z thoa man dicu kién -3 2.5 z+1=1,
. ' —~2i
AT B.2. C. V2. D.3.
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23.

24,

25.

26.

27,

28.

29.
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[im cac s phtre = thoa man diéu kién L oyiz+ _i =0.
_ I
A.zzl—\/_;,i_ B =5, C_g::-21+3\/§l. 'D'Z:S‘
Cé6 bao nhiéu s phirc z thoa man diéu kién 22 4+3z~-222=07?
A0, B.2. C. 4. D. 1.
. < . 2 Wil o~ , Z - Z + 1 4 1\ A , ,
Goi M la diém biéu dién s6 phuc w= "~ , trong d6 z la s0 phirc the
'7

man (1-i)(z+2i)=2~i+3z. Goi N la diém trong mat phing sao cho

(a;aaﬁ) =2¢, trong do ¢ = (()x,()M) la goc lugng gidc tao thanh kh;

quay tia Ox t6i vi trf tia OM . Diém N nim trong géc phan tu nao?
A. Géc phan tu (1). B. Goc phan tu (11).
C. Géc phan tu (I11). D. Goc phén tu (IV).

Trong cac khéng dinh sau day, khrfmg dinh nao dung?

A. Ciin bac hai ctia =2 12 iv/2 . B. Ciin bac hai ctia -3 1a —iv/3.

C. Can bdc hai ciia S1a +4/5+0i.  D. Can bac hai ctia -1 1a 7.

Tinh tdng cic mo dun cac nghiém phirc cua phuong trinh x* — 6x* =16 =0.

A 22, B. 62 . C. —42 . D. 243,

Tinh téng cc nghich dao cac nghiém phirc ctia phuong trinh x* — 7x* —8=0.
] . '

A ptic B 202 C.0. D -2

Trong cac khéng dinh sau, cic phuong trinh duoc xét trén tap s6 phitc. Hy

tim khang dinh sai.

A. Phuong trinh X —4x+9=0vo nghiém.

B. Phuong trinh x> +3=0 c6 hai nghiém phan biét.

C. Phuong trinh x* = =2 ¢6 hai nghiém +i\/2

D. Phuong trinh X' —4xt=5co 4 nghiém.




. Cho phu Y tr] A C . . '
30 - Sé‘: h‘?ﬂ& trlanh béac hai vei h¢ s6 thuc gz’ +bz+c =0, (a o O). Xét trén
.Pph phire, lfhang dinh nao trong cac khing dinh sau sai?
A. Phuong trinh bac haj g3 cho ludn ¢ nghiém.

B. Tong hai nghiém cog phuong trinh da ého la - b :

C. Tich hai nghiém cua phuong trinh ¢4 cho la -

a

CI

a

% 12
D.Néu A=5b"-44c< thi phurong trinh d cho vo nghiém.

l. GOI Y - HUGNG DAN GIAI - PAP AN

Goiy - Hudng din gigi

Cau 2.
Cau9.

Cau 11.

Cau 14.

Cau 17.

Cau 22.

Cau 23.

Cau 25,

Xem lai dinh nghia s6 phirc bing nhau.

Trong tap so phic khoéng ¢6 so sanh hon, kém .
Néuz=x+yi(x,yeR) thi z*=x"-y®+2xpi. Diém biéu dién sb
phitc z° ¢6 hoanh d6 x> — °.

z(z+1) =|zl|z+1].

Chu ¥ ring ’zg + z' =
2tan @

i 4 % y r A , .
éu M (x;y) thi tang == . Ap dung cdng thtc sin2¢ = ————
Néu M(x;y) e o PP G SOt @ ltnte

z|= OM , trong d6 M (x;y) la diém biéu dién z. Bién doi diéu kién
2 R 3 s

dé bai theo x, y, ta duogc x’ +(y+1) =1 (phuong trinh dudng tron

tam 7(0;—1) ban kinh 1). Chon diém A trén duong trdn niy dé OM

16n nhét.

5

Chi y ring 2.2 =z
346/ 33-56i

5 i 18 ] 0 P = ’M’ = .
Céc diéu kién cua z, w. ch ; ”
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Ty 4 56 , ~ (2 4
[rdd tanop = -—. Ap dung cong thuc tinh €O

33

s2¢, sin2¢ theo tan ¢

~3696 —2047

2 =
, COS=@ = "n0s

ta tinh duoc sin2¢ =
42235

Tir d6 N thude goe phan tu (111

Dap in o __
cay | DEP | Mic ~ [ oap | Muc cau | D4P | Mic
Ml an | ao Cau | 4n | dd an | 46
1 D 1 11 D 2. | 21 B A |
2 | B | 1 2 | B | 2 22 | B | 3|
3 | D | 1 s | B | 2 23 | b | 3]

4 | D | 1 | A | 2 24 | ¢ |3
5 | B | 1 5 | A | 2 | 25 | ¢ | 4
6 | C | 1 ©® | A | 2 % | C | 1
7 1 B | 1 ] 17 | o | 3 27 | B | 2
8 | C | 1 8 | B | 2 28 | ¢ | 2
o | B | 1 19| B | 2 20 | A | 2
EIERE 20 | A | 2 30 | D |1
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Phan hai. HINH HOC

Chuong 1. |
KHOI BA DIEN

I. KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET
1. Kién thiee

o Vé céc khéi da dién,.khdi da dién 18i, xem lai cac dinh nghia trong SGK; can
¢6 hiéu biét chic chin dinh nghia va hinh dung duoc rd rang vé :

~ Hinh (khéi) lang tru, mat bén, mat day, chiéu cao; hinh (khoi) lang tru
dirng, ddc biét lang tru tam gidc, lang tru t&r giac. Vé ki hiéu ching han
lang tru tam gidc thuomg duoc ki hiéu ABC.A'B'C"; hinh hdp, tic hinh
lang tru t&r gidc ma day la hinh binh hanh thuong dugc ki higu
ABCD.A'B'C"D". Hinh lang try ding ma ddy la da giac déu duoc goi la
hinh lang tru da giac déu.

— Hinh (khdi) chép va mot s6 dicu lién quan nhu dinh, mat day, duong cao,
chiéu cao, mat bén, dic biét hinh chép tam giéxc‘(cﬁn phan bi¢t noé voi
dién), hinh chop tu giac. Vé ki hiéu, hinh chop tr gidc thuong duge ki
hi¢ula S.ABCD. Hinh chép ¢ mit day la hinh da giac déu ma tam duong
tron ngoai tiép trung v6i hinh chiéu vudng goc cua dinh (hodc mat day la
hinh da gidc déu c6 céc dinh cach déu dinh cua hinh chop) goi la hinh
chop da giac déu. Hinh chop cut ¢6 hai mét day, moi mit bén 12 mdt hinh

thang, cac duong thang chira canh bén dong quy.
Vé cac khoi da dién déu, biét ro rang vé khdi lap phuong, khéi tir dién déu,

biét khdi bat dién deu.

V& thé tich khéi da dién, nim chéc cong thuc tinh thé tich khoi lang try la
"= B h B la dién tich mat day. /1 la chiéu cao; cong thire tinh thé tich khoi
chip 12 V= B.ﬂ 5 Ia dién tich mat ddy. /r 1a chiéu cao. Thé tich cua khéi
lap phuong Lanh u 1a o’ thé tich khoi hop cht nhét canh «, b, ¢ la abe. Néu
khoi da di¢n K duoc phan chia thanh hai khdi da dién K. K> thi thé tich cua
K bang: ong thé tich cua K va thé lu.h cua Ko, Khi tinh thé tich khoi tir dién,
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: o <An dé v rang phép dbi x;
coi né 1a khdi chop mot cach thich hop- Ciing can de ¥ g phep dot xim

tdm hay ddi xtmg truc, dbi xung qua mat hamg
dién (ching han, mit phing di qua tam do1 X ,
khdi da dién thanh hai phin c6 thé tich bang nhat
dién c¢6 thé tich ¥ thanh da dién coO thé tich k& V. '

~

). Phép vi tu ti 50 k bién ¢,

2. Ki nang

e  Can hinh dung, v& phac hoa dugcC hanh chong hinh lap phuong, hinh hgp

chit nhat, hinh hdp, hinh lang tru dung,
hinh lang tru tam giac déu, hinh chop, h ’
chop c6 day 1a tam gide déu!), hinh chop T E
biét mit bén, mat day, canh bén, duong cao...;
ddy, gifta canh bén va mét day...

e . Su dung thanh thao cdng thiic tinh thé tich khbi hop, khoi hop chir nhit, khéi

lap phuong, khdi chop, khdi chop tam giac déu, khoi chop tir giac déu. ..

. Pé gitp tinh todn nhanh vé thé tichnén cha y

Thé tich khdi chop khong thay doi khi dinh thay dbi trén mat phing song

song voi mat phang day ;

Xét hai khéi chop tam gidc cing dinh SABC, SA'B'C'ma S, 4, A'va S B B

Vs ane S4  SB  SC

— —

Vi pper SA' SB' SC'
dung cho khoi chop tir giac ).

- va S, C, C’ thang hang thi

e  Trong mdt sb trudong hop, dé do tinh toan dai, nén biét phén chia, ghép khoi

da dién dé tinh nhanh chong thé tich :

Vi du I. Cho khéi ldng tru tam gidc ABC.A'B'C" ¢6 thé tich V. Tinh thé tich

khéi chép e giae A BCC'B',
A.K; B.K‘; C-EV; DEV
3 27 . T3 4

* Huéng dan gidi: NOi BC' thi hai khéi chop tam
gidac 4. BCC' va A.BB'C'co thé tich bing nhau, hai khéi
chop tam gidgc C.ABC va AA'B'C’ ¢6 thé tich bing
nhau nén lang try tam gidc da cho dugce phén chia thanh
3 khéi chép tam gide c6 clng thé tich va khéi chop tg
gisc dang xét 1a hop cua hai trong ba khéi chop tam vi
dé nén ta chon céu tra o1 C. e
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pao ton the tich cua khoj ¢,
ime ctia mot khoi da dién chi,

hinh lang try, hinh l‘éng tru tam gi4c,
inh chop tam giac deu (khac véi hink
1ac, hinh chop ta glac déu.,_;
. biét goc gitta mat bén va my

(cong thirc do khong



c D

) Néu chua cg Phuong hugng chimg minh, ta cé
the thu xet trrong hop riéng quen thudce : coi lang tru A
am (glzc'Bdg 14 "mot nia” cia khéi lap phuong A
(BDC.A'B'D'C’ can v AR g x o F ¥ 0
/ - h a thi thiy thé tich cua khoi B’ —— A

!

<12 4 ) 2 . : '
lang tru do la S > con the tich cta khé;i chép A.BCC'B’
3 N
. a \ TN
bang —3~ ; trong trudng hop nay chon C. C6 thé coi cau ‘ L
hoi & ¢Ap d6 "Van dung (thép)" : ‘
Vidu 2. Cho khéi hip ABCD.A'B'C'D" ¢6 1hé
tich V. Tinh thé tich khéi chop A.CB'D",
v V
AL el 2, 3
5 B. 2 C. 3V D.2V. - ¢
) Hzrqng dan giai: Hinh hdp da cho la hop cua D ,
khéi chép dang xét voi 4 khéi chop A'ABD’ . 7

BAB'C, C".B'CD', D.ACD’ ; 4 khéi chop cubi nay

\ , A ’ o V w b2 . \ .
cing ¢o thé tich bang & nén thé tich can tim bang A

v v D
V-—=—. Vay chon A. RN o
6 3 i ekt r1--/C

Cling c6 thé xét truong hop riéng khi hinh hop 2z 2
chit nhét 1a hinh 14p phuong canh a thi d& thdy thé | - ~
: oty
x. L . P/ g . w B g T ' - B’
tich moi khoi chép noéi trén 1a % con thé tich khoi &
lap phuong 1a & nén chon A ! Trong truong hop nay khéi chop con 1a khéi tir dién
3 r . ,
déu canh a\/i nén cé thé tich 93— . C6 thé coi ciu hoi & cap do "Van dung (thap)".

*  Chn linh hoat tng dung cic hiéu biét néu trén
(cung cac hiéu biét vé hinh hoc phing) vao tinh |
hubng cu thé cia cau hot. |
Vi du 3. (Cdu 38 Dé minh hog mon Toan Ki thi

THPT quéc gia nam 2017 cua B GD&DT). Cho hinh

chop tr gide S.ABCD cd ddy la hinh vuéng canh bang

V4. Tam gidge SAD can tai S va mdt bén (SAD) vuong ;

80¢ véi mcr phang day. Biét thé tich khoi chép S.ABCD

bc%ng 4 a* . Tinh khoang cdch h it B dén mt phﬁng (SCD).
3 .
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R T

‘*{

Ah=—a; B.h= -f-u; C.h= gdf- D. ’7:%&

3 g

Hudng din giai: Cach 1. Dién tich ;'IBC'D la 2¢° néndo thé tich S.ABCp 3

(VSN S

4

3 o X . . . ;
3 ¢’ . suy ra chiéu cao cua chop la SH = 2 (} 1a trung diém cua AD). Do 4B song

ach tir B dén mat phing (SCD) bang

song vai mat phdmc (SCD), dé thdy khoang ¢
i khoang cach tu H dén duomg

khoang cach tir 4 dén mat phang do nén gap doi
lht'mg SD. Tu d6, -i - _]__ __]__ = —2__ ,suy rah :ia. Chon B.
W OSH' HD' 4d’ 3

Cach 2. T SH=2a suy ra SD = —j—_-a _Thé tich ctia chop B.SCD bing nira
2

thé tich S.ABCD nén bang %a" ma dién tich cia tam gidc vuong SCD bing Ea2
2

3 ‘ . 4 . . A
suy ra chi¢u cao cua chop B.SCD tirc h bang Ea (trong céch nay, khong can

“dung” cu thé dudong cao cta chop do).
Viy ta hodc da dung suy ludn hinh hoc (cdch I) hoac ta img dung 2 lan cong

thirc tinh thé tich chop tir giac S ABCD va chop tam giac B.SCD (cach 2) dé dén
duoc két qua.

II. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

1. Tong dién tich cac mit cia mot khi lap
cua kho1 dé.
A.25cm’; B.75cem’; C.125cm’; D. 100 cm’.
Pay ctia mot khéi hop dimg 1a mot hinh thoi canh a, goc nhon 60°. Buong chéo
16m ciia day bing duong chéo nho cua khéi hop. Tinh thé tich cla khoi hop do.

A.gi; B. 1\/—; 1\6' . 5’3/;

2 3
3. Mot khbi lang tru tam gidc ¢4 céc canh day bang 6 cm, 8 cm va 10 cm, canh bén

14 cm va goc gitra canh bén va mat day bang 30°. Tinh thé tich cla khi do.

B. 56+/3 cm’ C. 11243 cm’ D. 168 cm’
anq

nh thé

A. 112 cm’ ;
4. Mot khéi lang tru tir gidc co day la mdt hinh thoi canh a, goc nhon 45",

tru co canh bén 24, goc gitta canh bén v mjt phang ddy bang 45°. Ti

tich cua khéi do.
A %03; B.a; C. u-f; D. 24"
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10.

11,

12.

Cho khoi tlr dién ABCD 6 thé tich ¥ va diém E trén canh 4B sao cho
AE; 3EB. Tinh thé tich cua khéi tir dién EBCD.
: 14 4 V
A = B. — . Fs D. —
3 4’ C. 7’ "5
Cho khoi lang tru tam g gidc ABC.A B'C’". Buong thang di qua trong tdm cua
tam giac ABC song song voi BC cat AB tai D, cat AC tai £. Mt phang di
qua A, D, E chia khéi lang tru thanh hai phén, tinh ti s& thé tich (s6 bé chia
cho s6 1on) cua ching.
2 4 4 4
A7 B. —; = D. —
3 23 ° C. 9’ ‘ 27"
Mt phang di qua cac dinh 4, B clia khéi hop ABCD.A'B'C'D’ va di qua .
trung diém E cua canh 4°D’ chia khdi hop thanh hai phdn, tinh ti sb thé tich

(sb bé chia cho sb 16n) ctia chung.

1 2

A —; | B. ! ; l; [
| 2 3 4 3
Cho khéi hdp ABCD.A’B'C’D’ c6 thé tich bing V. Tinh thé tich cia khdi tir
dién co cac dinh 12 C’ va cac trung diém cua cac canh 4B, B'C’, C'D".
A. 1/— : B. -I-{; , L. —I{— D. K

12° 6 24’ 8
Xét khdi chép tam gidc déu canh day bang a, canh bén bing hai lan chiéu

cao tam giac day. Tinh thé tich cta khdi chép.
Al —~a B B —a'2 C. La\2; VNGY
6 3 4
Xét khdi chop tu giac déu ¢o canh day bang, a, goc gitra canh bén voi mat
ddy bang 60°. Tinh thé tich cua khdi chop.

a; a] a3 3
A L. B, —; C. —; o
J6' V3 6 3

Tinh thé tich cuia khdi chop tir gide déu c6 canh day bang a, goc gilta mat

C.

bén va mat day bang 45° .
3 32 03

A L. B.a\/J; c. L. D. &*3 .
6 ‘ 2 3

Tinh thé tich cta khoi chdp t gidc deu co canh bén bang a, goc giita canh

bén va mit day bang 60°.

AL B PO A X p, 43
. 6 5 . . 4 "

12’ 12
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13,

14,

1S.

16.

17.

18.

19.

20.

90

Cho khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C’D’ canh a. Tinh thé tich khdi chop

C - _ y 3 x »
d:‘o khOlalang tru tam giac 4BC.A'B'C" c6 thé tich ¥ va P 1a mot diém y;
U;/lg thing 44" Tinh thé tich cua khi chép tir gide P.BCCB !

. ’, , 4
A-_z'a B.I—/—; C.:—L—Q D‘E‘-
r . 3 3 | 4

Cho khoi lang try tam gidgc ABC.A'B'C’ va diém P thudc canh 44", diém 0

R = PA  OB' .
thudc canh BB’, didm R thudc canh CC’ sao cho Yl %1—5,“ Thé tich kng;
ling try d6 bang ¥, hay tinh thé tich khdi chop tr giac R.ABQP.

v o

2 3 3 4

Cho khéi 1ap phuong ABCD.A'B'C'D’ canh a. Xét khoi chop r gidc din
A, day 13 tr gide c6 dinh 1 cdc tAm cua cac mat cua khoi do song song vg;
AA’ hay chira A4". Tinh thé tich cta khoi chop do.

1
A —a; B. J—a] . C. —l-al; D. La".
3 4 6 12

tir giac D.ABC'D'".
3 3 3 3
AL B. L. C.‘_’_‘/_i; D.a\fz.
4 3 6 3
Dién tich toan phan ctia mot khéi hop chit nht 1a S, day cia n6 1a mot hinh
vuong canh a. Tinh thé tich cua khoi hop do.
a2 " : _ a2
A. a(S —2a) + . B, (GS)~a3 ; Cs (£)~2a3; D. -———~——-—a($ o ).
4 4 4 2
Mot khoéi chop tam gidc c6 ba goc phang vudng tai dinh, ¢6 thé tich ¥ va hai
canh bén bang a,b. Tinh canh bén tht ba cua khoi do.
3V 4V sV 4

L — B ——=4 . =1 T A
A ab ab ab , ab

Khéi chop tam gidc S.ABC co S4 = 4B = ¢, AC = b, $4 vudng goc voi mit
phing déy va BAC =30". Tinh thé tich ciia khoi do.

A.éf—_—\—@; B-bc-ﬁ; e D X
12 6 6 12

6t khéi lang tru tam giac ABCA'B'C". Mat phang di qua C’ va céc trung dicn |

cua A4, BB'chia khoi 1ang tru thanh hai phén, tinh ti s6 thé tich cua ching.

] 2 |
oy B. =} C.1: -
A.3, B3 5 | D2

e
s




Y

0

21,

22

23.

24,

23.

26.

27,

Khéi hdp ABCD.A'B'C'D" ¢6 thé tich V. Tinh thé tich khoi chop 4.8 DD
;QK ‘ B 4 JV D __I_/__
5 ’ —j-— C __é__, . . 6 .
Cho khdi hop ABCD.A'B'C'D' c6 thé tich V. Goi £ 1a trung diém ctia 4B
Fla trung diém ctia B°C". Tinh thé tich cua khdi tir dién BD 'EF.
v v
A = B L. c L. o,
6 8 10 5

Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ ¢6 thé tich V. Mat phang di qua dinh 4, qua
cac trung diém cua céc canh B'C’va C'D " cét duomg thang 4B tai E, cat
duomg thang 4'D " ai F. Tinh thé tich cia khi chop 4.4 EF.

V. 2V )4 k14
A.. % B. : C. _Z- D. o
Cho khdi lang tru tam giac ABC.A'B'C". Diém P thudc doan BB’ sao cho
mit phing di qua 4, P, song song voi BC chia khdi lang tru thanh hai phan

¢6 thé tich bang nhau. Tinh ti sb L
PB'

A3, B.2; C.6; D. 4.
Xét khoi hop ABCD.A B 'C’D’. Mat phing di qua dinh D, diém QO thuoc

R
canh A4, diém R thudc canh CC"’ sao cho Qi:l ———C—-3 chia khéi 1ap
04' 37 RC"
phuong thanh hai phan tinh ti sb thé tich cua chung
! 1 -
A —; B. —; C—ha2 D. 1.
y 3 (hay 2);
Cho khéi lang tru tam gidc ABC.A'B'C’ ¢6 thé tich bang V. Xét diém P
PB 1
thudc doan BB sao cho ITRECE d‘lem Q thuoc doan CC"’ sao cho ZQg-':-iT
Tinh thé tich cua khdi chop tir gide A.BCQP. _
V
a3 B, . —; D~
8 5 6 4

‘Cho khéi hop H ¢ thé tich V. Xét tét ca céc khdi tir dién 6 ca 4 dinh 1a dinh

cua A va co it nhat mat canh la canh cua H (do do ¢c6 mdt mat ndo dd cua
khéi t dién phai ndm trong mot mat cua khdi hop). Chon cdu dang :

A. Tét ca cac khoi tir dién do co the tich bang *3—;
B. Tét ca céc khéi tir dign 4o c6 the tich bang -
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28.

29.

30.

92

] 2., 4
' LAt dien co thé tich bang — .

o e e cn g bl g 3 -4 khoi ta dign € g

C. C6 khot tr dién ¢6 thé tich bang ,3 _co kho | x

Voo A ; Br o o
: . ‘. . Y 1o 2~ va khong co khoi tr dig
D. Khéong ¢6 khoi tir dién nao c6 the tich bang 3 4 g 1en

7
nao ¢6 theé tich bang i '

, : oz . a0 Lhoi t dién ¢d ca 4 dinh |3
Cho khdi hop H c6 thé tich V. Xét tat ca €ac khoi t dién co dinh 13

R ; rc la 6 canh cua ty
dinh cua 7/ nhung khong c¢6 canh nao la canh cua fi, tuc la 6 canh cua ty

o . e S o A A au dung :
dién la 6 duong chéo cua 6 mét cua khéi hop . Chon cau &

: V
A. Tét ca cac khdi tir dién do ¢o thé tich bang 3

B. T4t ca cac khoi tir dién do ¢6 thé tich bang e
e s Vi i dien €6 thé tich bing =
C. C6 khoi tr dién ¢o thé tich bang 3" co khot tir dign €O ang L
Ris _— N % A L < V Y A r 1, A 7 T
D. Khong ¢6 khoi tr dién nao c6 thé tich bang —3— va khong c6 khoi t dién

Ao < V
nao c¢o theé tich bang ra

Cho khbi hop H ¢6 thé tich V. Xét tét ca cac khdi chop tur giac c6 dinh cua
chop va cac dinh ciia mét day déu la dinh cia H. Chon céu dung :

T SR SR N 4
A. Tat ca cac khoi chop do ¢6 thé tich bang 3 ;

bl

B. T4t ca cac khdi chop do ¢6 thé tich bang Ly
6
“ Z, , U V , z. , . 14
- C. C6 khoi chop co thé tich bang 3 ¢0.khoi chép ¢6 theé tich bang —
6
D. Khong c6 khdi chop nao co thé tich bing Y va khong c6 khdi chop nao
3 _
' : 4
¢6 thé tich bang <

Cho khoi lang tru tam gide H ¢6 thé tich V. Xét tht e cac khéi chop (i g4
co dinh va cac dinh mdt ddy deéu 1a dinh cpa 1 Chon cdu duing : i

« —3— ;
B. Tét ca cac khdi chép do co thé tich bang 2V

——— e
2

3

A. Tht ca cac khoi chop d6 ¢6 thé tich bing /.

=

b s s s eaen




31.

32.

33.

34,

3.

36.

”V
C. C6 khdi chép 6 thé tich bang *3— c6 khdi chop c6 thé tich bang ~—

- D. Khong ¢6 khoi chép nao c6 thé tich bang ? va khong c6 khoi chép nao
S

c6 thé tich bing EK
Cho tr dién ABCD c()Athé’ tich V. Xét diém P thudc canh 4B, diém Q thudc
PA _ OB . RB

canh BC, diém R thude canh BD sao cho =3 =3, —=4. Tinh
; | PB- 7 0C T RD
the tich cta khoi tir dién BPQR,
4 |/ V oV
A, = B. —: S L
5 4° « 3 & 6

Xét khoi chop tu giac déu S.ABCD. Mit phang chira duong thang AB, di qua
diém C’ cua canh SC chia khéi chép thanh hai phan cé thé tich bang nhau.

Tmh ti s6
SC

1 ‘
- ' B .2_ . C. __\/g_l ; D. _4_

2., 3 2 5

Goi G 1a trong tdm cua mot t¢ dién cho trude. Mat phang di qua G song
song v&i mot mat cua tir dién chia khdi tt dién thanh hai phan. Tinh ti sb thé

A.

tich (s6 lom chia cho sb bé ) cuia ching,

2. B. == C. =—: © D
Az" 25 27

Mot khéi choép tam gidc déu c¢6 canh day bang a, canh bén bang a2 . Tinh
thé tich cua khoi do.

a\/_ “3‘5- C a5, D a'Vs

, | 12 12 4
Cho kh01 chop tam gidc déu c6 chiéu cao & va canh bén bang 2A. Tinh thé

tich cua khdi do.

3 3 k
3 ,3h‘J3‘. C?_fz__\/_i. b FV3

A—* ' ’ T2

Cho khm chop tam giac SA BC, S4 vuong goc véi mat phing day, SBC 1a
tam gidc déu canh a, go¢ gilta mat phang SBC va mit day 1a a. Tinh thé tich

khéi chop do.
1 1 5. . C Iy o 1 |
A —4*sin2a: B. ga sin2¢¢ : I—é—a Cos (¢ ; D. ga cos2c .

3 35 37 i
3
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37.

38

39.

40.

41.

42.

43.

94

. Céc trung diém cua cac canh cua mot tir dién déu canh

Mot khéi lang tru c¢6 ddy la mot tam glac déu ¢
gitra canh bén va mat phang day bing 60°. Tinh’ thé tich ctia khdi dé.
b B. 2. . 3a:b; D. &b
8 ’ "8 ’ 3 1

A.

a la cac dinh cua mg
khéi da dién ddu. Tinh thé tich cua khoi do.

a3 a2 NG D a3
A ——; B. s C. ) C Tz

12 12 -’ 24 16

Xét khéi hop 4BCD.A'B'C'D". Mat phing di qua dinh A, qua C4c trung
diém cua céc canh C'B'va C'D 'chia khéi chop A.4'B'C°D thanh hai phan,
tinh ti s6 thé tich (sb 16n chia cho s6 bé) cua ching. |
A5 B.3; G 7 D. 8.

Xét khéi chop tir gide déu S.ABCD. Mat phang di qua 4, trung diém F cia
canh SC va song song vdi BC chia khdi chop thanh hai phan, tinh ti s0 th

tich cua chung.

; D. 2.
3

| w2

Al . B.2; C.

Cho khbdi hop ABCD.A'B'C 'D’. Mat ph:fmg di qua A4 ya trung diém cla cic

canh BB’, DD’ chia khdi hop thanh hai phan. Tinh ti s6 thé tich cua ching.
A2 B.1; C.E; D.i.
| » ; 2 3

Cho khéi hop ABCD.A'B'C'D’ va diém E thugc canh BB’ sao cho BE=—r-,

, 3DD' 5 .
diém F thudc canh DD 'sao cho DF = T Mit phang di qua 4, E Fchia

khéi hop thanh hai phan, tinh ti sb thé tich cta ching.

A2 B.1; c. 2. n X
, 2 - 3

Mot nha kho 6 dang khoi hop chir nhédt ding ABCD.4A'B'C'D’, nén la hinh
hit nhat ABCD, AB = 3m, BC = 6m, chiéu cao A4 = 3m, chap thém mdt
o ang tru tam gidc déu ma mot mat bén 14 4 'B'C'D" va A'B' la mdt ca™
day cua lang try. Tinh the tich cua nha kho. '

9

743 27
A. 2—-—2—\/:- m’ ; B. -2—_(4+\/§) m’; C.54m’; D. %(12+\[§)m5-

anh a, c6 canh bén b, g I

{

{



. GO1'Y - HUGNG pin GIAl -

DAP AN

Goiy - Huong din giai

Ciu 2.

Cau 3.

Cau 9.

f

Cau 10.

Cau 13.

Cau 14,

Cau 15.
Ciu 25.
Cau 32.

Cau 38.

Cau 40,

Ciu 41,
Cau 42,

Day 4BCp 13 hinh thoi 48 = a, BD = a, AC = a3, hop dimg
ABCDA'B'C'D 6 B = 4¢* nen BB = av2.
D¢ y rang tam gléac day la Mot tam giac vudng,

1 ~ 5 1 , az
Canh bén 13 p = a~3, chiéu cao cua khéi chép la h voi A2 = b? — =

’

nén thé tich khéi chop 1 V2,

—=g .
6

Dién tich mit day 1a o2, chidu cao 14 &tan 60° = "‘2/3
g théng A4’ song song mit phang BCC'B"nén thé
'C"B " bang thé tich 4.BCC B'. Chi can n6i BC"’ chia
ba khoi chép tam gide ¢6 thé tich bang nhau ma hop
‘B'(xem phan 1. Kién thire, ki nang can thiét).

D¢ y ring PO di qua tam cia hinh binh hanh ABB 4" nén dién tich hinh
thang 4,08 bdng nura dién tich hinh binh hanh d6. Goi 4 1a khoang
cach tir dudng thang CC’ dén mat phang ABB'A’ thi 2V = h.dt(4BB’A Y,

Vi P nam trén duon
tich khéi chop P. B¢
ABC A’B'C" thanh
hai khéi la 4. BCC

) . ]
the tich khdi chép tir gide dang xét bang gh dt(4ABB’A4").

pé vy mat phéng day cua khbi chop song song vi mit phéng ABCD.

Déy rang QR di qua tdm cua khéi 1ap phuong,.

Ung dung cong thite ti sb thé tich hai khéi chop cing dinh cung duong

, S v e A
thiang chira cac canh bén, dat < = x thi x 1a nghiém cua phuong trinh

+x-1=0.

2] A T - A A ’ \ "\ A ’ ~ “\ X a
DE y rang khoi da di€n déu do la mot khoi tdm mat déy canh bang —

‘ 2
Gbi E, G theo tht tu la giao cua mat phéng von SB, SD thi
V.\_‘I.‘j_“ = I’x 5 5-3—5, Vs ArG V ABD _3“5 nen V.\' ALEG T ‘ng ABCD *

Dé y rang mat phang dang xét di qua tam déj xung clia khoi hop.
Dé y rang trung diém cua £F 1a tdm doi Xung cua hinh hop.
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4 TRACNGHIEM TOAN 12 A

Chuong II.
MAT TRY, MAT NON, MAT CAU

I KIEN THUC VA Kl NANG CAN THIET
1. Kién thire

‘an hié
Can hiéu dinh I]thd Mat tron xoay. khéi tron xoay. hinh dung duoc ching; biét

giao cua Mat ron xoay véi mit phang chia truc. voi mét phang vuong goc vdi
truc. Chu yéu Ia xét Mat non (ron xoay), mat tru (tmn XOaY). mat cau.

Niam chic Khai ni¢m mat non (ron xoay). dinh, goc o dinh (2 lin goc giira
dudmg sinh va truc), duong sinh (duong thing); ;__mo cla nod vai mat phang
chira true, mat phanu vuong goc vai true; hinh, khédi non. mat day. mat xung
quanh. chicu cao. dudng sinh cia n6 (chi 1a mdt doan thang).

Niam chéc khai Ni¢m mat try (tron xoay). truc. ban kinh. dudng sinh: giao cua
mat tru voi mat phang vuong goce vai true: hinh, khi tru, mat day, mat xung
“quanh, chiéu cao. dmmg, sinh cua nd.

Niam chic khai niém mat cau, khdi ciu. tam. bin kinh. duong kinh, mat
phang l\mh tinh Lhdl dbi xtmg cua no qua tim, duong Kinh, mit phang kinh:
dlcm nam trén, nam (bén) trong . nam ( (b&n) ngoai mat cau.

Blcl bién ludn giao cua mat ciu tdm (), ban kinh & véi mat plwm, cach O
l\hoam, d theo R va d ; bit dUO’IlE tron 1ém (o = 0). mat phanL mp Xuc (d = R),
ticp diém ; bi¢t giao ctia mit cdu vai duong thang, tiép wyén, tiép diém.

Bidt mat ¢ “au nscoal Ilcp nml hinh da di¢n (hinh da dién noi ucp mat Lau) bidt
khai ni¢m mat cdu ndi ti¢p mét hinh da dién.

Nhad mot sé cong thie

L L i P h « g , .,
Thé “'Fh khdi tru 17 = Bh the tich khor non 17 = ”5 (B la dién tich day.

1 1a chidu cao). thé tich khoi cau I'= —n R (R la ban kinh).

’JJ’L

Di¢n tich xung quanh cua hinh try S = 2aRh (R 1a ban kinh day, & 1a chiéu
ca0). dién tich xung quanh wa hinh non S = Ak (R la ban kinh day, ( Ia

duomg sinh). Dién tich mat ciu S =4k,
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2. Ki nang
noi dung cdu hoj,

hu hiéu nhanh chong
a mot canh AB.cud mot hinp
Idp phitong di qua A. Go;

¢ Can nam chéc cac dinh nghia dé tl
Vi du 1. Xét mdt nén sinh boi dirong thang chi
lap phieong cho triede quay quanh duong chéo cuia hinh

2a la goc tai dinh ciua mdt non. Tinh cosin cud & \/_
2
~ = \/—j Ne®
A-iz; B.iz; o tat B =
2 3 2 _

Phén tich: Xét hinh lap phuong ABCD.A'B'C 'D’, hinh non sm}l: bot duong
thing AB quay quanh dudng chéo AC thi thuc chét nguol ta muon (élhgocBéan
ducmg thang, y AB (chira canh cua hinh lap phtrorngj) va duong chéo AC". Chon

o D¢ hinh dung nhidu vin dé vé mat cau. ching han tlcp dién, t1ep 1uvcn
giao mat cau voi mat phang x¢t giao cua toan bo hinh vo1 mat phang thich hgp

thuomg co thé dua vé khao sat duong tron trong mat phang d6. Poi vai mit tru thi
x¢t giao cua nd voi mit phang chira truc hay vudng goc vt truc, ddi véi mit non

thi-con ¢é thé xét giao cua néd voi mat phing qua dinh...

Vi du 2. Cho hai dicong thang song song d va d'. Xét (dm cdac mat cau tiép
xtic voi dva d'. Chon cdu ding :

A. Tdm cde mdt cau dé nam trén mét dieong lh(’ing co dinh.

B. Tam cde mdt cau do nam trén mét mdit cau co dinh.

C. Tdm cac mdi cdu do ndm trén mét md phc’ing ¢é dinh.

D. Tdm cde mdit cau do ndam trén mot mdt tru cé dinh.

Phdn tich: Qua tim ‘M ctia mit cdu nhu thé vach mit phang vuong goe voi d
va d’ cit d, d’ theo tha tu tai 77, I1 thi trong mat phangj do M céach déu H H' nén
M thude duong trung truc cua /', Chon cau C. :

d am cuam
| obBIlcdl cackh ugglt o tdl CZLI r;lgo;:l tiép tr dlCH ngoal txep hinh hop chir
iéu kién dé hinh lang tru, hin
nhat, bic g chop ndi tiép mat cu va cach dung tdm
mat cau do.

Ching han da biét c6 mat cau ngoai tiép hin

déy cua hlf%h chdp la mot da gidc ndi t?ep duor: t y C(;lop cho trée khi va chi khi
¢ ron u y ) -
& duong tron v I\hl do tim mat

cau ngoal tiép nam trén truc ctia duo’ngj tron. T dé dé dung tim mazt
hinh chdp tam gidc (1 dién), tAm mdt cau ngoai ti¢p hinh chop tir g: Cgu ngoai tiép
ac déu

Vidu 3. T dién ABCD ¢o AB = AC = \/\ BC - 5. 08 ‘
giita hal mdit phang (ABC), (DBC) bang 43 Hinh Chze D(C - \[— Gie

uftf ;
nam vé hai phia BC. Tinh dién tich mdr cdu ngoai 1iép cua A trén (DBC) va D

hedien ABCP -

4 TRACNGHIEMTOAN 12 B



: 3 '
A. 5T B,l;. C57r' D57r
; o 8 16
han tich: CO thé tinh ban vi o ; ’
} 11\}’:; . Sﬁ;he }tlmh ban kinh mat cdu ngoai tiép tir dién ABCD bing céc
A e au, A A 4 ’ . . . e
LE}C] ot khos “g an neu ¢6 2 dinh cua tr dién nhin hai dinh con lai dudi
goc V}m,ni b lz(,)d}?g gach gilia hai dinh con lai nay la duong kinh mat cau. Cling
o thé tinh ban kinh thong qua mo ta tim. ¢ day, do ABCD c6 mot s6 kich thuoc
cb vé dac bict nén ta tinh canh con lai. Véi gia thiét thi AMD=135° (M la trung
dgiem BC). ‘ |

Hudng ddn gidi: Co AM = 1, DM = 2, AMD=135" tx do AD = /5. Vay
say ra ABD=ACD =90, tic 1a AD la duong kinh va suy ra dién tich mdt cau.
Chon dap an A. | |

Vi du 4. (Céu 42 Dé minh hoa mon Todn Ki thi THPT quéc gia nam 2017
aia B6 GD&DT). : :

Cho hinh chép S.ABC c6 diy ABC la tam gidc déu canh 1, mat bén SAB 1
fam gidc déu va nam trong mdl phdang vudng goc voi mdt phang day. Tinh thé tich
V cua khoi cau ngoai 1iép hinh chép da cho. A

431 . | 5 |

Ay 2058, N ELI cEL3 D. V="

18 54 - 27 3 _

Phan tich: Chi cin tinh ban kinh R cua mt cau ngoai tiep S ABC. Goi H la trung
diém cua AB thi (SHC) la mat phang trung tryc cua 4B, n‘wat khac (SAB) L (ABC)
nén CH L (SAB), SH L (ABC). Nhu vy, tam O cua mit cau phai tim thude (SHC).
va (SHC') chia truc cua ASAB va AABC. Véi dinh hudng nay, chon dap an B.

. Hurdng dan gidi: S
Cach 1. Goi dy 1a truc cua dudng tron ngoai tiép
tam gidc ABC thi dy qua O (tam duong tron ngoai tep
- v d /S ho ds. Ki hi¢u O K
tam gidc ABC) va d, Il SH. ‘Tuon\g tw cho da. Ki %gu / oL_o
ld giao diém cua di, > thi O la tam mat cau. la co 2 d
\/5 C

_ - H O C

0,HO,0 1a hinh vudng canh -
) 2 2 \/g 2 + \/g ) ___1_ +“.1_ _
viy B 002 +0C =" | 5| "2 *37 12

b

4 ‘SJEn

Ap dung cong thuc V£ E 54
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st dppacat

Cach 2. Tam O cua mat cu thuge (77107, mat khac tam gic SHC vudng

cin, canh goc vudng — . dudng trung true cud G cat oy tai Q. Tacting o OHO
~— f) - — .

—

. “ 5 ‘3 5 \//':‘;T ~ \/g 5 'lw ’ .
la tam gide vuong can. OOy = —. Viviy. B2 =177 H= | " do di
B O 5 R) i

dén dap an,
Cach 3. Goi €y la diém sao cho CC 1

23

tam giac ABC, the la CCy =

A duong kinh cua dudng tron ngoai ticp

Do tam O cua mat cau thude (ST/C) nén ban

3

kinh mit cau bang ban kinh Ry cua duomg tron ngoai tiép tam glac SCC'y. D¢ thay

. . A A\ ) ] 3 . E o
SCT = SIF v 1) = —\/-z - J3 =24 —=>.Apdung dinh li sin trong
2 0 4 12 6
Y ep L ok 5 2 . TE -
tam giac SCCy. taco -;—~:=2RP hay ——=. —7= = 2R, e [a R = L do
| sin SC'C 6 2 o
¢o dap an.
P P . KL . ube
Chui y: €6 the tinh Ry bot cong thire dicn tich tam gidc S = T
1

Cach 4 Goi K 1a trung diém cua SC thi Z/K 1a truc doi'xumg cua hinh chop
da cho. Vi vav. tdm O cua mdt cdu phai tim thudc HK. Dat OK = x thi

vy v

; o SCT ) ,  AB° \
R =x +—~A—r. mit khac R™ = ( K —x) +T. ma /K = = trdo tim duoce x.

wre la co R.
1. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP

1. linh chop D.ABC ¢ DA vudng goc voi (ABC), BC vudng goc vai DB
AB ¢ BC = a. AD b, Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chop.

C.Na +h +c o : D. zmh: e
2. Cho mat cau (.‘S‘x) ban kinh K. mat cau (S>) ban kinh Ry = 2R,. Tim ti & din
tich cua mat cdu (S52) va (Sy).

®
LS ]
-

B.2:

A. .4

to | —

100
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Cho tam gidce déu 4B o
v(1 mat phfmg (A B(').»'I‘Lri?ll;,’ 111;ﬁ(1101}](;P) la mt phing qua B(" va vudng goc
v o ’ e ang ) L N \ TN ,
BC'. Tinh ban kinh mit ciy ) d'i q[;alsé)(l\) ;{Lﬂt dL/r;mg tron (G) duong kinh
») va dicm A. '
w3 V3
A3 B, V3. NG 5

Goi Oy, O, O; 14 ,
. s 2 3 1dan 5 14 s - M
cdc canh cia hinh 151umhl‘? tm cdc mat chu ngoai tidp, noi tiép, tidp xic véi
A On it - AP phuong. Trong cdc ménh dé sau, tim ménh dé ding.
A. Uy trung véi O, nhung khéc Os - .
. . I
B. Oy trung voi O, nhung khac O, :

C.Trong ba diém O,, 02, O3 khéng ¢6 hai diém nao trung nhau;
D. Oy, 02, O3 trang nhau.

Cho hinh chop tr gide déu SABCD c6 cac canh cung bang «. Tinh ban kinh

,

mdt cau ngoai tiép cua hinh chép do.

A.(I\/E; B_uﬁ; -Caﬁ' . D‘ a3
2 ‘ ' ’ - T

Cho hinh lang tru tam giac déu cé cac canh cung bang 1. Tinh dién tich mat
cau ngoai tiép hinh lang tru. |

7
A Tx; B. - c. =, p. %

2 3 , 6
Cho tam giac déu ABC canh 1. Goi (P) la mit phiing qua BC va vudng goc
v&i mat phang (ABC). Trong (P) xét duong tron ('G) duong kinh BC. Tinh

dién tich mat cau ndi tiép hinh nén cé day la (C), dinh la 4.

A. E-\ B. E; | C.m, D. 2m.
2 3 |

xiic voi mat xung quanh hinh non va tiép xuc vai

Hirdng dan: Mat cau ucp Juanl. 0. T ’
au ndi tiép hinh non.

mat day hinh non tai tam cua day goi lamatc
Mobt hinh tru co dién tich xung quanh bang 4, dién tich day bang dién tich

mdt mat cau ban kinh bang 1. Tinh thé tich khoi tru do.

A. 4 B. 6; C.8 B e,
Mot hinh tru cé ban kfnhldéy bang 1, thict dién qua truc 14 hinh vuéng. Tinh
(hé tich khi cdu ngoai tiép hinh tri '
4m2 S NF)
A. 67[\/5; B. 37[\/5; C. 3 ’ D. 3 ‘




10.

1.

12,

14.

16.

17.

102

Cho tir di¢n déu ABCD canh 1. Tinh di¢n tich xung quanh cua hinh try ¢

diy 1a dudng tron ngoai tiép tam giac BCD vi ¢6 chiéu cao bang chidy cao

cua tr dién.

Al Zn\/i: B. R\/—Z_: C. n\/§: D. ﬂ\/__v.

Mot hlnh try ¢o b'm ]\mh day bang R va thiét di¢n qua truc la hmh vudng,
Tinh thé tich cua khoi ]dm. tru tir gide déu noi mp hinh tru.

A2RY: B. 3R’ C. 4K D. SR

lhlLl dlcn qua truc ctia mot hinh non la tam giac déu canh bang 2. Mot my
ciu ¢d dién tich bang dién tich toan phin cua hinh non. Tinh ban kinh cug

mat (.au.

‘ ; NG
A. 243; B.2: C.\3; D. —.
Cho hinh hop chir nhit ¢6 ddy 1a hinh vuong canh «, canh bén cua hinh hp
bang 2u. X¢t khdi non co day la duomg tron ngoai mp mot mat ddy cua hinh
hop va dinh la tdm cua ddy con lai cua hinh hop. Tinh thé tich khdi non,

wa’ ra’ 3
A —; ‘B, —/—; , C. na ; D. 2na’.

3 2
Mot hinh hdp chir nhal co day la hinh vuon;: canh bang 1. canh bén bang 2. Xét

hinh non ¢6 day la duomg tron noi tiép mét dav cua hinh hdp va dinh la tim cua

mal day con lai cua hinh hop. Tinh di¢n tich xung quanh cua hinh non.

A. n\/ﬁ; B. H\/ﬁ: C. i D. 3r.

9

—

._-

Mot hinh non ¢o thiét dtcn qua true la tam giac déu. Tinh ti s6 thé tich cta

khdi cau n;:mu ticp va khdi cau néi tiép khoi non.

A8 B.6: C.4: D.2.
Lo X Y 4 - : L.
Mot khéi cau o thé tich —m ngoai tiép hinh 1ap phuong. Tinh thé tich khot
: 3

[ap phuong.

83 -8
Acgr - By C.1; D. 2V5.
9 ,‘ 3
Xét mat ciu lup xUc VG it ca cac canh cua i dién déu canh bing 1. Tinh
ban kinh mit cau do | H

2 2 |
/‘"\g:‘ B C.V2; D. 2V2.

;

T

il

12,

4



18.

19.

20.

21.

22,

23.

24,

Cho hinh 13p phuong ABCD A'B'C'D" co canh bam. 1. Tinh dién tich

xung quanh cua hinh tron xoay sinh boi duimg gdp khic AC A1 khi quay
quanh A4,

A 16 B. 13 - C. a2 D. 5.

W)t khdi tru ¢ bén kinh day /3, chiéu cao 24/3. Tinh thé tich cua khoi
cau ngoai lle khéi tru.

ASVor .  B.o6Jor c,i‘.\/én; D. 437,

Cho hinh nén ¢6 ' dudmg sinh va duomg kinh day cting bang 2. Tinh ban kinh
mat cau ngoai mp hinh non do.

2 9]
A3 B. 243 C.{i; D. ;F"
Cho hinh non sinh boi mot tam gidc ds.u canh 1 khi quay quanh duong lhang

chira mot duong cao. Xét mot mat Ldll ¢6 dién tich bang dién tich toan phan
cua hinh nén do. Tinh ban kinh mit ciu do.

/\.\[;: B.—\E—' C—\/—E—f D—\E—

4 4 2 2
Hinh chop S.ABC D 6 day ABCD la hinh chit nhat ma 4D = 3, AC = §:
SA vudng goc voi mit phané, (ABCD), Eoc gita (SCD) va mit phang,

(ABCD) bang 45°. Tinh thé tich cta khdi Lau ngoai tiép hinh chop S.ABCD.

-.—17\/37@[; B.—17J3?n; C. 34341 D.-17xf327r.

Hinh lang tru ABC.A'B'C’ ¢6 day ABC 1a tam gidc vuong tai 4, AB = 3,
BC =5, hinh chiu cua B’ trén mat phang (4BC) 1a tam dudng tron ngoal

tle tam giac ABC., goc gitta mit phing (4BB'A") va mét phang ARC bing 60°.
Tinh ban kinh mat cau ngoai tmp hinh chop B ABC.

7373 733 736 763
A. : B, ——; - C. ¢ D. )
48 24 48 24
Ianb tru dimg ABCA'B'C’ ¢6 diay ABC 1a tam glac vudng cén tai A,

AB = 1. goc gitia A'C va mat phing 4BC bang 60°. Tinh dién tich mat ciy
ngoai tiép hinh chop C"ABB A",

A-—S—E B. Sn: C:éﬁ; D-S—n—

2 4 6

o=

s e A o]
A e T




26.

-’

- 27,

28.

29,

30,

104

Hinh chop SABCD ¢6 day ABCD 14 hinh thang vudng tai A, B, .A’B =BC= I:
710 = 2: it phing (SAD) vudng goc voi (ABCD) va tam gide SAD g

Tinh ban kinh mat cdu ngoai tiép tir dién S.1BC.
J5

V3
A=, B. V2 C.V5: Lh ==
Hinh chép S ABC ¢o day ABC 1a tam gidc vudng cén tai A VA AB = 1; ¢4
canh bén ctng tao véi day goc 60°. Tinh dién tich mét cau ngoai tiép hipp
c¢hop SABC

8 , 8 '

6 I ‘

3

MOt béng dén huynh quang dai 120cm, duomg kinh cua O
dudmg tron day la 2em duge dat khit vao mot dng gidy :
cimg dang hinh hop chir nhat (hinh bén). Tinh dié{”l tich |
phin gidy ctng dung dé lam hop (hop ho hai dau va
khong tinh 1¢, mép).

A. 96em? ;
B. 960cm?;
C. 9600cm?;

D. 96 000cm?. ! ,
Mot tdm kim loai dang hinh hop chit nhét day a cm, day T :
la hinh vuéng canh & cm. Nguoi ta khoan thung tam kim loai d6 bai 4 13
khoan dang hinh tru ma tim cta mit 4 16 khoan trén mot mit day tao thanh

1
|
I
|
]
1
I
1
]
i
|
I
]
14

R S
- ‘-\
1L -

v

|
1
1
1
!
!
!
'
i
1
i
)
1
!
v

s A , X9 . . . A A e V
hinh vudng. Cho biét duong kinh 18 khoan 14 ¢ (mm). Tinh ti sO thé tich —

. . . _ 1
(V1a thé tich tdm kim loai, ¥ 1a thé tich 4 13 khoan)
‘ bl . b2 2 2
A —5100; " B.—1000;  C.“_100: D100
e’ e’ h* b’
Mot khoi 1ap phuong ¢6 canh 1m chira ddy nude, Bét vao trong khéi do mot
khoi non ¢é dinh tring vén tam mot mit cua lap phuong, day khéi non tiép
XUc vO1 cac canh ciia mat d(")ri dién. Tinh ti s thé tich cua lugng nude trao ra
ngoai va lugng nude cua khoi lap phuong,
” 12
. —T—[—; B, —; C. i; D ;7’.
12 /9 T T '
Mot khoi g0 hinh try ban kinh day r = 1, chidy caq bang 2. Ngudi ta khodt
rbng khoi g6 boi hai nira hinh cdu ma dudmg tron day cua khoi go 1a duong




3l

32.

M.

o

n

tron Jon cua moi nua hinh ¢y

lon cuia Tinh ti 50 thé tich ph
va ca khoi go.

an con lai cua khoi go

DL
4

t cac mat cau ¢ tam thudc o
ay. tim ménh d¢ dung.
m ¢ dinh:

ar diém ¢o dinh;

A B.

, C.

U | —
LI | b9

b | —

Cho diem /A va duomg thang d khong qua A. X¢
va di qua diem A. Trong cac ménh da sau d

A. Cac mat cau do chi di qua mot did
B. Cac mit cdu do chi di qua h
C. Cac mdt cau do ludn di qua mot duong tron ¢b dinh:

D. Ca ba ménh dé trén déu sai.

Cho tir dién A BCD ndi ticp mot mit chu ma ADS = BDC = DA = 90°. Tim
mot duong kinh cua mat cau do. |

A. AB \ B. BC: C.C4a;

D. DD trong d6 DD' = “a DG ovol G latrong tim cua tam giz’xc.AB('.

Cho miit phing (7) va diém S nam ngoii (). Goi 4 1a diém ¢6 dinh thude
(P) sao cho S khong vudng goc vai (P). Mot duong thing o thay d6i nam
trong () va di qua A. Tim tap hinh chi¢u 7/ cua S trén d

A. Mt mat cau ; ' B. MOt mat tru ;

C. MOt mat non D. Mot duong tron.

Cho dié¢m A ¢d dinh ihu@c mit cau (S). Ba duong thang thay doi di qua A. doi
mot vuong goc va cat (S)-tai cac diém B, ¢, D khic A. X¢t hinh hop dung trén
ba canh A B, AC, AD. Trong cac ménh dé sau dy. tim ménh dé ding.
A. Hinh hdp do ¢6 mdt dudong chéo ¢6 dinh ;
B. Hinh hop do ¢o hai duong chéo ¢d dinh ;
C. Hinh hop do ¢6 ba duong chéo ‘cf) dinh ;
D. Hinh hop d6 khong ¢ duomg chéo nao ¢6 dinh. -
Cho hinh chop tir gidge déu S.ABCD ¢6 cic canh cung bang 1. Tinh ban kinh
Mt cdu noi tiép hinh chop déu do.

V2 ; \/5 ; C \/3— : D. ————\[3_——-
A 2+ 3) RN C2(1+43) 41+ 3)
Goi ¥: Mt cu noi tiép hinh chop déu néu no tiep xuc VOl cdc mat bén va
ticp xtic ve mit day tai tam cua day.
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36. Cho hai dU(mE thang song song a va b. Goi (P) va a (9 la cac ‘(1;)3)‘ Phan
thay doi lan luot qua a va b, (P) L (Q)- Ki hiéu giao tuun cua va ( Q
la c. Trong cac ménh dé sau day, tim ménh dé dang.

A A £ tru cb dinh ;
A. ¢ thudc mot mat phéng codinh; B.c thudc mot mdat

A 2 3 mé s déu sat.
C. ¢ thudc modt mit non ¢o dinh ; D. Ca 3 ménh dé trén déu
37. Cho hai diém 4, B ¢b dinh va phan biét. piém M thay d6i trong khong gian

o ——

sao cho MAB = 30°, Trong cdc ménh de sau, tim ménh dé dang.
A. M thude mat ciu cd dinh ; B. M thudc mat tru c¢b dinh ;
C. M thudc mét nén ¢b dinh ; D. M thudc mat phang co dinh.

5 4 1AL o o ,
38. MOt hinh nén ¢6 ban kinh day r = 1, chiéu cao 3 Ki hiéu goc ¢ dinh cua

hinh nén 1a 2« . Trong cdc ménh dé sau, tim ménh dé dang.

C. tanot = 2 ; D. cotax =

L)

LI‘IIbJ

A, sin(x:% : B. cosx=—

39.  Xét cac hinh hop ndi tiép mot mat cdu ban kinh R. Trong cac ménh dé sau,
tim ménh dé ding: tdng do dai cac canh cua hmh hop lon nhét:

A. Khi hinh hop ¢6 day 1a hinh vudng ;
B. Khi hinh hdp 1a hinh 14p phuong ;
- C.Khi hinh hop ¢o céac kich thude tao thanh cap sO cong c6 cong sai khac khong ;
D. Khi hinh hop ¢6_cac kich thude tao thanh cip sb nhan véi cong boi khéc 1.
40. Cho o dnen déu ABCD c6 canh bang 1. X¢ét diém M trong khong gian ma
MA? + MB? + MC* + MD* = 2. Trong cac céu sau, tim cau diang.

A. M thude mot mét cu c6 thm 1a trong tAm tam gidge ABC va ¢6 ban kinh LS

B. M thudc mdt mat cAu ¢6 tAm 1a trong tam tir dién ABCD va ¢6 ban kinh —\/——2— :

.
—_—

C. M thudc mdt mat cau c6 tam 1a trong tam tr dién ABCD va c6 ban kinh \/i
D. M thudéc mot duong tron ¢ tdm 1a trong tam tam giac ABC va c6 ban
N2 |
kinh —. :
4
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41.

42.

M,

46.

47.

Cho hai diém 4, B (4 dinh. Mot duom

cach B mot khoang AB & thang / thay doi ludn di qua 4 va

—_—

5 ,_ 2. Tim tap hop hinh chiéu / ctia B trén /.
A. MOUMAt phang ; B. Mot ma
C. MOt mat non - - votmat tru ;
Mot hinh try ¢¢ b St dttng e
: 1 CO b3 1 .
thay doi vé vi tri sm k\mh ddyq . dutng cao' 00" = 3. Mot dogn thang 4B
thude hai duiﬁlg tréar?dgg;ocl:i{;(])a}n% cach gitta AB va 00" khéﬁg déi, ado A B
e € nnn tru. Tim ta y dié ;
A. Mot mat tru - o Mfi:lﬁfpvlru?g diém /cua AB.
- Mot mat cau ;

C. Mot duong tron ;
S;)(;l 1;;{;11/@411( fiéu A{SQ‘D C(:) canh_.béng 1.Goi B, C D lan luot 1a trung diém cac
: \/; . AD. Tinh ban kinh mat caudi qua cac dicm B, C. D, B’ C’ D’
11
A YL p YL c Y2 2

8 4 ’ ’ 8 4 \

C!’l() h}l]h non sgr}h bai tam giac déu canh 1 khi quay quanh duong cao cua
no. Xét mot khoi cau ¢d thé tich bang thé tich khdi non. Tinh ban kinh cua

khéi cau.

R R N . £ Y B
4 2 ‘- 8 9 . 2 s . 8

Mot cai x0 bang inox ¢é dang nhu hinh vé&. Cac kich

thude (tinh cung don vi dai) cling duoc cho kem

theo. Tinh dién tich xung quanh cua cai x0.

A.36.40r ; , B.27. 407 ;

C.21°.3m; . D.9.6m

D. Mt mit phang. |

Cho t& dién ABCD c6 AB, BC, CD ddi mot vuong
goc, AB=1, BC=2,CD=3. Quay trdién d6 quanh
truc BC. Tinh tong thé tich cac khoi non tao thanh.

20m 207
- 81 3 9 %
Tinh dién tich vai can co dé may mot cai mi o |
dang va kich thugc (cung don Vi do) dugce cho bot h
hinh vé bén (khong ké riém, mép). | l
A.350r; B. 4007 ; : |
C 4507; D. 5007 e m -
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48.

49.

108

. o ek o . 4 6. Cho hinh d¢

Mot hinh chir nhat ABCD véi AB > AD €0 dign tich 2. Lhu'“ I 'l‘inhc']l(‘)'
, , - T 4 - 2'

quay quanh 18, 1D duge khoi tron xoay €O thé tich trong img by i

1
SO —

b,
A2 B.3: S G >
Cho hinh ABCD ¢o CD = 24B. AB = & A_2a 3 |
BC' = h quay quanh BC. Tinh thé tich cua kho <‘ fh
(rOn xoay tao thanh. _ '

A drah

B. 2nu’:

wah . )
s C

-~

C.

D. na’h.

Cho hinh vuong ABCD ndi tiép duomg tron O, ban kinh R. MNP la tam giac
déu ndi ticp duong tron do. MN song song voi AB. Cho hinh v& do quay
quanh duémg thang OP. Ki hi¢u Fi. I, 15 1a thé tich khoi tron xoay do hinh - %
vudng. hinh tron, hinh tam gidc déu tao thanh. Tim cau dang.

ATy =1Th+ Vi B. I3 = Vy+ 1y

C. 17 =12 Vss D. =15 1.

Cho hinh thang ABCD vudng 1ai A, B; O la diém thude AB ma OB =2 OA,
OA = ]: COB = 60" vatam giac COD vudng tai O. Ki hié¢u 1, 1 la thé tich
cde khAm tron xoay do tam gidc OBC. OAD quay quanh dudng thang AB.
Tim cau dung. '

AT =12V B =720 C.In=361>, D.V,=36l. \

Cho hinh lap phuong ¢6 canh 1. Mt hinh nén ¢6 dinh 13 tam mot mit cua
lip phuong. ddy hinh non ngoai tiép mat ddi dicn vai mat Ch(r'.i d.‘n.h ey
- s A L7 . ~ PR ) E < & .
hicu 17, 1a the tich hinh 18p phuong. 5 1a thé tich khdi non. Tim cau it

. C .
, ;] ,
/\.hf-‘"—zhz B, Vo= =z Vi !

A C. Vo= gfl‘.l"l : D.Js= 1:-1'1-



Mot dung cu géom mot phan c¢o dang hinh tru

53.
trén hinh v& (don vi do la dm). Tinh thé tich cia
khoi dung cu do.

A. 4907 ; B.4900x;
C.49 0007; D. 490 000 7.

54, Cho khoi hinh hoc ¢6 dang hinh bén, céc kich thude da

ghi (cing don vi do). Tinh thé tich cua khdi do. B
5 ; LT - L 4
A n2' = B. 7[24_2 ; — {
3 | 5’ : ‘
! 4
4 :
C. n2'—; D. 72'2.
3 4 e
| 4
5 : . /o ¥
55. Mot cai bon chira xdng gém hai nura 36
hinh cdu va mot hinh tru (nhu hinh Nl -
vé&). Céc kich thuoc duoc ghi (cung 'Y 3
don vi dm). Tinh the tich cua bon o b 18
Chl’ra. K K
A. 423 ; B. n4°3%;
2 5
G BB D n.—.
3 . 3

tta mot hinh

§6. Hinh khai trién ctia mat xung quanh ¢
quat la [, sO

non la mot hinh quat, ban kinh hinh
do cung la 120°. Goi 2a la goc © dinh cua hinh
non, Tinh tane. |

V2 'AB.\/§;

A —
2
p. 2.
4

C.Z\/E;
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57.

S8.

59.

60.

61.

62.

63.

64.

110

_1,BC=2, ACB =12(0°,
Hinh lang tru dimg ABC. A'B'C', 43y 4 ling tru dd cho.

; th
canh bén bang 2. Tinh dién tich mat cau ngi?)lﬁ- P 407r
A. 407 B. ———40” ; C'T’ 27

3 A )
pCD= 120", SD vuén
Hinh chop S.ABCD c¢é ABCD 1a hinh thoi canh 1, BC g

BC ¢6 AC

at day bing 60°. Tinh ban

goc voi mit phing (ABCD), goc gitra SB va m
kinh mit cau ngoai tiép SBCD. s
A V13 B. ———“4 ; C.— 8
1
A 0
\ ‘ 1 = s & A ==y ta
Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh 1, 4 60 3 m

giac SAB vubng tai S va mat phang (SAB) yvudng goc vol mat phang
(ABCD). Tinh dién tich mat cau ngoai tiép SABD
iz B 27, c. 22, D. 2.
27 9 6 3
Hinh chop déu S.ABC c6 canh day bang 1, chidu cao 4 = 2. Tinh ban kmh
mat cau ngoal tiép hinh chop.

fi 7 13 13

A, = B, o C. —; D. —.

6 12 12 6
Hinh chop tir giac déu S.ABCD canh day 1, chiéu cao # = 2. Tinh ban kinh
mait cAu ngoai tiép hinh chop do.

A‘g; B.g; C.—6—'; D—6—
8 4 8 4
Hinh chép tlr giac ddu S.ABCD c6 canh day bang 1, chidu cao h = _\_/__?f. Tinh
‘ 2

ban kinh mat cau ndi tiép hinh chdp do.

A3, - B ‘/2: : e Y3 J3

4 "6
Hmh nén c6 ban kinh day 1, chidu cao 4 = 2. Tinh ban kinh mat ciu ngoai
tiép hinh nén do. g

5 5

5 :
A, ==} " B. = : R : 5
3 6 Loz D. 2
Hinh nén c6 ban kinh day 1, chié
hilnnh nnc'm ey an Kin a?' chiéu cao h =2, Tmh ban kinh mat cu noi tiép
2 2 . :

5 TRAC NGHIEMTOAN 12 B



66.

67.

68.

69.

70.

Xét cac hinh hop nhan mat ciy ha
- an mat cdu ban kinh R T N C ek

A A . : cho : At oA
Trong cdc cdu sau, tim ciu dung truce lam mat cau ngoat icp.

A. Dién tich toan phan cia hinh han 1éam nhie Li:
ab=2a c= 32 ;an cua hinh hop 16n nhat khi hinh hdp ¢6 céc kich thude
2- g}g’n ttlt: toan phfmn clia hinh hop 16m nhét khi hinh hop c6 day 14 hinh vudng ;
: 1?n ic A toan phifn cua hinh hop 16m nhét khi hinh hép do 1a hinh 1ap phuong ;
D. Ca ba cdu trén déu sai. '

H‘m};chép LS“.ABCD c6 day ABCD la hinh thoi canh 1, BAD = 60°, (SDC)
Vil ( ADO) Ciung vuong goc voi (ABCD), géc gitta SC v mit day ABCD
bang 45°. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép t dién SBCD.
A.7r B_ZE.; C'ZE- D.7_”

| 5 s -
Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thoi canh 1, BAD = 60°, (SDC)
véﬁ (SAD) g‘mg vudng g(’?c voi (ABCD), SC tao véi (ABCD) goc 45°. Tinh
thé tich khoi cau ngoai tiép SABC.
. 27 ‘
A —; B. 27 ; C.iz; D.&E.
‘ 3

3 3
V3

Tw dién SABC c6 hai tam giac SBC, ABC déu canh 1, S4 = = Tinh ban

kinh miit cdu ngoai tiép t& dién SABC.

V13 Ji3 ‘ D.—\/E.

A. V13 ; . 7 -

Hinh chop S.ABC cé ABC la tam gidc ma 4B = 1, AC = 2, BAC = 60°,
SA vudng gbe voi mit phing (4BC). Goi B, Cy 13 hinh chiéu ctia 4 trén SB,
SC. Tinh dién tich mat cau qua cac dinh 4, B, C, By, C1.

A. 167 ; - B. 127 ; C. 8« ; D. 4rm.

Hinh chop S.ABC c6 SA4 vudng goc voi (ABC), AB=1,4C = 2 BAC =,
B, C\ 12 hinh chiéu cua 4 trén SB, SC. Tinh ban kinh mit cau di qua 4, B, C,

By, Ci. ,
J5—4cosax 2\5—4cosa .

- B. ;
A, ﬁsina d | J3sina
C. , . " 24 '
SiIn&

i LA S
\/Esina
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71.

T2

73.

74.

75.

76.

- ho mién tam gi d¢
~ 1. BAC 120°.C slac d¢
Tam gidc ABC cintai A, AB = AC vl thé tich céc khdi tao thanh,

lan luot quay quanh AB, BC. Ki hi¢u Fi,

Tinh ti s0 i/' : |
2 D -\_/—_:-3_
A3 B. 243 ; C. S 4

C=1, BAC . Cho mién tam giac do
la the t]Ch CaC khOI tao thanh. Tlnh ti

2

M\b«”

Tam giac ABC can tai 4, AB = 4
quay quanh 4B, BC. Ki hi¢u Vi, V2

|-=

SO

- 0 4 R 04
A, Sing- ; B. 2sin—q— ; - C.3sin—; D. 4Sln~5.
2’ 2 g)
Tt dign ABCD c6 AB = AC = N2, DB = DC = - /3, BC = 2. Géc giita

(ABC) va (DBC) bang 45°. Hinh chiéu H cua A trén (DBC) va D vé hai phia
cua BC Tinh thé tich khéi cau ngoai tlep tir dién ABCD.

545 N D§£”

A. 5J5m ; B. ——n : C. ———2—— ;
Hinh lang tru ABC. A°B c c6 déy ABC vudng can tai 4, AB = 1, chidu cao

tiép A 'ABC.
Al gl o e, ip Bn
3 3 3

Ba tia Ox, Oy, Oz ddi mét vuéng goc. C 1 dlem cb dinh trén Oz, C £ 0,
A. B 1 hai diém thay d6i trén Ox, ()y sao cho 0A4* + ()B2 i (k cho trude).
Ki hiéu (S) 1a tip hop tdm céc mit cau ngoai ticp tr dién OABC. T rong cac Cu
sau, tim cdu duang.

A. (5)1a mot mat tru ; - B 1amdt mat phang ;

C. (S) 1a mot doan thang ; D. (S) 1a mot cung tron.

Ba tia Ox, Oy, Oz do1 mot vudng goc. C 13 didm cd dinh trén Oz, C #0;
A, B la hai diém thay d01 trén Ox, Oy sao cho 04 + OB = OC. Ki hiéu ()18
tap hop tdm cac mat cdu ngoat tlep tr dién O4BC Trong céac cau sau, tim
cau dung.

A. (S) la mdt mat phéng J

B. (S) 1a mot m3
A % ) syl mat tru
C. (S) la mdt doan thang ; . AL L

D. () 1a mot cung tron.



77.

78.

9.

80,

81.

82.

83.

84,

-~

Ba tia Ox, Oy, Oz ddi mot vuon
()Q‘ =1;4, B thay déi trén Ox,
nhat cua ban kinh m

g goc. C la diém cé dinh trén O, dat
01 1 Oy a0 cho O4 + OB = OC. Tim gia tri bé
al cau ngoai tiép tir dién O4BC.

NECE p V6 V6

4’ '?9 C._2~; D.\/gi

Hinh chép t& gidc déu S ABCD c6 canh day bang 1, chiéu cao 4 bang V3

Tinh ti s6 thé tich khéi cdu noi tiép va thé tich khé; chép da cho.

T
A —; B, X . c I i

4 9 ? * 2 b D. 5 .
I-,{inh c‘?g&’p\déu S.ABCD canh day béng 1, chiéu cao béng 1. Tinh ti s thé
tich khoi cau ngoai tiép hinh chép va thé tich khi chop da cho.

27 27
A —rm; B.—n ; C. 2%; D. -z—-zﬂ'.

4 8 16

Hinh non ¢6 ban kinh day béngj 1, chiéq cao bang 22 . Tinh ti s thé tich
khoi cdu ndi tiép khoi nén va thé tich khoi non.
AL B. L c. L DL

2 3 4 5
Hinh nén c6 ban kinh ddy bing 1, chiéu cao ciing bang 1. Tinh ti s§ thé tich
khoi cau ngoai tiép hinh nén va thé tich khoi non.
A 2, B.3; . . C. 4, 1 3

Hinh ndn ¢6 ban kinh day bang 1, chiéu cao’bf“mg 242 . Tinh ti sb thé tich
khéi cAu ndi tiép va thé tich khdi cdu ngoai tiép hinh nén.
| | 27 64

A.—-1——; B.—g—; C. —; D. —.

729 729 729 7129
Xét cac hinh chop tam giac déu noi tié’p mot mat cAu ban kinh R cho truée.
Khi thé tich khdi chdp dat gid tri 16n nhat, tinh duong cao cua né theo R.

4R 2R - R

A. 3 3 3

Xét céc hinh non ndi tiép mot mit cau ban kinh R cho wude. Khi thé tich

cua khéi non dat gid tri Ion nhét, tinh ban kinh day cua n6 theo R.

2RV2 RV2 . e, p, &8,
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85. Dt 3 vién bi c6 dang hinh ciu cé cung kich thuge vao mot cai hdp hinh tn,
sao cho vién bi thir nhat tiép xtic vai mot day, vién bi thir ba ti€p xuc Véi
day con lai ciia hinh tru. Cho biét day hinh tru bang hinh tron 16n vién b;
Goi ¥, la thé tich khéi try, ¥, 1a tdng thé tich cua ba vién bi. Tinh ti s§ tha
tich gitta Vy va V5.

3

' | 6
AL .. C. D. <.
| 3

Hlwm

?

2

86. Mt hinh tru c6 bén kinh day 1, chidu cao 2. MOt mat cau tiep Xue v6i hai
day hinh tru. Ki hiéu S|, S, 14n luot la dién tich xung quanh hinh try, di¢n

tich mit cAu. Trong céc hé thirc sau, tim hé thic dang.
| 2 _3 6. -4
A.S,=8; B.S2=§Si; C-Sz’zsw D.Sz—gS,.

87. Cho hinh nén dinh S, tim day la O, goc & dinh 120°. Trén dudng tron day,
ldy mot diém A ¢ dinh va diém M di dong. Tim s0 vi tri ciia M dé dién tich
tam giac SAM dat gia tri lon nhét.

A l; B.2; C.3; D. V6 sb.

88. Trong cac ménh dé sau, tim ménh dé dung.

A. C6 duy nhit mot mat cau di qua hai duong tron nam trong hai mat phang
cidt nhau;

B. C6 duy nhat mdt mt cau di qua hai dudng tron nidm trong hai mat phing
song song;

C. C6 duy nhét mot mit cau di qua hai duong tron cat nhau;

D. C6 duy nhat mdt mat ciu di qua hai duong tron cit nhau tai hai diém
phan biét va khong cung nam trong mot mat phéng.

lil. GOI Y - HUGNG DAN GlAl - DAP AN

Goi j - Huong din gigi

Cau 35. Xét mat phéng‘(S]\/{N), M, N 12 trung diém hai canh dbi dién cua day;
ban kinh mét cAu bing ban kinh duong tron ngi tiép tam gide SMV. SU
dung cong thac dién tich tam giac S = pr.
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3 _ , =
Ciu50. PI= > R (Ia trung dicm AMN). AB =R V2. MN=RY3.

Cau 60.

Ciu 62.
Cau 63.

Cau 64.

Cau 66.

Cau 67.
Cau 68.

Cau 69.
Cau 70.

>

Dién tich hinh quat bang i%— di¢n tich xung quanh hinh non la zrl.

A la tam duomg tron ngoai tiép tam giac BCD.

DH 1a truc cua duomg tron ngoai tiép tam giac SAB (H 1a trung diém AB).

Ban kinh mt cau bing ban kinh duimg tron ngoai tiép tam gidge ABD.

Tinh R boi cong thirc A71° = h(2R — h), hodc R = -2—%1;- (H la chan

dudmg cao hinh chop, Si{ = h).
Xem hudmg din cau 35.

Ban kinh mit cau bang ban kinh duomg tron ngoai ticp tam gidc cdn ¢
canh day bang dudng kinh cua day non, chi¢u cao tuong g bang
duong cao hinh non.

Ban kinh mit cau bing ban kinh dudng tron ndi tiép tam giac can co
canh day bang dudng kinh cia day ndn, chicu cao tuong ung bang
duong cao hinh non.

2 , SD’ TR \ . .2 . .
R° =R~ +—§-— (R, 1a ban kinh duong tron ngoat ticp tam giac BCD).

D 1a tim duong tron ngoal tiép tam giac ABC.
Thé hién hinh v& bing mot trong hai cach:
Cach /: Cladinh thi C4 = CB = CS va tam giac ABS can.

Cdach 2: S 1a dinh thi (SAM) 1a mét phang trung truc cua BC (M la trung
diém caa BC). Goi AD la duong kinh cua dudng tron ngoai tiép tam
gidc ABC thi R mit cau béng ban kinh R, ctia duong tron ngoai tiép tam

giac SAD, tinh R  bai dinh 1i sin trong tam giac.
Tam gidc ABC vudng o B. AC la duimg kinh mat cau.
Ban kinh mit cdu bang ban kinh R, cta dudmg tron ngoai ticp tam giac

ABC. tinh R boi dinh 1i sin trong tam gidc.
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Cau 71.

~ Chu 73.
 Cau7s.

Cau 76.

Cau 78.
Cau 80.
Cau 82.

Cau 83.

Cau 84.

Cau 87.
Ciu 88.
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Tam duong tron ngoai tiép tam gIac OAB thuc

:EnCH .AB(CH 1 AB) ; V’g”

Tinh AD va c6 ABD = ACD =90°. . )
oc duong tron tdm O, bén

£ A . a ¢ an mat phang (Oxy).
kinh 'I;- tAm nay 12 hinh chicu cua tam mit cdu tren mdt phang (Oxy)

3 4 5 g ng binh ct
Tam dudng tron ngoai ti€p tam glac 0AB thudc duong trung Ua

tam giac cdn 04, B, ma OA, = OB, = 0C.
Xem hudng dan céu 35. |
Xem hudng dan cu 64.

Xem huodng dan cau 63.

Trong hinh chop déu co AH* = h(2R — h) (H 1 chan dudng cao hinh
chop, 4 1a mot dinh cua day).. ‘
Trong hinh non c6 hé thirc r* =hQ2R- h),‘r, h twong Umg la ban Kinh

day va chiéu cao hmh noén.

Dién tich tam gidc SAM lon nhét khi va chi khi sin ASM 16n nhit.

X¢ét quan hé hai truc cta hai duong tron.
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Chuong lIl.
PHUGNG PHAP TOA DO TRONG KHONG GIAN

I. KIEN THUC VA Ki NANG CAN THIET
1. Kién thirc

Toa dp ciia diém, ciia vecto trong khong gian
« Biét hé toa do trong khong gian Oxyz, ba truc toa do Ox, Oy, Oz, ba mat
phing toa do Oxy, Oyz, Ozx. H¢ toa 46 d¢6 ciing dugc viét 12(0,1, j,k), ba

vecto l,j,k theo thtr tu 1a vecto don vi trén truc Ox, Oy, Oz.
Diém M (x, y, z) hay M = (x, y, z), c6 nghia OM = x?+y}' +zk .
Vecto ;(x_,y,z) hay u=(x,y,z),c0 nghTa-;: = xi+ y}' +zk .

o Biét phép cong vecto va nhin vecto véi mot s vé phuong dién toa do
(twong tu trong mdt phang).

Biét dién ta mdt sd su kién hinh hoc nho vecto géc O (tx do chuyén sang toa
do) nhu : '

- Véi hai didm tiy y 4, Btacd AB=0B—-04 ;

_ Cho hai diém phén biét 4, B thi diém C thudc dudng thing 4B khi va chi
khi c6 sd k sao cho AC=kAB, thc la OC-0A4= k(OB—-0A4) va vi vy
OC = (1- k)aﬂ+k5§ Ngoai ra diém C d6. thude doan AB khi va chi khi sb k
thoa man 0<k <1. DPiém C la trung diém cua doan AB (A4 khéac B) khi va chi khi

b=t e B EE—M,
2 | 2

"« Sir dung thanh thao tich vd hudng cua hai vecto, md dun cla vecto vé

phuong dién toa d. Biet tinh khoang cdch gitra hai diém khi biét toa do cua ching
‘Nhén thay ngay khoang cach tir diém M(x, y, z) dén mat phéng Oxy la l_,|,

. dén mat phing Oyz 1a |x|, dén mat phang Ozx 1a ¥ dén truc toa do O la
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‘// dén truc Oy 1a +/x2 , dén truc Oz 13 VX4 qén gde toa dy O

. Biét sur dung tich ¢6 huong (hay con goi 13 tic

2 (%, y,z)u(x,y,a) la vecto ki hiéu [u,u],

[ :

p'1a nhimg s8) ; khi u, 2" khac O thi [&,J‘]

h vecto) cua ha; vecto

hay uAu'. N¢ ¢4 toa do

4 Xilx

sl e

zZ X

1

x -

y' J, trong dé (dinh thic cép hai) .
Y1) ‘ a'

(=ab'-a'b(a b a’
b ’

vuong g0¢ véi u,u" vang khic § ki
vachi khi u,z’ khong cing phuong.

Chéng han vé6i ba diém A, B C [ZE AC ] #0 khi va chi khi 4BC 13 mot tam

gidc, tue AB AC khong cung phuong. Khi d6 né 1a mot vecto khéc 0 vugn

g goc
voi AB, AC . Suy ra khi [AB AC]

# 0, ba vecto AB,AC , AD dong phang (chung

¢6 phuong song song véi mot mit phing) néu va chi néu [AB, AC]_AD =0,

Phuong trinh cia mir ph(';ng

o Su dung thanh thao phuong trinh mt phing di qua diém Ag= (X0, Yo, 20),
nd c6 dang A(x - X))+ B(y—y,)+C(z- z,) =0, trong d6 n = (4,B,C)#0 la mot

vecto phdp tuyén cla mdt phang va phuong trinh tong quat cua mit phang la:
Ax+By+ Cz + D=0, vé trdi cla

diém tuy y thudc mat phang

Blet y nghia hinh hoc cua sy tri

¢t tiéu ctia mdi hé sb trong vé trai phuong
rinh tong quat ca mit phing. :

TA 3 Z " @ 2 Z
Biét phuong trinh theo dang chan cta mat phéang A % +~=1,
a C

Biét bién ludn vé vi trf twong ddi cua ha mit phing theo cic hé s cua

Phlrorng, trinh tong quat cta chungD (trung nhau, song song, vudng gOC), biét tinh
goc gitta haj mat phang

* St dung thanh thao cOng thice tinh khoang cach tir dxem Mi(xy, y1, z;) dén
+ By, +Cz, + D
mat Phang coO phuong, trinh Ax + By + Cz + D=0 1a [Ax, + By, | l
\/A + B +(C?
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phuong trinh 1a n]M M= (x, y z), I1a mot

S,

B
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Phuwang trinh ciia duong tlufng

X=X, +at

* Su dung thanh thao phuong trinh tham sb cua duong thang : {y= Yo T bt
Z=2Z,+ct

a,b,c) #0 1a mot vecto chi

Ao = (x0, Yo, 20) 1a mot diém thudc duong thang, u = '
0 dang vecto |3

phuong cia duong thang, ¢ 14 tham s&. Phuong trinh tham s

[N

AM = tu, hay OM = O4, +1u.
Khi abc # 0, duong thang trén cd phuong trinh chinh tac

X=Xy ___Y"'}’O zZ—Z

a b C 8

Puong thing con c6 thé coi 1a giao cia hai mit phang cit nhau
Ax+By+CZ+D=()
A'x+B'y+C'z+D'=

cung phuong); mot vecto chi phuong cta duong thang nay la [ﬁ;'] .

, (hai vecto n=(4 B C),n=(4,B, C)khong

‘ o Biét bién luin vé vi tri tuong ddi cta hai dudng thang theo céc hé sd cla
phuong trinh tham & cua chung (dién ta bang toa do diéu kién vé céc vecto chi
phuong cua ching voi mot vecto nbi hai diém cta ching) : khi nao chung tring
nhau, song song, cit nhau, chéo nhau, vudng goc; biét tinh goc gifta ching.

« Biét bién luan v& vi tri tuong dbi ctia dudng thang va mat phéng theo céc
hé sb cha cac phuong trinh cua chung (dién ta bang toa do diéu kién vé céc vecto
chi phuong, vecto phap tuyén cung véi mot vecto ndi hai diém thudc ching) : khi

2 4

nao duong thang nam trong mit phang, song song, cit nhau, vudng goc; biét tinh
gdc gitra duong thang va mat phéng.

Phwong trinh ciia mat ciu

. Sir dung thanh thao phuong trinh mat cdu tam I (xo, yo, z0), ban kinh
R(>0):(x—x) +(¥ — ) +(z-2,)" = R* =0 va bidt 16 nguoc lai, phuong trind
sl 4+yt+z’ —2ax-2by-2cz+d=0 1a phuong trinh mat chu e

L+brrci—d>0, va khi do né ¢ tim [=(a,b,c), c6 ban kinh

R = m : nén nh¢ rdng vé trai cua phuong trinh biéu thi M - R,
trong do M = (x, ), z). '
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2. Kinang

o Hinh zdung dugce, phic hoa, vé duge nhanh h¢ toa do gin vai ndi dung cdu
hoi (khong can qua can thin, ti mi vi & ddy bai todn x¢t trong khong gian, hinh vé
cht yéu dé giip hinh dung bai toan) .

Vi du 1. X¢ét hinh lap phicong ABCD.A'BC'D’ fz
A - (0.0.0.B=(1,00,D=@10.4" =001 A, D

Tim toa do cua dinh
A (1,1,0) ; B.(0,1,-1); B : /
CO.L1): DL 5

Hieéng dan giai: Chon D vi hinh 1dp phuong cé / /oy

cac mat bén di qua A4 1a cac mat phang toa do, ' la K
dinh déi dién cua 4 nén €' phai c6 hoanh do cua B, BW
¢c6 tung do cua D va cao do cua 4. CO thé coi cidu » ¢
hoi & cap 4o "thong hiéu". X

Vidu 2. Tdp cac diém cé toa do (x, ¥, z) sao cho =1<x<3,-1<y<3,-1<z<3
la tdp cac diem cua mot _/ch(fi da dién (1(‘;1') co mol tam doi xieng. Tim toa do cua

tam daoi xieng do.

‘ 1 1 1
A. (0,0,0); B.(2,2,2); C.(1, 1, 1); D.(—, —, =)
( ) ( ) ( ) (2 505 )
Hu6ng dén gidi: Chon B vi dé thay khoi da dién d6 la mot khdi 14p phuong
¢o cac mat song song véi cdc mat phing toa d6, tdm co hoanh d¢ (tung do, cao do)

 3-(=D)

la _ 2 Cé thé coi cau hoi ¢ cAp do "thong hiéu".

Vi du 3. Cho duong thing €6 phuong trinhx =y = 1 —z.
Tim khoang cdch tie diém A = (1, 0, 0) dén duwing thang do. C

Al B.-=} C = p. Y2,

V2 V3 V3

Huong dan giai: Chon D vi duong théng da cho di v y
qua diém B = (1, 1, 0), diém C = (0, 0, 1), tam gidc ABC' 12 A ;
tam gidc vudng, khoang cach can tim 1a dudng cao cua no
(hai canh goc vudng la 1 va J2). C6 thé coi cau hoi o cp
do "van dung (thép)". ,

« Nh& nim chic y nghia hinh hoc cua cac hé s6 cua phuong trinh mat ph~éng,
dutmg thang, vé trai cua phuong trinh tdng quét cia mat phang. .. c6 thé dien ta
nhanh chéng céac dir kién cling nhu yéu cAu cua cac cdu hoi trac nghi¢m.
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, ' . . +Cz+ D =0va
Ching han: Cho mat phéng (P) ¢ phuong trinh 75 t (P) (toa 86 i
cho biét toa do hai diém phan biét R, S. Biét rang R, S b‘:ef p. O & cing mdt phia

ching khdng thoa man phuong trinh cua (P)). Lam sao
hay khac phia doi voi (P) ? _

Ta c6 thé dat vén d& viét phuong trinh dudmg thang R
tham sb cua duong thing di qua 4 vai vecto chi phuong R*L I
ing v6i giao diém 7 cua dudmg thang véi (P), tac la duoc RI =1, RS :» 0<t, <1
& R, S & khac phia dbi voi (P).

Cfing trén tinh thdn d6 nhung c6 thé i ludn mot

S (chéng han phuong trinh
RS), xac dinh tham sO £y

M
céch hinh hoc hon: Dé y ring goi » = (4, B,C), J la mdt RT | T /
didm 0y ¥ ciia (P) thi vé tréi Ax + By + Cz + D= n.JM , | JB//
M= (x, y, z)1adiém ty y : Néu nJM duong hay am ;
thi goc gilta cac hudng cua n va JM theo thu tu P l |

thudc {0, %) hodc thudce (%n} Vay chi viée thay

toa do cua R, S vao vé trai cua phuong trinh cua (P) : Néu hai s6 tim thay khac
dau thi R, S & khac phia déi vai (P).

- P& tim khoang cach giira hai duong thing d, d’'chéo nhau, cé thé viét
phuong trinh mat phiang chia d’, song song vdi d r6i tim khoang cach tir mot
diém trén d dén mat phang do, hoac tim diém 7 thudc d, diém I’ thude d’ sao cho
II' vudng goc véi d, d’ roi tinh 11",

. - Dé tinh khoang cach tir diém 4 dén duong thang d, ¢6 thé tim giao diém /
clia dudng thang d voi mat phing qua A4 vudng goc v6i d 1di tinh A7 hodc tim diém J
thudc d sao cho A7 vudng goc véi d roi tinh A1,

- Ngoai ra, khi chon phuong an tra 161 cling nén so sanh két qua chon lua thé
hi§:n trén cac dir kién da co, trén hinh v& da cO, dd phéc hoa, Chéng han khi tinh
thé tich khoi, do dai doan thang,...: khoi K, ndm trong khdi K; thi thé tich cua K,
khong vuot qua thé tich khoi Ka, nd xap xi béng bao nhiéu phan cua khéi k...

Iil. MOT SO CAU HOI LUYEN TAP
Sau day trong cdc cau hoi trac nghiém, xét khdng gian toa do Oxyz.

1. Chocacdibm M=(,1,1), N= (2,0, -1), P = (-1, 2, 1). Xét didm Q sao
cho MNPQ la mdt hinh binh hanh, Tim toa do cua Q.

A.(2.3.3); B.(2,-3,-3); C.(2,-3,3): D. (-2, 3, 3).
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Cho hai diém 4 = (2,1, 1), B=(~1, 2, 1). Xét diém A4’ 45; Xung cua 4 qua B,
Tim toa dd cua 4.

A.(4,3,3); B.(4,-3,3); C.(3,4,-3); D. (-4,3, 1).
Chon cau sai:

A. Diém ddi ximg clia diém 4 = (2, 1, 3) quamat phing Oyz la diém (-2, 1, 3)
B. Diém doi ximg ctia diém A = (2, 1, 3) qua mat phing Oxy la diém (2, 1, -3,
C. Diém doi ximg ctia diém 4 = (2, 1,3) qua gc toa dd O 14 diém (=2,-1,3);
D. Diém d6i ximg cla diém 4 = (2, 1, 3) qua mat phéng Oxz la diém (2,-1,3).
Chon céu sai: .

A. Diém doi ximg ciia diém B= (3,2, 1) qua truc Ox 1a diém (3, 2, -1);
B. Diém dbi ximg ctia diém B = (3,2, 1) qua trye Oy la diém (-3, 2, -1) ;
C. Diém doi ximg cua diém B = (3, 2, 1) qua mét phing Oyz la diém (=3, 2, 1);
D. Piém déi xung cta diém B = (3,2, 1) qua truc Oz 1a diém (-3, —2 -1).
Cho cac diém 4 = (3,13,2), B=(7,29,4), C= (31, 125, 16). Chon cau dung
A. A, B, C thing hang, B ¢ gitta 4 va C;

B. 4B C thang hang , C & gita A va B ;

C. 4, B, Cthang hang, 4 & gitta B va C;

'D. 4 B C kh(")’ng thang hang.
- “Cho cac diédm A = (2,4,11), B=(3,2,0),C=(3, 4, 7). Chon cau dung :

A. 4, B, C thang hang, B & gitta 4 va C ;
B. 4, B, Cthang hang, C & gitta 4 va B
C. 4, B, C thing hang, 4 & gitta Bva C -
D. 4, B, C khong thing hang,

Cho céc diém 4 = (1,-1,0), B=(0, 1, 1). Goi H la hinh chiéu ciia gbc toa
do O trén ducmg thing A4B. Chon cdu dung :

A. Diém A nam gitta H va B (va khéng trung véi H hoic B);

B. Diém B nim gitta H va 4 (va khong trung vai H hodc A);

C. Diém H nim giita 4 va B (va khong trang véi 4 hoic B) ;
D. Piém H trung véi 4 hoic B.
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10.

11.

12.

13.

14.

15.
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o (__1 0, 3). Xet dlém C sao cho

Cho ba diém 4 = (1, -1, 1), B=(3, 1, 2) DAB C'D va c6 goc tai C bang 45°,

tir gidc ABCD 1a hinh thang c6 hai canh dzi.y .
Chon khang dinh dung trong bon khang dinh sau :

7.
A.C=(3,4,5): B.C=(0,1,3)

diém C nhu thé,

1

C.C=(5,6,6); D. Khong ¢0 .
. | v diem C sao cho dié
Cho hai diém 4 = (3, 4, 2) va B = (-1, =2, 2). Xct ‘2?? . em
G =(1, 1, 2) la trong tdm clia tam gIac ABC. Chon cau dung .
A.C=(1,1,2); B.C=(0,1.2)3 ,
C.C=(1,1,0): D. Khong c6 diém C nhur the.
Cho ba diém 4 = (0, 0, 0), B= (0, 1, 1), C = (1, 0, 1). Xét diem D thudc ma
phéng Oxy sao cho t& dién ABCD la mdt tix dién déu. Tim toa d0 ctia di¢m D.
A.(1,0,0); B. (0, 1,0); C.(1,1,0); D. (0,0, 1).
Chon hé toa dd sao cho bén dinh A4,BDA’ cta hinh lap phuong
ABCD.A'B'C'D’1a A =(0,0,0), B=(1,0,0), D=(0,1,0), 4= (0,0, ).
Tim toa d6 cua diem C.
A.(1,0,1); B.(0,1,1); C.(1,1,0); D.(1,1,1).
Chon hé toa dd sao cho cac dinh 4, B, 4, C’ cua hinh ldp phuong

ABCD.A'B'C’'D’'1aA4=(0,0,0),B=(1,0,0),4"=(0,0,1),C"=(1, 1, 1.
Tim toa do cua tdm cua hinh vuong BCC'B’.

]

1 11
A (=,1,1);  B.(1,=,1); C.(1, —,
(52 11) (2.1 (L5

1
5); D..(I,I,E).
Tép h(;p cac diém co toa dsf) (x, y. z) sao cho ‘x| <1, Iyl <1, |z\ <1 la tap hop
céc diém trong cua mot khoi da dién (161). Tinh thé tich ciia khéi do.
A B.2; C.6; D.8.
Chon h¢ toa d sao cho hinh lap phuong 4BCD. 4 B'C'D’ ¢co6A4=

. . N , . n O, 0, O)’
C' = (2,2, 0) va tam ] cua hinh 13p phuong ¢¢ toa dg (1,1, 1) Tir(n toa do
cua dinh B, . ST o
A.(2,0,2);  B:(0,-2,2); C.(2,0,2) hoie (0.2,2); D.(2.2,0)

Cho mit phang (P) ¢6 phuong trinh X, Y _ 2
PR P © a+b+2“2:0,abc¢0,véxétdlém

M = (a, b, ¢), Chon céu dung :
A. Mat phing (P) di qua diém M ;



Wf =

16.

17.

18.

19.

20.

B. Mit phing (P) di qua trung diém cua doan OM:;

C. Mat phang (P) di qua hinh chiéu clia M trén truc Ox ;

D. Mit phéng, (P) di qua hinh chiéu ctia M trén mat phéng Ozx

Tinh khoang cach tir diém (1, 2, 3) dén mat phang di qua ba diém (1, 0, 0),
(1,2, 0), (0, 3, 0).

Al B.2; C.3; - D.6.

Viét phu’(mg trinh mat phang di qua diém 4 = ( 1, 1, 1) vudng goc véi hai
mitphangx + y —z=2,x -y +z= 1.

Ax+y+z=3; B.y+z=2; C.z+x=2; D.2y—z—x:0.

Xét mit phiang (P) ¢6 phuong trinh -x—+i—+—z—:l (a, b, ¢ 1a ba sb cho trude
a c

khéc 0) va diém 4 = (g g ;) Chon cAu diing :

‘A. Diém A4 thudc mat phang (P);

B. (P)la mat phang trung truc cla doan 04 (O la géc toa do);
C. A va O ¢ vé cing mdt phia ddi voi (P) ;
D. A va O & khéc phia doi v&i (P) nhung khong cach déu (P).

Xét mat phang (P) c6 phuong trinh £+%+—ZL =1 (a b claba s6 cho trude
: a e

khéc 0) va didm A4 = (%%0) Chon cAu ding :

A. Diém 4 thudc mit phang (P) ;

B. (P)la mat phéng trung trué cua doan OA4 (O la géc toa do);

C. Ava O & vé cing mot phia doi voi (P) ;

D. A va O & khac phia dbi v6i (P) nhung khong céch deu (P)

Xét khéi chop tu g,lac S.ABCD, S = (1, 2, -3), 4BCD 14 hinh binh hanh co

AB = b, AD = c, BAD =30°, day ABCD nim trong mat phing c6 phuong
rinh 2x — y + 2z — 3 = 0. Tinh thé tich khoi chop S.ABCD.

A. bc\/g; - B éﬁ C_éf[_; D. bc.
2 Z.
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21.

22,

23,

24,

25,

26.

27.
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Tinh khoang céach tir diém 4 = (0, 0, 1) dén duong thang d ¢ phuong tripy, |

x=y=1 ,
Al: 8.3 c V7 D. V3.
Tinh khoang céch tir diém 4 = (1, 0, 0) dén duong thang d ¢6 phuong trin
x=y=1-2z
2 D _‘/_2—_
Al B. \/5 » C. 3’ \/§
Tinh khoang cach tir diém 4 = (0, 0, 1) dén duong thang d Xéc dinh boi
x+y=1
z=0
J6
A2 ; B.\3 ; c. V6 ; D-’é‘“-

Cho dudmg thing d c6 phuong trinh x =y = z va duong thang d’ xé4c dinh

.| x+y=0 e
baoi . Chon cdu dung :

z=0
Advad’ trung nhau ; ‘ B. d vad’ vudng goc ;
C.dvad’chéonhau; D. d va d’ song song.

Xét dudong thang d xac dinh boi { va dudng thang d’ x4c dinh bai

z=-

X N .
{ yl . Tinh khoang céch gitra hai dudng thing do.

A l; B. V2 ; C.3, D. 2.

va dudng thang d’ xé4c dinh bdi

Xét duomg thing d xac dinh boi {

{x =Y Tinh khoang céch giira hai dudng thang do.

z=-1] :
A B.VZ: 0 C3; D. 2.
Tinh khodng cach gitra duong thing x = =y =0 va dudng thing x=y=1.
Al B. V2 ; C.\3; D. 2



-

29.

30.

3.

d

omg thang d co phuong trinh x = ¥ = z va dudng thing d” xdc dinh

Cxérda
(x+y=1 4 . _
bai i o ’0 Tinh khoang cach giua hai duomg thang do.
l ,
Ao =5 B.1: C. V6 : I s,
\/J Vo

o phuong trinh x = y = z va duomg thang d" ¢6 phuong

. 1. Tinh khoang céch gitra hai duong thang do.

B. \/3; C. V3; D.2

ang ¢o phuong trinh x = y = z tren mit
n mit phang Ozx 1a duong thang d". Tinh

Xét duomg thang d ¢
winh x=y~-1=2

A l:
Goi cac hinh chidu cua duong tha
Oyz la duong thing o va tré

phing

<& do do cua goc gitra hai duong thaing dvad’.

A.30": B.45"; C. 60"; D. 90°,
x+y=1

Cho duong thang d xdc dinh boi 0 va mat phang (P) ¢é phuong
x-z= '

trinhx—y+2-2=0.C hon cdu dung :

A. d nam trong (P) ;

B. d song song vai (P) ;

C. d cat (P) tai mot diém nhung khong vuong gbe vai (P);
D. d vuong goc voi (P).
Cho dudng thang d xac dinh boi x = y = z va mat phéng (P) c6 phuong trinh
x-2y+z-1=0 Chon cdu ding :

A. d nim trong (P) ;
B. d song song vdi (P) ;
C. d it (P) tai mét diém nhung khong vudng goc voi (P);

D. d vudng goc voi (P).
7 — 1 va mit pha‘ing (P) co

Cho duong thing d xdc dinh boi x = —y =
phuong trinh 2x +y -z +1=0. Chon cdu dung :

A. d nam trong ()

B. d song song v )

C. d ¢t (P) tai mét diém nhung khong vudng goc vai (P):

D. o vudng goc voi (P).
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34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.
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Xét mat phéng (P) co phuong trinh d +%+§ =1 (a b claba sb cho truge
khac 0) va dudmg thing d x4c dinh bgi ax = by = ¢z. Chon cdu dung :

A. d nam trong (P) ;

B. d song song véi (P)

C. d cit (P) tai mot diém nhung khéng vudng goc vdi (P) ;

D.d vudng géc vi (P).

Cho hinh 1dp phuong ABCD.A'B'C'D". Xét trung diém P cua canh BB’ va

trung diém Q cta canh 4'D’. Tinh s§ do d6 cua goe gitta hai duong théng
AC"Va PO .

A. 60°; B.45° : C. 30°; D. 90°.

Cho hinh 18p phuong ABCD.A'B'C'D". Xét trung diém Q cuia canh 4'D". Tim
diém P thudc duong théng BB’ sao cho hai duong thang AC", PO vudng goc.
A.DPiém B’ B. Piém B ;

C. Trung diém cua BB’ ; D. C6 hai diém P.

Cho mat phang (P) co phuong trinh 13x — y + 3z - 13 = 0 va hai diém
A=(5,3,7), B=(-2,4,2). Chon ciu dung :

A. Dudng thang AB nam trong (P) ;

B. Dudng thang AB song song vai (P);

C. Duong thing AB cét (P) tai mot diém ndm trong doan thang AB ;

D. Buong théﬁg AB ciét (P) tai mot diém ném ngoai doan thang AB.

Tim toa do cua hinh chiéu cua didm 4 = (1, 2, 3) trén mat phang co phudng
trinh x +y +z-3=0.

A.(1,2,0): B.(1,1,-2); C.(2,1,0): D. (0, 1, 2).

Cho diém J= 2,1, 1)»vé1 mat phang (P) c6 phuong trinh x +y —z + 1 =0,

’ o

Tim toa do cua diém J’ dbi xtng véi diém Jqua (P).

A.(2,1,3); B. (0, -1, 3); C.(3,2,0); D. (-3, 1,0).

Xét giao tuyén d cla hai mat phing co phuong trinh theo thi tu la
2x —y+z+1=0,x+y~2z-2=0.Tim s6 do do ctia goc gitta d va truc Oz.

A. 0% B.30%; C.45°; D. 60°.
: 1a goc gifta duc T L S . [x=0
Tim so do dd cua goc gifta duong thing 0 va dudmg thing ‘
. 4= y= z
A.90°; B.30°; C.45° D. 60°.




~~

42.

43.

44,

45.

46.

Cho dudng thing d di qua hai diém (1, 0, 0) v

(0, 1, 1) va duong thang ¢
dl qua hai diém (0,0, )yva(l, 1, 0) Tinh cosin cua g6c (gdm gitta 0
va ~)

gifia dvad’.

. 1
A —; B.0; - Co=
2 3’
Cho duong thang d ¢6 phuong trinh x = y = 7z v3 mat phing (P) chira haj

D. 1.

. > x=0 ‘ =1
duong thang song song { va { . Tinh sin cha géc 5ifle of

y+Z:1 y+Z=1
va (P).
1 2 2 .
A =3 B. —7=; Cr ~= D, L
5 7 g F

Xét giao tuyén d cua ’hai mat phang co phuong trinh 2x — y+z-1=0,
x -y —z+1=0. Viét phuong trinh hinh chiéu vudng géc cia d trén mat
phang Oxy.

A.z=0, 2x-3y=0; | B.3x-2y=0;
C.3x—2y=0,z=0; D.z=0, 3x+2y=0.

Cho tir dién ABCD. Goi M la trung diém clia 4B, N 14 trung diém cua CD. Véi k
la s6 cho trude, xét diém P, dxem Q sao cho AP = kAD, BQ— kBC. Goi /la
trung diém cta PQ. D& chimg minh / thudc dudng thang MN va xét xem cd phai
IM = kIN , hdy chi 16 chd sai trong céc budc chimg minh tun tu sau :

A O 1a didm thy § thi AP=kAD e OP =(1-k)OA+kOD, tuong tu
BO=kBC < 00 =(1-k)OB +kOC ;
OP +0Q ()A+OB OC +0D

B, el e g vk :
B. ——=0-h ,

2 2
C. Ol =(1-k )()M +kON , tir d6 [ thuéc duomg thing MN;

D. IM = kIN .
Tim duomg thing cit va vudng goc voi hai duong thang Xac dinh bot

x:——l . x:1 ;
va )
y+z=0 y—-2z=0

; 2 —y=z
A.TrucOx; B.TrucOy; C.TrucOz; D puong thang x =V




47.

48.

49.

50.

51.
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Y — - va duodng thang d’ ¢6
2

t-1,Chon cau dung :

A. C6 dung mot duong théng cit va vudng goc voicadvad’;

B. Khong c6 duong thang nao cAt va vuong goc vGicadvad’;

C. C6 v6 sb duomg thing cit va vudng goc véica d vad’;

D. C6 ding hai duong thing cht va vudng goc voi ca dva d

z=0 ; {Z:O
va '
x—y+1=0

Cho duong thang d c6 phuong trinh x-1=

phuong trinh tham sd x=t,y=-21+2,2=

Cho hai duong thing d va d’ xac dinh bai {

Chon cdu ding :
A. C6 ding mot duong thing cat va vudng goc voicadvad’;
B. Khong c6 duong thing ndo cat va vudng goc voicadvad’
C. C6 vb sb duong thing cAt va vudng goc voica d va s
D. Co ding hai duong thing cét va vudng goc voicadvad'.

y s z o Ko A .. 1z=0  fz=1
Cho hai duong thing d, d’ xéc dinh boi va

| x+ty=2

Tim dudng thang cét va vudng goc voica d va d.

lx=0 x=0 x=1 X =
A. ; B. x C. ; D. .
y:() y=z y:l y=z

Chon cau dang : )
A. Quy tich cac didm cach déu hai truc Ox, Oy la mot mat phang ;
B. Qu¥ tich cac diém cach déu hai truc Ox, Oy la mdt duong thang ;
C. Qu¥ tich céc diém cach déu hai truc Ox, Oy 14 hai duong thang ;
D. Qu¥ tich cac diém cach déu hai truc Ox, Oy 12 hai mat phang.
Cho hai dudng thdng d va d’ xac dinh boi x-1=0 va x+1 ZO.
_ z=0 z=0
Chon cau dung:
A. Qug tich cac diém céch déu hai duong thang d6 1a mot mat phing ;
B. Quy tich céc diém cach déu hai dudng thing do 12 mt dutmg thang ;
C. Qu¥ tich cac diém cach déu hai duomg thing dé 1a hai duong théng .

D. Quy tich cac diém cach déu hai duong théng d6 12 hai mat phing.



53,

54.

55.

56.

\_“C'ho hai duong thfmg dvad’ co phuong trinh {y =0 el {x =(

z=-] . Tim quy

b ocac did = 2 s z=1
tich cac diém trong mat phang Oxy cach ddu haj dudmg thin

g do.
Z:O. .

‘o ; B. Cap du'(‘mgthéng {Zz() Vi {z:()

A. Duong thing {
X =

. X " e |
C. Diém goctoa dd O ; D. Mat phéng Oxy.

Chon céu dung :

A. Qu)”/ tich:céc diém cach déu ba mat phéng toa do 1a mot tia (tirc nira
duong thang) ; ' '

B. Quy tich cac diém cach déu ba mat 'pha:mg toa do 1a mot du(mg-théng ; |

C. Quy tich cac diém cach déu ba mit phing toa do 1a bén dudng thing ;

D. Quy tich cac diém cach déu ba mat phang toa do 1a tam dudng thing.

Chon cau dung : \

A. Quy¥ tich cac diém cach déu ba truc toa do Ox, Oy, Oz la mdt tia (tuc nira
duong thang) ;
B. Quy tich cac diém cach déu ba truc toa dd Ox, Oy, Oz 1a mdt duong thing ;

- C. Quy tich cac diém cach déu ba truc.toa dd Ox, Oy, Oz la bén dudng thing ;

D. Quy tich cac diém cach déu ba truc toa dd6 Ox, Oy, Oz la tim dudng thang.

Xét mat cau ¢o phuong trinh x* + y? + 2 —4x+8y—2z-10=0. Chon khing

dinh dung trong bdn khang dinh sau.

A. Gbe toa dd O = (0,0, 0) nim trén mit cdu ;

B. Gée toa do O = (0, 0, 0) nim bén trong mat cau nhung khong phai 1a tim
mit cdu; | |

C. Gbc toaddo O =(0,0, 0) 1a tdm cia mat cau ;

D. Géc toa do O = (0, 0, 0) nim bén ngoai mit cau.

—4y+2z+2=0 va cho

Cho mat ciu (S) 6 phuong trinh x> +y” +2° —2% r2=0vac
Chon khang dinh dung

mat phé‘ing (P) ¢6 phuong trinh 2x+y-2z-3= 0.
trong bén khang dinh sau.

A. Giao cua (S) va (P) 1a mot doan théng c6 hai mut phﬁp biét ;
B. Giao cua (S) va (P) 1a mot diém; |
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57.

58.

59.

60.

61.
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C. Giao cua (S) va (P) 1a tap rong ;
D. Giao cua (S) va (P) 1a mdt duong tron.

Cho mat cdu (S) c6 phuong trinh x* + L —2x+4y—4z+5=0 vama

phang (P) xéc dinh bdi z = 4. Chon cau diung :
A. Giao cta (S) va (P) 1a hai diém phén biét ;
B. Giao cia (S) va (P) 1a mt diém ;

C. Giao cua (S) va (P) la tip rdng ;

D. Giao cta (S) va (P) la mot duong tron .

Cho mat cau (S) cb phuong trinh  x? +y + 2 —ax-2y+4z=0. Viét

phuong trinh mat phang tiép xuc v6i mat cau tai diém M = (1,-1,0).
A. x+y=0; B. 2x+y-1=0;
C.x-2y-3=0; D. ‘x+2y—2z+1:O.

Cho mit cau c6 phuong trinh 4y +z0—4x-2y+4z=0 va diém
“(\f J2,-1). Chon cdu dung :

A. Qua dlem A ¢6 duong thing khong cat mit ciu tai diém nao va co duong
thang cat mat cau tai diing mot diém ; |

B. Qua diém 4 moi dudng thing déu co diém chung v&i mat cdu va néu co

hai diém chung phén biét thi mot trong hai diém do 1a 4;

C. Qua diém 4 moi dudng thdng déu cat mét cdu tai hai diém phan b1et
- khac A nhung 4 khong phai la tAm mit ciu ;

D. A4 14 tdm cua mat cau.

Cho mit phiang (P) ¢6 phuong trinh x — 1 =0 va mit phing (P’) ¢ phuong

trinh y — 1 = 0. Xéc dinh qu¥ tich tdm cdc mat ciu tiép xac voi (P), tiép xtc
voi (P) .
A. Quy tich la mit phing c6 phucmg trinhx =y ;

‘B. Quy tich la mat phang ¢6 phuong trinh x + y=-2=0:

C. Quy tich la hai mat phang c6 phuong trinh x = YVax+y-2=0;

D. Quy tich 1a hai mat phing c6 phuong trinh x =

dudmg thang cé phuong trinhx =y =1, yvax+y-2=0ul
Cho mit phang (P) c6 phuong trinh x + y—2z~

phuong trinh —x — y + 2z + 2 = 0. Xac dinh qu
xuc vai (P) va tiép xtic véi (P).

6 =0 va mat phang (P) co
¥ tich tAm cac mit cau tiép



02.

03.

64.

05.

66.

A. Quy tich 1a mat phang c¢é phuong trinhx +y -2, _ g = 0;
B. Quy tich la mét phing c6 phuong trinhx + y - 27 + § = 0
C. Quy tich la hai mat phing cé phuong trinh x +y—2z=+ 8
D. Quy tich la mat phang cé phuong trinh x +y - 27— 4 = 0.

'Ilm toa do tdm mat cau di qua cac diém O = (0, 0,0), 4 =(q, 0, 0),
= (0, 0, ¢), (a. b, ¢ laba so cho trude, abe = 0).

a b c
—a.—-b.—c): B.(a,b,c): C. abe
A-( a, b) C)ﬂ- (a C) (2 2 2) D‘(393,—§).

Cho hai diém 4 = (a, 0, 0), B= (O b, 0) (a bla ha1 sd cho truée, ab # (),
Xac dinh qu¥ tich tdm cac mat cau di qua A, B va goc toa dd O = (0, 0, 0).

B=(0,5,0),

x Yy
, : .. |—+==1 , A
A.Dudng thang xdc dinh béi ya 5 ;  B.Mit phing oo 1
=0 a b
7 =
a
a b g k=
C. biém (5 >y 0) : D. Duodng thang xac dinh boi i ,
: y=3

Xét hai diém 4 = (4, 0, 0), B = (0, a, 0) (a 1a 36 cho truée, a # 0). Tim toa
do tAm chia mit cau di qua 4, B, gbc toa dd O = (0, 0, 0) va tiép xtic véi mat
phang (P) ¢6 phuong trinh x +y — 2a = 0.

A.(a,a,0); B.(aa-1); C.(a,a,1); D (%%0)

Tim toa d§ tAm cia mat cau di qua cac dinh cua t dién O4BC, trong do
0=(0,0,0),4=(1,0,1),B=(0,1,1),C=(1,1, 0). |
11 _1_)
D (E’ 3 4)

1 11 . - |
A() B_(L,_l_,i. o 11,1);

37373 \2°22) 4°4 4 |
Cho mat cau (S) co phu*omg trinh x?+ y? 422 ~2x=0 va mat cau (S°) ¢b
phuong trinh x* +)* +22 _ 2y, _ o Ki hiéu 7 & tam cua (S), /' 14 tdm cua

(S, Choncau dung :

A. I'ndm bén ngoai mit ciy (" : ~ B. /' nam bén ngoai mat cdu (5);

C. Buong thang /1’ vudng géc vgi mat phang_., co phuong trinhz=1;
D. Khoang cach /1’ bang 2.
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Cau S.

Cau 6.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

‘ Cau 14.

Cau 15.

- Cau 18.

Cau 20.
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AC = (28, 112, 14), 4B = (4, 16, 2). Ta thy AC =7AB nén B & gita 4
va C. Ta khong nén gial bai toan bang cach viét phuong trmt} du’f‘mg
thdng 4B rdi thit xem toa dd cua C co thoa man phuong trmhAdo khong,
vi qué dai va rdi con phai xét xem c6 phai B 0 gita A va C khong.

4B =(1,-2,~11), AC = (1,0,—4) . D& thdy hai b0 ba sé d6 khong ti 18 do
toa do thur hai cua AB khong triét tiéu nhu toa dd th hai cua AC.

Ciing khong cin phai thi [E,Iﬁ] £ 0, vi qué dai.

Do OA, OB khdng cung phuong va OA.OB <0 nén AOB tu (v& hinh
ciing doan nhén dugc) do do chan duong cao AH cia tam gidc 4OB
phai & gitta 4 va B. Ciing c6 thé tim toa d9 cla H (gia0 cta duong thang
AB v6i mat phang qua O vudng goc voi 4B, hay tim diém H trén duong
thing AB (viét phuong trinh tham s6 cha duong thing AB sao cho OH
vudng gdc v4i AB) nhung dai.

Vé hinh hoc ¢6 thé thay C ton tai va duy nhét ; dé y rang AB = AD va
AB, AD vudng gbéc nén diéu kién goc 6 C bang 45° kéo theo DC =248
va suy ra A dung.

Néu ¢6 C dé G 1a trong tam tam giac ABC thi theo cOng thue tinh toa dd

trong tdm tam gidc ta phai suy ra C = (1, 1, 2), no trung véi G, vo li.

Nhin lai thi thiy 4, B va diém (1, 1, 2) thang hang !

D& thiy cac canh cua tam gidc ABC bing J2 nén didm D =(a b, 0)
phai thoa man & + (b — 1)’ + 1 =2, (a - W+b+1=2,a+b =2

Dodba=b=1. :

A’ dbi xing véi C qua Inén 4° = (0, 0, 2), duong thing A4’ trang v6i
Oz, cac mit phang cta cac mat bén chira A4’ phai la cac mat phémg toa
dd Ozx, Oyz, suy ra chon C. ‘ '

Hinh chiéu ctia M trén mat phing Ozx c6 toa dd (a, 0, ¢) thoa man
phuong trinh dé cho.

Pé y rang OA cat (P) tai trong tdm clia tam giac tao boi cac giao diém
cua (P) voi ba truc toa do.

Pé y dién tich hinh binh hanh 1a bcsin30°



ciu 21.

Cau 22.

Cau 23.
Cau 25.
Cau 20.

Cau 28.

Cau 29.

Cau 35.

Ciu 36.

Pudng thing d di qua diém H = (i 1, 0) son .
’ A \ 3 ’ b , g SOng le O A 2
cach can tim bang OH. Hodc tim diém [ trén dudmg tia?xzn;: O?g
cho,

I=(,1,0sa0cho A7 =(1, 1,7~ 1) vudng géc véi vecto chi

(0,0, 1), suyraz=1nénl=(1, 1, 1); cach nay dai hon ! phuong

d di qua diém B = (0, 0, 1), diém C = (1, 1, 0), tam gidc ABC vudng tai 4
AB=\E,AC= 1 nén dudng cao AH = \/i

5

Khoang cach do bing duong cao clia tam gidc déu canh bang V2.

Hai duong thang d, d’ song song.

Poan thfmg ndi (0, 0, 1) voi (0, 0, —1) 1a dudong vudng goc chung cia

dd’ | :

Mt phang chira d va song song voi d' ¢d phuong trinh x +y - 22 =0,
_1_'

Jo©

d va d’ song song, doan ndi diém (0, 0, 0) véi diém (0, 1, -1) 1a mot

dudng vudng goéc chung cua d va d’.

khoang cach tir diém (1, 0, 0) dén mit phing do bang

1 o ,
Chon hé toa d0 (4,4B,AD,A4") thi P =(1, 0, 5), 0= (0, o . Tu
do FQ:(—L % %) con AC'=(1,1,1) nén @..Z?'zo.

Néu da giai bai toan 35 trén thi chon ngay C. Néu khong, véq xét hé ,t(')?
d6 nhu trong bai 35, goi toa d¢ cua diém P trén duong thing BB’ 1a

P=(1,0,0 thi FQZ[_L%, l—t).Né vubng goc véi AC =L L1)
' ]

—— . 1 B _
khi va chi khi PO.AC'=0, toc la -1 + 3 +1-t=0,suyral 5

Cling ¢c6 thé viét phuong trinh mit phing qua O vudng goc Vol duong

thing AC" lax +y — %Jr 1= 0 thi P la giao cua mat phang 4o Vel

ﬁnchole,)’zova

duong thiang BB’ nén trong phucmg trinh do chi ¢

1
Uy raz= —.
¢ 2

135




Cau 37.

Cau 38.

Cau 39.

Cau 40.

Cau 43.

Cau 44.

Cau 45.
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7= (13, -1, 3) 12 mdt vecto phap tuyén cua (P), 1 1a mot diél.n thy ¥ cig
(P) thi gid tri cua vé trdi caa phuong trinh cua (P) tai 4 va tai B theo thy

—3 e

tu 1a mIAd>0, nJB<0 nén goc giita cac huong cua n vOi 14 1a nhon

(ké ca goc 0), voi IB 1a tu (ké ca goc bet), suy ra hai diém 4, B ¢ khéc
phia doi véi (P).

Thu xem trong 4 diém di cho toa do, diém nao co toa do thoa man
phuong trinh mit phing da cho, néu c6 hay thir xem vecto ndi 4 v
diém do c6 céac toa do ti 18 VO’l (1 1, 1) (vecto phap tuyen cua mat
phang) khong. Loai ngay B i thay ngay D thoa man. Cling co6 thé tim
toa do hinh chiéu : g1ao ctia mit phang da cho voi duong thang di qua 4
vudng géc véi mat phang dé6 (nd co phu’dng trinh tham s6 x = 1 +¢,
y=2+1,z=3+1).

Thu xem trung diém ctia JJ' c6 toa do thoa man phuong trinh mét phang

khong va thir xem toa dd clia J—f‘ c6 ti 16 voi (1, 1, —1) khong.

Ciing ¢6 thé viét J' = (x, y, z) va didn ta bang toa dd hai dleu kién 1 JJ'

o toa do ti 1& voi (1, 1, 1), trung diém cua JJ' thude (P) rOi giai hé hai
phuong trinh do.

Tich vecto cua n=(2, -1, 1) véi n'= (1, 1, =1) 1a vecto (0, 3, 3) nén ¢o
thé chon mdt vecto chi phuong cua d 1a u=(0,1,1). Tir 4 goc gitra d
véi truc Oz bang 45°.

(P) di qua cac diém (0, 0, 1), (0, 1, 0), (1 1, 0) nén c6 mot vecto phap
tuyén 14 (0, 1, 1) (C6 thé dung hinh vé& dé thiy nhanh chong diéu nay).

Khir z gifta hai phuong trinh do (chang han thay z = —2x + y + 1 tu
phuong trinh thir nhét vao phuong trinh thir hai) thi duogc 3x —2y=0:
d6 1a phuong trinh mat phing chira d vudng gdéc vai Oxy. Cach khac !
dat x = 27 thi tr hai phuong trinh di cho. tinh duge, y =31, z=1 -1 tlc

la d ¢6 phuong trinh chinh tac e % B . tir d6 mat phéng chira d
vudng goc vai Oxy ¢b phuong trinh .Y
3

Chi sai ¢ bude D khi k khdc 0, vi tir ding thuc & céu C, thay O bang M
suy ra MI = kMN.



Chu 46.
Cau 47.
Cau 48.

Cau 49.

Céu 50.

Cau S1.
Cau 52.

Cau 55.
Cau 56.

Cau 58.
Cau 59.

Cau 60.
" CAu 61.

Cau 62.

Cau 63.

De y rang hai duong thing da cho 1a hai dugn
nam trong hai mt phang song song véi mat pha

g thang khgp,

; "g Oyz, cung ca truc QOx,
DC Y rang d. d 1a hai duong thing khac nhau, ¢4

‘1A R _ 1au tai dé
va khdng vuéng goc véi nhau . 'em (1.0, 0)

D¢y rang d va d" 1a hai duong thang song song (n3
oF:} Mt nha
Oxy). ’ ® (nim trong a.t Phang

d nim trong Oxy, d’ song song vdi Oxy, d va ° khong ciing phuong
nhung cung cat truc Oz. -

Néu hinh chiéu cua diém M trén mat phéng Oxy la P thi M

, o TR : cach déu haj
true Ox, Oy cling c6 nghia la P cach déu hai truc do. Ciin

g 6 thé tinh
todn hon : khoang céch tir diém M = (x, y, z) dén truc Ox bang [} 1,2

y2+22
va dén truc Oy bang Vx* +z° .
Déyringdvad’ song song.
Véi diém M(x, y, 0), xét hinh chidu cia né trén truc Ox thi dé thiy
khoéng‘céch tr M dén d b?mg mvé x¢t hinh chiéu cta M trén truc

Oy thi thay khoang cach tir M dén 4’ bang V1+x, suy ra M thudc quy
tich khi va chi khi x* =%, 2= 0. ‘ ‘
Do —10 <0 nén d6 la phuong trinh mét cau va O ndm bén trong mit cau.

Tam cua mat cdula / = (1, 2, ~1), ban kinh béng 2, khoang cach tir /
dén mat phang bang 1.

Mit cau cé tim /= (2, 1, -2), mat phing cin tim di qua M va c6 vecto
phap tuyén IM = (-1, -2, 2).

Gia tri cua vé trai cua phuong trinh mat cdu tai 4 12 s6 4m nén 4 nam
bén trong mat cau. ' '

Diém (x, y, z) thude quy tich khi va chi khi lx - 1| = [y — 1| # 0.

Tam mat cau la (X0, Yo, Zp) thi l)C() +yo~ 229 — 6| = lxo + yo— 2z —2| suy ra
2(,‘60 +Yo— 22()) -6-2=0.

Mt cau do ngoai tiép mot hinh hop chit nhit nhan O va diém (a, b. ¢)
lam hai dinh déi dién.

Mait cdu phai cit mat phing OAB theo dudng tron dudong kinh AB,
duong tron nay nhan trung diédm 4B 1am tAm.
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Cau64. (P) la mat phing di qua diém C = (a. @ 0) thudc mal €3t (OPC) o
vudng goc mat phing’ Oxy theo duong thang qua C vu}(]mrgl, g()C 1
duomg thing OC, nén tam I cua mit cau phai thuoc duong thang

Cau 65. Dé y rang xét hinh 18p phuong “ngoai tiép” tir di¢n déu d<a Ciol)(kt};]?lr;aapt .
phuomgtaob(ncacdlem(xyz) 0<x<10<y<10 z .
cau phai la mat cau ngoai tiép hinh lap phuong do. H(‘)@c'uneudwath:et
trong tam ctia tt dién déu cach déu cac dinh cua no thi cp?g do
Hodc c6 thé viét didu kién tam cach déu 4 dinh, cing de giai !

Cau 66. 1=(1,0, 0) I'=(1,0, -—~) nén thay ngay C ding. D& thay D sai, va do
gia tri cta vé trai mbi phuong trinh mit cdu tai tAm mat cau kia déu am
nén A va B déu sai.

Dap dn _

cay | DaP | Mic .. | Pap | Muc cau | PaP | Mirc
au | do Cau s do an déd
1 D 2 23 | D 3 45 D 4
2 D 2 24 B 2 46 A 3
K C 2 25 D 2 47 A 3
4 D 2 26 D 3 48 C 3
= A 3 27 B 1 49 C 3
6 | D 2 28 D 3 50 D 3
I C 3 29 - B 3 51 A 3
8 A 4 30 C 2 52 B 4
9 D 3 31 D 2 03 C 3
10 C 3 32 B 2 54 C 3
11 D 2 33 A 2 55 B 1
12 C 2 34 D 2 56 D 3
13 | D 2 3 | D 3 57 B 3
14 C 4 36 C 4 58 D 3
15 D 3 37 C 3 59 C 3
16 | C | 2 3 | D | 3 60 | D | 4
17 | B | 2 39 | B | 3 61 | D | 3
18 D 3 40 c 1l 3 | 62 C 3
19 | C | 2 a1 | D | 2 | 63 | D | 4
20 B 3 42 C | 3 | 84 D 4
21 | € | 3 L Bl 8] 65 | B | 3 _
221 0 | 3 41 C 13 ] 66 | C | 3 |
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MUC LUC

Lai gioi thi¢u
Léi néi dau
Mot so luu y vé cdu hoi tric nghiém mon Todn

Phin mét. GIAI TICH
Chuong 1. Ung dung dao ham dé khao sat va vé do thi cia ham sé
Chuong I1. Ham sb liy thira, ham sd mii va ham s 16garit
Chuong 111 Nguyén ham, tich phan va ing dung

Chuong 1V. SH phirc

Phén hai. HINH HOC
Chuong I Khbi da dién
Chuwrong II. Mat try, mit non, mat cau

Chirong 111. Phuong phap toa d6 trong khong gian

Trang

11
29
49
74

85
97
118
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