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ST&BS: Th.S Dang Viét Dong Truwong THPT Nho Quan A Mgt Non-Tru-Cau Nang Cao

MAT NON - KHOI NON
A-LY THUYET CHUNG
1. Pinh nghia mat non
Cho duong thang A . Xét 1 duong thang |
cat A tai O va khong vudng goc véi A.
Mt tron xoay sinh boi duong thang | nhu
thé khi quay quanh A goi la mat non tron xoay
hay don gian la mat non
- A goi la truc cia mat nén
- | goi la dwong sinh cua mat nén
- O goi la dinh mat non
- Néu goi a l1a goc gitta | va A thi 2 goi la goc o dinh caa mat ndn
(0° < 2a <180°)
1. Hinh nén va khéi nén
Cho mat nén N véi truc A, dinh O va géc & dinh 2a. Goi (P) Ia mat phang vudng goc véi A tai |
khac O.
Mt phang (P) cat mit non theo dudng tron (C) c6 tam I. Goi (P') l1a mat phang vudng goc véi A
tai O. Khi do:
- Phan ciia mat nén N gi¢i han bai 2 mat phang (P) va (P') cting véi hinh tron xac dinh bai (C) goi

14 hinh non.

- Hinh nén cuing véi phan bén trong caa nd goi 1a khdi non.

2. Dién tich hinh nén va thé tich khéi nén

- Di¢n tich xung quanh cua hinh non: S, = 7RI véi R 1a ban kinh ddy, | 1a d6 dai duong sinh.

- Thé tich khbi non: V :%ﬂRz.h V6i R 13 ban kinh day, h Ia chiéu cao.
Ly thuyét ngan gon la thé, tuy nhién s& cé rat nhiéu bai tap van dung cao doi hoi kha ning tu duy cao.

B - BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1:  Hinh ndn tron xoay noi tiép trong tir dién déu canh bang a c6 dién tich xung quanh bang:

T, T , T , 27T .,
A S =72 B. S, =2 V2 C.S,=¢a NE] D.S,=a
Cau 2:  Hinh ndn tron xoay ngoai tiép tir dién déu canh bang a cé dién tich xung quanh bang:
2 2 2 2
A S, =2 B. S, =22 2 S, =22 B S, =22 V3
3 3 6
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Cau 3: Mot binh dung nudc dang hinh non (khong day) dung day nudc.
Biét rang chiéu cao cua binh gap 3 lan ban kinh day ctia nd. Nguoi
ta tha vao d6 mot khéi tru va do dugc thé tich nude tran ra ngoai
la mTﬂdm3. Biét rang mot mat caa khéi tru nam trén mat trén cua
hinh nén, cac diém trén dudng tron day con lai déu thudc céc
duong sinh caa hinh nén (nhu hinh v&) va khdi tru c6 chiéu cao
bang duong kinh day ciia hinh nén. Dién tich xung quanh S,q Cua
binh nudc la:
A S, = 9”;/1—0 dm?. B.S, =47410 dm’. C.S, =4rdm’.  D.S, :37” dm?.
Cau 4:  Cho khdi ndn tron xoay c6 dudng cao h=20cm, ban kinh day r=25cm. Mot mat phang
(P) di qua 2 dinh cua khdi nén va cé khoang cach dén tam O cua day 1a 12 cm. Khi d6 dién
tich thiét dien cua (P) véi khdi non bang:
A. 500 cm? B. 475 cm? C. 450 cm® D. 550 cm?
Cau5: Cho tam giac ABC c6 d6 dai canh huyén 5. Nguoi ta quay tam giac ABC quanh mot canh
goc vudng dé sinh ra hinh nén. Hoi thé tich V khdi nén sinh ra 1én nhat 1a bao nhiéu.
AV 250~/37 _— 2527 cv - 20437 vV 250/67
27 27
Cau 6: Cho hinh thang can ABCD c6 day nho AB =1, day 16n CD =3, canh bén AD=+/2 quay
quanh duong thang AB . Tinh thé tich V cua khéi tron xoay tao thanh.
A.V =3r. B.Vziﬂ'. C.V:Zﬂ. D.V:Eﬂ.
3 3 3
Cau7: Cho hinh binh hanh ABCD c6 BAD=a(0° <a <90°),AD=a va ADB=90". Quay
ABCD quanh AB, ta duoc Vat tron xoay c6 thé tich Ia:
AV =za’sina B.V =rza’sin’ a.cosa
a2 2
C.V=rad D.V =za* %
cosa sina
Cau 8: Cho khdi non dinh O, truyc Ol . Mt phang trung truc cia Ol chia khdi chop thanh hai
phan. Ti s6 thé tich cia hai phan la:
Al B. L. c.t p. L.
2 8 4 7
Cau 9:  Cho hinh nén =~ ¢6 ban kinh day R, duong cao SO. Goi (P) ma mit phang vudng goc voi
SO tai O; sao cho SO, =%SO. Mot mat phang qua truc hinh nén cat phan khéi nén </~
nam giira (P) va day hinh non theo thiét dién Ia hinh tr giac co hai duong chéo vudng goc.
Tinh thé tich phan hinh nén =/~ nam giira mat phang (P) va mat phang chaa day hinh non
A,
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3 3 3 3
A 7R B 7R C 267 R D 527R
9 9 81 81
Cau 10: Hinh non tron xoay c6 truc SO = R+/3 V6i R 1a ban kinh day, thiét dién qua tryc caa hinh
non tao thanh tam giac SAB 14 tam giac déu. Goi I 1a trung diém cua SO VA E, F € SO sao
cho EL - FL_ 1 wpi d6, tam mat cau ngoai tiép hinh non la diém:
EO FO 2
Al B. E C. F D.O
Cau 11: Cho hinh nén tron xoay dinh S, day la dudng tron tdm O, ban kinh R =5. Mot thiét dién qua
dinh S tao thanh tam giac SAB sao cho tam gidc SAB déu, canh bang 8. Khoang céch tir O
dén thiét dien (SAB) la:
A d=2/3 B.d=>13 C.d=3 p. d=Y13
3 4 3
Cau 12: Cho mot hinh nén c6 béan kinh ddy 1a R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh cau S(O;r).
Khi d6, thé tich cta khéi tru ngoai tiép hinh cau S(O;r) la
167R® 47R? 167R® 47 R?
A —"_ . L D. .
e & ey ek
Cau 13: Mat hinh ndn bj cat bsi mat phang (P) song song voi ddy.
Mt phang (P) chia hinh nén lam hai phan (N,) va (N,).
Cho hinh cau noi tiép (N,) nhu hinh v& sao cho thé tich
hinh cau bang mot nira thé tich cua (N, ). Mot mét phang di
qua truc hinh nén va vuéng goc véi day cit (N,) theo thiét
dién Ia hinh thang céan, tang goc nhon cua hinh thang cén la
A. 2 B. 4 C.1 D. 3
Cau 14: Trong c4c hinh nén ndi tiép mot hinh cau cé béan kinh bang 3, tinh ban kinh mit day cua
hinh nén c6 thé tich I6n nhat.
A. R=642.. B. R=44/2. C. R=+2. D. R=22.
Cau 15: Trong tat ca cac hinh non c6 d6 dai dudng sinh bang a, tim hinh nén c6 thé tich I6n nhat
3 3 3
A Maxy = 2788 g vy S TENS iy o mENB
27 9 27
3
MaxV = 2na’\3 :
9
Cau 16: Trong cac hinh nén tron xoay ciing ¢ dién tich toan phan bang z. Tinh thé tich hinh nén
I6n nhat?
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Cau 17:

Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

Céau 21:

Céau 22:

Céau 23:

Céau 24:

A V2 B. T2, c. ™2 p. 72,
9 12 2 3
Gia tri I6n nhat caa thé tich khdi non ndi tiép trong khéi cau c6 ban kinh R 1a
A. 17TR3. B. ﬂ7TR3. C. MﬂW. D. g7TR3.
3 3 9 81

Tim hinh nén c6 thé tich nho nhat ngoai tiép mat cau béan kinh r cho trudc cé thé tich bang:

A. l7Tr3 B. §7Tr3 C. E7rr3 D. i7rr3
6 3 3 3

Cho mét hinh nén (N )co day 1a hinh tron tamO. Pudng kinh 2a va duong cao SO =a.
Cho diém H thay doi trén doan thang SO. Mat phang(P) vudng géc véiSO taiH va cat
hinh nén theo duong tron (C). Khoi nén cé dinh 1a O va déy 1a hinh tron (C)c6 thé tich
I6n nhat bang bao nhiéu?

2ra’ Ara’ C Tra’ D 8ra’

81 81 81 81

Cho hinh nén c6 chiéu cao h. Tinh chiéu cao x cua khéi tru ¢ thé tich 16n nhat noi tiép
trong hinh non theo h.
A.X:D. B.X:D. C.x:@. D.x:l.

2 3 3 V3
Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron tdm O, gdc & dinh bang 120°. Trén duong tron day,
lay diém A cb dinh va diém M di dong. C6 bao nhiéu vi tri diém cua diém M dé dién tich
tam giac SAM dat gié tri I6n nhat?
A 2. B. 3. C. 1. D. v6 6.
Hinh nén c6 thé tich I6n nhat ndi tiép mot mat cau ban kinh R cho truéc bang:

3 2p3 3 2p3

A B47R g 327°R 327zR o 847°R

. C. .
81 81 81 81

Cho nira duong tron duong kinh AB = 2R va diém C thay d6i trén nira duong tron do, dat
o =CAB vagoi H Ia hinh chiéu vung goc caa C 18n AB. Tim « sao cho thé tich vat thé
tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc AB dat gia tri l1on nhat.

A. o =60°. B. o =45°. C. arctani. D. o =30°.

NG

Goi r va h lan luot 1a ban kinh day va chiéu cao cia mét hinh non. Ki hiéu V,,V, lan lugt
Ia thé tich hinh nén va thé tich hinh cau noi tiép hinh non. Khi r va h thay doi, tim gia tri

g e 2V
bé nhat cua ti s6 =+
2

A 2 B. 242 C.

.2

w|
)
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Cau 25: Véi mot miéng tén hinh tron ¢ ban kinh biang R =6cm. Ngudi ta mudn 1am mét cai phéu

bang cach cat di mot hinh quat caa hinh tron nay

va gap phan con lai thanh hinh nén (Nhu hinh vg).

Hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi ngudi ta cat cung tron caa hinh quat bang:

A. 4z+/6cm B. 67+/6cm C. 27+/6cm D. 8z+/6cm

Cau 26: Goi r va h lan luot 1a ban kinh d4y va chiéu cao cia mot hinh non. Ki hiéu V,, V, lan luot
la thé tich cua hinh nén va thé tich cua khdi cau noi tiép hinh nén. Gia tri bé nhat cua ti s6
Vi

2
A.E. B.i. C. 3. D. 2.
4 3

Cau 27: Cho hinh nén ¢é chiéu cao h, duong tron day ban kinh R. Mot mat phang (P) song song véi
day cach day mot khoang bang d cat hinh non theo duong tron (L). Dung hinh tru c6 mot
day 1a (L), day con lai thudc ddy cua hinh ndn va truc tring véi truc hinh nén. Tim d dé thé
tich hinh tru 12 16n nhat.
A d=n B.d=" c.d=1 D.d="

3 2 6 4

Cau 28: Cho mot miéng tdn hinh tron cé ban kinh 50cm. Biét hinh ndn c6 thé tich 16n nhat khi dién
tich toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh
day 1a
A. 10v/2cm B. 20cm C. 50+/2cm D. 25cm
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C - HUONG DAN GIAI

Cau 1:  Hinh ndn tron xoay noi tiép trong tir dién déu canh bang a co dién tich xung quanh bang:
T T T 271
A. S, ==a’ B. S, =—a’V2 C. S, =—a’/3 D. S, =—a’
6 6 3

Huwéng din giai:

Goi S.ABC la ttr dién déu canh a.

Goi H 14 trung diém canh BC.

Ké SO L (ABC) thi SH = a\/_

la duong sinh caa hinh nén.

Ba diém A,O,H thang hang.

HO == AH — 1 i - a_\/§

3 3 2 6
2
S, =7.0H SH _p &3 a8 _mat
6 2 4

Chon A.

Cau 2:  Hinh ndn tron xoay ngoai tiép tar dién déu canh bang a cé dién tich xung quanh bang:
2 2 2
A.qu:”a B. S, ﬂ'a\/_ C.s, ﬂa\/— D. s, 7Ta 3
3 3

Huwéng dan giai:

Ké SO L(ABC),SH L BC=0OH L BC

Taco: OA=2aH =2 83 _aV8

3 3 2 3
S, = TOASA=T. i a
ra’\3
Sy =
3

Chon C.
Cau 3: Mot binh dung nudc dang hinh non (khong day) dung day nuoc.

Biét rang chiéu cao cua binh gap 3 lan ban kinh day ctia nd. Nguoi

ta tha vao d6 mot khéi tru va do dugc thé tich nude tran ra ngoai

la mTﬂdm3. Biét rang mot mat caa khéi tru nam trén mat trén cua

hinh nén, cac diém trén dudng tron day con lai déu thudc céc

duong sinh caa hinh nén (nhu hinh v&) va khdi try c6 chiéu cao

bang dudng kinh ddy cua hinh nén. Dién tich xung quanh S,q Cua

binh nudéc la:

A S, 9”‘/_ B. S,, =47+/10 dm’. C.S, =4zdm’.  D.S, :37” dm?.
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Huwéng din giai:
Chon B.

Xét hinhnén: h=SO =3r, r=0B, | =SA. Xét hinhtru: h, =2r=NQ, r,=0N =QlI

ASQI ~ ASBO QS r1=L — Thé tich khdi tru Ia:
BO SO 3 3
2 2zr® 167 7 2
V,=7zr'h = =—=r=2=>h=6 =1=+vh"+r° =2J10

9 9
=S, =narl= 47310 dm?

Cau 4: Cho khdi ndn tron xoay c6 dudng cao h=20cm, ban kinh day r=25cm. Mot mat phang
(P) di qua 2 dinh cua khdi nén va cé khoang cach dén tam O cua day 1a 12 cm. Khi d6 dién
tich thiét dien cua (P) véi khbi non bang:

A. 500 cm? B. 475 cm? C. 450 cm® D. 550 cm?
Huwéng din giai:
Goi S 1a dinh cua khéi ndn. Mat phang (P) di qua dinh S cat khdi nén theo hai duong sinh
bang nhau la SA =SB nén ta c6 thiét dién 1a tam giac can SAB.
Goi I Ia trung diém ciia doan AB, tacé Ol L AB.
Tu tdm O cua day ta ké OH L Sl tai H, ta co ) }\
OH L (SAB) va do d6 theo gia thiét ta co R
A
OH =12cm. Xét tam giac vudng SOl ta co: il
\
I
t_tr 1t 1 1 ho
Ol OH? 0S? 12° 20 ; \
= Ol =15(cm)
Mat khéac, xét tam giac vuéng SOl ta con co:
0S.0l =SI.OH
Do d6 Sl = 050l = 20.15 = 25(cm)
12
Goi St Ia dién tich cia thiét dién SAB. Tac6: S, = % ABSI , trong d6 AB = 2Al
Vi Al? = OA* - 0I* = 25* —15* =20° nén Al =20cm va AB =40cm
Vay thiét dién SAB c6 dign tich la: S, = %.40.25 =500(cm?).
Chon A.

Cau5: Cho tam giac ABC c6 d6 dai canh huyén 5. Nguoi ta quay tam giac ABC quanh mot canh
g6c vudng dé sinh ra hinh non. Hoi thé tich V khéi non sinh ra I6n nhit 1a bao nhiéu.
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250437 252z

BV CV - 20+/37 D V= 25067
27 27 27 27
Huwéng din giai:

AV =

1 1 1 25 1
TacdV==rr’h==nax’y==r(25-y?\y=——ny——rmy°.
3 3 y 3 ( y )y 3 y 3 y

Xét ham s6 V :%ﬂy—%ﬂf voi 0<y<5.

Tacd V'Zéﬂ'—ﬂ'yz =0= y:i.
3 J3
Khi d6 thé tich 16n nhit 1a V = ngf” .

Chon A.

Cau 6: Cho hinh thang can ABCD c6 day nho AB =1, day 16n CD =3, canh bén AD=+/2 quay
quanh duong thang AB . Tinh thé tich V cua khéi tron xoay tao thanh.
AV =3r. B.V=§7T. C.V=—r. D.V=§7T.
Huwéng din giai:
Chon C. ° Q
Theo hinh vé: AH =HD =1. g
Thé tich khdi tron xoay tao thanh bang thé HE -~ ¥

1
tich khdi tru c6 ban kinh r = AH =1, chiéu [

cao CD =3 trir di thé tich hai khoi non bang K

nhau (khéi nén dinh A, dinh B va ddy 1a ddy cta hinh try). o \
. ) 1 2\ 7 Z___ >

Vay V =r=.AH .CD—2.§7T.AH HD =~ 3—§ 2571'.

Cau7: Cho hinh binh hanh ABCD c6 BAD=a(0° <a <90°),AD=a va ADB=90". Quay
ABCD quanh AB, ta duoc Vat tron xoay c6 thé tich Ia:

A.V =za’sin®a B.V =ra’sin® a.cosa
- 2 2
sin®a cos’a
C.V =zra® D.V =ra®=
cosa sina

Huwéng din giai:

Ké DH 1 AB,CN 1 AB.
Céc tam giac vuéng HAD va NBC
bang nhau.
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DH =CN =asina

D C
AH =BN =a.cosa
a I
— HN = AB = A |
cosa |
Khi quay quanh AB, cac tam giac vudng A% -1
AHD va NBC tao thanh hai hinhnéntron A H B N
xoay bang nhau nén:
a2
Vv =17DH?AH +(7r.DH 2 HN —ln.CNz.BN] — 7.DH%.AB = r.a’sin? a.—o— = za* 20 &
3 3 sina CoSa
Chon C.
Cau 8: Cho khdi non dinh O, tryc Ol . Mt phang trung truc cia Ol chia khdi chop thanh hai
phan. Ti s6 thé tich cia hai phan la:
Al B. L. c.t p. L.
2 8 4 7
Huwéng din giai:
Chon D.
Goi R 1a ban kinh day ctua khdi nén truc Ol .
=V zéﬂRZ.OI
Gia sir mat phang trung truc cua Ol cat truc Ol
tai H , cit duong sinh OM tai N . Khi d6 mat
phang nay chia khbi non thanh 2 phan, phan trén 1a
khbi non méi ¢ ban kinh r =%, c6 chiéu cao la
2 2 M
ol :>V1=17T RY(OL zﬂ'R Ol . Phan dudi
2 3 \2 2 24
R?0Ol 7R?’0Ol 7zR*0lI
la khoi non cut co thé tich V, =V _\/1:” Ol _zR.Ol _7zR°.0 :
3 24 24
7R%.0l
ke s, V. 1
Vaytisé thétich la; L=—24 __=
V, 72ROl 7
24
Cau 9: Cho hinh nén =~ ¢6 ban kinh day R, duong cao SO. Goi (P) ma mat phang vudng goc voi
SO tai O; sao cho SO, =%SO. Mot mat phang qua truc hinh nén cat phan khéi néon </~
nam giira (P) va day hinh non theo thiét dién la hinh tr giac c6 hai duong chéo vudng goc.
Tinh thé tich phan hinh nén =/~ nam giira mat phang (P) va mat phang chaa day hinh non
A,
3 3 3 3
A 7R B, 7R C 267R D 527R
9 9 81 81
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Huwéng din giai:
Goi thiét dién thu duoc la AAB,B

Vi SO, :%so nén AB, :%AB _ %.ZR

Mat khac AB, L AB tail nén

1 1
0= AB,10, =~ AB,

Viy 00, =R+~ = 2R A

3 3 A 0 B

x L 1 2R

D¢ thay SO, ==00, =—

y U, 51T
Tudo SO=2R

Goi thé tich phan hinh nén phai tinh 1a V* thi
V*=V, -V,, trong do: A A N

o

V1 14 thé tich caa hinh nén <.
V, Ia thé tich hinh non dinh S va day 1a thiét dién cia </~ dugc cat boi (P).

Ta c6 thé tich phan hinh nén phai tinh 1a

2 3
V*=V, -V, =L z0B?.S0 -1 70,8250, =+ x| RZ2R-X_ 2R | _527R
3 3 3 93 81

Cau 10: Hinh non tron xoay c6 truc SO = R+/3 V6i R 1a ban kinh day, thiét dién qua truc caa hinh
non tao thanh tam giac SAB 1a tam giac déu. Goi I 1a trung diém cua SO VA E, F € SO sao
cho — Bl _Fl :i Khi d6, tam mét cau ngoai tiép hinh nén l1a diém:

EO FO 2
Al B. E C.F D.O

Huwéng din giai:

Goi O' la tam mat cau ngoai tiép hinh non thi:
r=0'S=0'A=0'B

. R
Tacd: O0'=0S —r=R+3-
V3 cos30° S
00 = RY3- 2R\/_ R;/§
Rﬁ
00’ 3 2 00' 2
> — === ——=—
O RJ3 3 O 3
2 . >
A R o B
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Vay O'=E.
Chon B.

Cau 11: Cho hinh nén tron xoay dinh S, day la dudng tron tdm O, ban kinh R =5. Mot thiét dién qua
dinh S tao thanh tam giac SAB sao cho tam gidc SAB déu, canh bang 8. Khoang céch tir O
dén thiét dien (SAB) la:

A.d:%Jl_s B.d:%\/l_3 C.d=3 D. d=Y2
Huwéng din giai:

SO 1 (OAB), ké SH L AB=OH 1 AB

AB L (SOH )= (SAB) L(SOH)

Ké Ol L SH thi Ol J_(SAB) nén d =0l

ASOA:0S* =64-25=39 ; AOHA:OH?=25-16=9
1 1 1 _1.1_16 4. 3\/—

= = + =—4+—
OI? OH? 0S? 9 39 117
Chon B.
Cau 12: Cho mot hinh nén c6 béan kinh ddy 1a R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh cau S(O;r).
Khi d6, thé tich cta khéi tru ngoai tiép hinh cau S(O;r) la

3 3 3 3
A LOTR B, TR c. R p. 2R
ey PR S T
Huéng dan giai: 0

Gia sir hinh nén ¢6 dinh O va dwdng kinh day /\
la AB.
/ 2R
Taco OA=0B=+/R?+(2R)? =R+5. |
!

Tam giac OAB c0 dién tich 1a S = 2R?,

chu vi la 2p=2R(1++5). ) .
Do d6 ban kinh khéi cau S(O;r) la a -
S 2R
p 1445
Thé tich khdi try cin tim I&: V,, = 7r°h = 27r° = 2078 _
(9

Cau 13: Mot hinh nén bi cit bsi mat phang (P) song song véi day.
Mt phang (P) chia hinh nén lam hai phan (N,) va (N,).
Cho hinh cau noi tiép (N,) nhu hinh v& sao cho thé tich

hinh cau bang mot nira the tich cua (N, ). Mot mat phang di
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qua truc hinh nén va vudng goc véi ddy cat (N,) theo thiét dién 1 hinh thang can, tang goc
nhon cua hinh thang can la

A. 2 B. 4 C.1 D. V3
Huwéng din giai:

Gia sir ta c6 mat cat caa hinh non cut va cac dai lugng nhu hinh Ve.

Goi a la goc can tim.

Xét AAHD vudng tai H ¢c6 DH =h,AH =R—r =h=2r,=AH.tana =(R-r)tana (1)

3
Thé tich kndi ciu fa V, = 2 71 =2

Thé tich cia (N,) fa széﬂh(R2+r2+Rr) D C

o
Vil oResrieRr (2)
Vv, 2

Tacd BC =R+r (tinh chat hai tiép tuyén cat
nhau)

Ma h? =BC?—(R-r)" =4Rr (3) R
T (2),(3)=(R-r)"=Rr (4)

T (1),(3),(4)=h?=(R-r) .tan* a =4(R—r)" (Vi & la géc nhon)
Stan‘a=4=tana =2

Chon A.

Cau 14: Trong c4c hinh nén ndi tiép mot hinh cau cé ban kinh bang 3, tinh ban kinh mit day cua
hinh nén c6 thé tich I6n nhat.
A. R=64/2.. B. R=44/2. C. R=+2. D. R=22.
Huwéng din giai:

Chon D. ,—”‘Ii%::\
[ K
Gia sir chop dinh A nhu hinh v I hinh chop c6 thé tich lon u
nhét 10 //
AAKM vubng tai K. Tathdy IK =r 1a ban kinh day cua 4
N 1
chop, Al =h Ia chiéu cao cua chop. y
{
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IK? = ALLIM = r? =h(6-h).

v :%ﬂrzh:%ﬂhz(G—h) (0<h<8).

Vo @%ﬂ'hz(G—h) max < y=-h*+6h* max trén(0;6)

Cau 15: Trong tat ca cac hinh ndn c6 d6 dai dudng sinh bang a, tim hinh nén c6 thé tich I6n nhat

3 3 3
A Maxy < Z8V3 gy TSy TV
27 9 27
3
MaxV = 2ra’\3 .
9
Huwéng din giai:
Chon A.
Goi h la chiéu cao cta non thi ban kinh nén 1a r =+/a* —h? . Suy ra:

V=lrrih :171.(a2 —hz).h :Eﬂ.(azh—h3) ,voi 0<h<a
3 3 3

3
Xéthamso f(h)=a’h—h® trong (0;a) tathdy Max f (h)= f (i]_ 2a hay

V3) 33
3

MaxV = 2na’\3 :

27

Cau 16: Trong cac hinh nén tron xoay ciing ¢ dién tich toan phan bang z. Tinh thé tich hinh nén
I6n nhat?
A V2 B N2, c. ™2, p. T2
9 12 2 3

Huwéng dan giai:
Chon B.

2

. 1
val+r==.

Tacd S, =7 < arl+ar’=r <rl+r’=1suyral=
"

CoV :%nrzh :%ﬂ'rz\/lz —r? :%ﬂr\/1—2r2 :

Xéthamsb y = f (x)=xv1-2x* trén doan {O;g} ta co m?( f(x):g tai x:%.
2
[0;7i|
Vay Vv :%.ﬁzﬂ.
3 4 12

Cau 17: Gia tri 16n nhat caa thé tich khbi non noi tiép trong khdi cau c6 ban kinh R 1a
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Céau 18:

1 4 ¥ER3. D. == zR®.

A. =7R5. B. —7R®. C.
3 3

Huwéng din giai:

R6 rang trong hai khdi nén ciing ban kinh day ndi tiép trong mot

khéi cau thi khéi ndn c6 chiéu cao lon hon thi thé tich I6n hon,

nén ta chi xét khéi ndn c6 chiéu cao 16n hon trong hai khdi non

do.

Gia st rang khoinén c6 day 1a hinh tron (C) ban kinh r. Goi x

véi f'(x) lakhoang cach giita tam khéi cau dén day khdi non.

Khi d6 chiéu cao 16n nhat cua khdi nén ndi tiép khdi cau voi day

la hinh tron (C) s& 1a h =R +x.. Khi d6 ban kinh d4y nén la

r=+R?*—x?, suy ra thé tich khéi non la

v :%ﬂrZh zéﬂ(R+X)(R2 —x2):%ﬂ(R+X)(R+X)(R—x):%ﬂ(R+x)(R+x)(2R—2x)

. . i R+X+R+xX+2R-2x) 8
Ap dung BDT Co-sita co V S%ﬂ'( ) = 327R

27 81
Chon D.
Tim hinh nén c6 thé tich nho nhat ngoai tiép mat cau béan kinh r cho trudc cé thé tich bang:
A. l7Tr3 B. §7Tr3 C. E7rr3 D. i7rr3
6 3 3 3

Huwéng din giai:

Xét mat phang chira truc caa hinh nén, mat phang nay cat hinh nén theo tam giac can SAB
va cat mat cau ndi tiép hinh nén theo duong tron ban kinh r va hinh tron nay noi tiép tam
giac can SAB (h.79b)

Ki hiéu ban kinh d4y hinh nén 1a x, chiéu cao hinh

nén 1a y(x>0,y>2r) thi (AH +SA)r :%AB.SH

2

}:>(x+\/ﬁy2)r:xy<:>x2: ry

y-2r

Vay thé tich hinh ndn ngoai tiép mat cau béan kinh r la

2
v, :lﬁxzy:lﬁr2 -
3 3 y-2r
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Céau 19:

2

y: yZ —4r? +4r° _

2
Taco

y+2r+

y-2r y-2r y-—2r
2 2
=y-2r+ ar +4r22\/(y—2r). ar +4r =8r
y-2r y-2r
RV T 4r? .
Tu do V22§7T.8I' ,tac la V, dat gia tri bé nhat khi va chi khi y—2r = 5 < y=A4r tu
y—2r

do x=r2.

Cho mét hinh nén (N )co day 1a hinh tron tamO. Puong kinh 2a va duong cao SO =a.
Cho diém H thay doi trén doan thang SO. Mat phang(P) vudng géc véiSO taiH va cat
hinh nén theo duong tron (C). Khoi nén cé dinh 1a O va déy 1a hinh tron (C)c6 thé tich
I6n nhat bang bao nhiéu?

2ra’ Ara’ Tra’ D 8ra’

. B. . C. . . .
81 81 81 81

Huéng din giai:
Goi () 1a mat phang qua truc cua hinh nén (N )cat hinh non (N ) theo thiét Ia tam giac
SAB, cit hinh nén dinh S va c6 déy la dudng tron (C)theo thiét dién Ia tam giac SCD, goi |
1a giao diém cia SO va CD. Taco: AB =2a = OA=a=S0.Do d6 tam giac SOA vudng
can tai S.Suy ratam giac SIC vubng cantai | .bat SI = AC=x(0<x<a)=0l =a—x
Thé tich khdi nén c6 dinh la O va day 1a hinh tron (C) la:

_ 1 2 _ 1 2 _ 1 3 2 . _ 1 2
% —g.ﬂ'.'C Ol =37 (a—x) —gﬂ'(—X +ax?).V (X)—g.ﬂ'.(—3X +2ax)

x=0
V'(x)=0< 2a.

3

Bang bién thién:

2a

Vi(z) + 0 .

da’m
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Céau 20:

Céau 21:

Chon B.

Cho hinh nén c6 chiéu cao h. Tinh chiéu cao x cua khéi tru ¢ thé tich 16n nhat noi tiép

trong hinh non theo h.

A.X:D. B.x:h. C.x:@. D.x:l.
2 3 3 3

Huwéng din giai:

Goi r,R theo tha tu 1a ban kinh d4y hinh nén va khdi

try can tim. O 1a dinh cua hinh nén, | 1a tm caa day

hinh n6n, J 1a tdm caa day hinh try va khac 1. OA la

mot duong sinh cua hinh nén, B 1a diém chung cia

OA v6i khéi tru. Ta ¢6: %:%:r:%(h—x).

2
Thé tich khéi tru 1a: V = 7xR* = ﬂx%(h —x)°

2
Xét ham sb V(x):nx%(h—x)z, O<x<h.

2

Taco V'(x) :n%(h—x)(h—3x):0<:> x:% hay x = h.

Bang bién thién:

Vi(x) + 0 -

twR*h

Wiz) 0 / S1 \ )

Dua vao BBT, ta thay thé tich khoi tru 16n nhat khi chi€u cao cta khoi tru 1a x = 3 .

Cho hinh nén dinh S, day 1a hinh tron tdm O, gdc & dinh bang 120°. Trén duong tron day,
lay diém A c¢b dinh va diém M di dong. C6 bao nhiéu vi tri diém caa diém M dé dién tich
tam giac SAM dat gié tri I6n nhat?

A 2. B. 3. C. 1 D. V0 s0.

Huéng din giai

Chon A.

Goi r 1a ban kinh day cua hinh nén.

Vi goc & dinh ASA’ =120° = ASO = 60° .

Suy ra SO = OA.cot ASO = ——

&
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Goi H 1a trung diém cua AM va dat x =0OH .

2
Taco: SH =~/SO? + OH? :,/%+x2 CAM =2AH =2JOA?—OHZ = 2Jr? =% .

2
Dién tich tam giac ASAM bang s:%SH.AM = %+ X2 Alr? = x° s%rz.

2 o r? r? r .
s ==r® datdugckhi —+ X’ =r’-x* ©x*=—< x=—_.Tuc la OH =S0.

max 3 3 3 \/é

Theo tinh chat d6i xang cua caa duong tron ta cd hai vi tri cua M thoa yéu cau.
Cau 22: Hinh ndn cd thé tich I6n nhat noi tiép mot mat cau ban kinh R cho trudc bang:
647R’ 327°R°® 327R® 647 °R’

B. C. D.
81 81 81 81

Huwéng din giai:

A

Ki hiéu ban kinh day hinh nén 1a x, chiéu cao hinhnénla y (0<x<R,0<y<2R). Goi
SS' 1a duong Kinh caa mat cau ngoai tiép hinh ndn thi ta co

X’ =y(2R-vy). Goi V, lathé tich khéi non thi V, :%ﬂxzy :%ﬂy.y(ZR— y)

AR-2y+y+ yT _ 322R°

T T
=T (4rR-2y).yy <X
6( v)-y:y 6( 3 81

327R?

Vay thé tich V, dat gia tri Ion nhat bang

khi va chi khi 4R-2y=y @y:%,tfr

2

do x° :E(ZR—§]:8R hay X=M.
Chon C.

Cau 23: Cho nira dudng tron duong kinh AB = 2R va diém C thay d6i trén nira duong tron do, dit

o =CAB vagoi H Ia hinh chiéu vung goc caa C 18n AB. Tim « sao cho thé tich vat thé
tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc AB dat gia tri 1on nhat.

A. o =60°. B. o =45°. C. arctani. D. o =30°.

J2
Huwéng din giai:
Chon C.

AC = AB. cosa =2R.cosa
CH = AC.sina =2R.cosa.Sina;
AH = AC.cosa = 2R.cos? a

Thé tich vat thé tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc AB la
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Vv :%AHJTCHZ :%R3.cos4a.sin2a .bat t=cos’a (0<t<1)

=V :§R3t2(1—t) :§R3.t.t(2—2t)£§R3(
3 6 6

t+t+2—2t]3
3

Vay V 16n nhat khi tzg Khi o = arctan—— .

2

11 Chu y: ¢6 the dung PP ham s6 dé tim GTNN cia ham f (t) =t*(1-t)

Céau 24:

Goi r va h lan luot 1a ban kinh day va chiéu cao cia mét hinh non. Ki hiéu V,,V, lan luot
la thé tich hinh non va thé tich hinh cau noi tiép hinh nén. Khi r va h thay dbi, tim gia tri

CEe e 2V
bé nhat cua ti s6 =+
V2

A 2 B. 242 C.

Huwéng dan giai: -

w|
O
N

Goi (P) la mat phang di qua truc cua hinh nén thi (P) cat
hinh nén. Theo tam gi4c can SAB, cat mit cu theo dudng
tron 1on, dudng tron ndy ndi tiép tam giac can. Khi do, ban
kinh r, ctia hinh cau noi tiép hinh nén dugc tinh bai cong

(L+ 1+x)3 ) _(\/1-I-_X+1)2(X—2—2\/1+_X)
4x )= 4.2x2Ix+1

Xét f(x)=

(\/1+x+1)2
4.2x*\x+1
g(x)=x-2-2V1+x.

Vi >0 nén khi xét dau cua f (x), tachi can xét dau cua

Taco g'(x):l—\/%. Dé thay g'(x)>0 vikhi x>0 thi \/%d,déng thoi

g(x)=0<x=8

Vay g(x) la ham ting trén mién x>0 va g(8)=0 nén
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V6i 0<x<8 thi g(x)<0;

Cau 25: Véi mot miéng tén hinh tron ¢ ban kinh bang R =6cm. Ngudi ta mudn 1am mot cai phéu
bang cach cat di mot hinh quat caa hinh tron nay
va gap phan con lai thanh hinh nén (Nhu hinh vg).

Hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi ngudi ta cat cung tron caa hinh quat bang:
A. 4z+/6cm B. 6z+/6cm C. 2z/6cm D. 8z+/6cm
Huwéng din giai:

Goi X,(x>0) la chiéu dai cung tron cua phan dugc xép T M
lam hinh non. N |
Nhu vay, ban kinh R cua hinh ndn s¢ 1a duong sinh cua
hinh n6n va duong tron day caa hinh nén s¢€ c¢6 d6 dai la x.
Bén kinh r cua day duoc xac dinh bai dang thic

X
2T =X=>r=—.

27 S

Chiéu cao cua hinh nén tinh theo Binh ly Pitago la:

h=vR?—r? = [R* - x|
47’
1 X

2 2
Thé tich cua khdi nén: V :lnrzh :—n(—] R2 X ~.
3 3 \2x A

R

Ap dung Bat dang thirc Cauchy ta co:
2 2 2 \?
2
g dmt ¢ e (o X _ant g T TR a4t RY
' 4% )" 9 3 9 27

9 '87% 8r?

2 2

Do d6 V 16n nhit khi va chi khi: = = R? - = x= 27 Ry6 = 2% 6.6 = 47 6.
81 4r 3 3

Chon A.

(Luu Y bai c6 thé sir dung dao ham dé tim gia tri 1on nhat, tuy nhién 1oi giai bai s& dai hon)
Cau 26: Goi r va h lan luot 1a ban kinh d4y va chiéu cao ciia mot hinh non. Ki hiéu V,, V, lan luot

la thé tich cua hinh nén va thé tich cua khdi cau noi tiép hinh nén. Gia tri bé nhat cua ti s6

V,

I )
2
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Céau 27:

A. E B.

4
Huwéng din giai:

C. 3. D. 2.

w|

Ta c6: Thé tich khdi non 1a V, :%nrzh.

Xét mat cit qua tam SAB, keé tia phan giac cia goc SBO, cat SO tai .

2 2
Tace: 098 __ 1  _js_jo. ¥ *+N
IS SB r2+h2 r

Mait khac: 1O+I1S=h

Do d6 ta c6 ban kinh cia mat cau noi tiép hinh chop la
rh

r+vh’+r’

R=10=

r.3h3

(e ]

! 4
Thé tich khoi cau la V, :§7rR3 =—7

B h_2 Vv, (1+t)3 _(t+1)2
=yt (t21):>V2_4(t2—1)_4(t—1)

_t?P-2t-3

(t-1)

, Didu kign: t=1, f'(t) , f'(t)=0=t=3, f(3)=8

BBT = f(t)>8vt>1 :\%22
2

Chon D.

Cho hinh ndn c6 chiéu cao h, duong tron day ban kinh R. Mot mat phang (P) song song véi
day cach day mot khoang bang d cat hinh nén theo dwong tron (L). Dung hinh tru c6 mot
day 1a (L), day con lai thudc ddy cua hinh ndn va truc tring véi truc hinh nén. Tim d dé thé
tich hinh tru 12 16n nhat.

Ad=D B.d=" Cc.d=" D.d="
3 2 6 4
bép an: A
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Cau 28:

Giai: Goir la ban kinh cua (L).

R? R? ((h—d)+(h-d)+2d) 4zR%h
T 3 27

DAau bang xay rakhi h—d =2d < d =%.

Cho mot miéng tdn hinh tron ¢ ban kinh 50cm. Biét hinh nén cé thé tich Ién nhat khi dién
tich toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh
day 1a

A. 10v/2cm B. 20cm C. 50+/2cm D. 25cm

Huwéng din giai:

Dit a=50cm . Goi ban kinh déy va chiéu cao cta hinh nén lan luet 1a X, y (X, y > 0).

Taco SA=+/SHZ+ AH? = /x? +?
Khi d¢6 dién tich toan phan ciia hinh nén la S, =x* +7xyx* + y*

Theo gia thiét ta co

X2+ ax Xt +y =ra® S XX’ +y*+x’ =a’ o xx*+y* =a’ - x?
y* +2a’

<:>xz(xz+y2):a“+x“—2a2x2,(DK:x<a)<:>x2

Khi dé thé tich khdi non 1a

a’ 1 .,y
2 Y =3ma 2
y +2a 3 y°+2a

V :lﬂ.
3

y’ +2a’

V dat gia tri I6n nhat khi va chi khi

2 2 2 2
Taco 2 t2a :y+Za >2 /y.zi:2x/§a
y y y

. e i . 2a’ s
Vay V dat gia tri l6n nhat khi va chi khi y :i, tuclay = av2 = x :%: 25cm
y

dat gia tri nho nhat

Luwu y: Bai trén cac em xét ham sé va 1ap bang bién thién ciing dugc nhé

File Word lién hé: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@gmail.com Trang 21
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay



ST&BS: Th.S Pang Viét Pong Trwong THPT Nho Quan A Mgt N6n-Tru-Cau Nang Cao

MAT TRU - KHOI TRU
A-LY THUYET CHUNG

1. Pinh nghia mat tru

, A

- Cho duong thang A. Xét 1 duong

z . . A , ; TN
thang | song song vai A, cach A mét khoang R. ; )

1 ~——— ]
Khi do: | R4
Mt tron xoay sinh boi duong thang | nhu thé duoc M N .
goi la mat tru tron xoay hay don gian la mat tru. M
- A goi la truc cua mat try, | goi la duong o
sinh va R goi la ban kinh mat mat tru. \r\l\—/l/
1

2. Hinh tru va khéi tru

Cat mat tru (T) truc A, ban kinh R béi 2 mat
phang phan biét (P) va (P') cling vudng goc véi
A ta duoc giao tuyén la hai duong tron (C),(C").

a) Phan mat try (T) nam giira hai mat phang (P) va (P')cing véi hai hinh tron xac dinh béi
(C),(C") duogc goi la hinh tru.

- Hai duong tron (C),(C") duoc goi la hai duong tron day, 2 hinh tron xac dinh boi ching duoc goi la

2 mat day cua hinh try, ban kinh cuaa chdng goi la ban kinh hinh tru. Khoang céch gitra 2 mat day goi la
chiéu cao cua hinh try.

- Néu goi O va O’ 1a tam hai hinh tron day thi doan OO’ goi la truc cua hinh try

- Phan mat tru nam gitra 2 day goi la mat xung quanh caa hinh try.

b) Hinh try cing véi phan bén trong cua né goi la khi tru.

3. Dién tich xung quanh, dién tich toan phan caa hinh tru va thé tich cia khoi tru
V6i R la ban kinh ddy, h 1a chiéu cao.

- Di¢n tich xung quanh cua hinh tru: S, =27Rh

- Dién tich toan phan cua hinh try: S, =S, +2S,, =27Rh+27R’,

- Thé tich khéi tru V = zR?h ( chiéu cao nhan dién tich day).

Trudc hét t6i xin nhac lai, hai bai trong dé Minh hoa thang 10 vira roi cia By Gido duc va Bao tao, hai
bai nay chi & mac van dung thap.
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B — BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1: Mot hinh tru c6 ban kinh day R va co thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Tinh thé tich
cua khéi lang tru tir gidc déu noi tiép trong khdi tru da cho.
A. 4R° B. 2R’ C. 3R’ D. R®
Cau 2: Mot khdi lang try tam gidc déu canh day bang a, goc gitra dudng chéo mdi mat bén va mat
day bang 60°. Tinh thé tich khdi tru ngoai tiép khéi lang tru do.
A.V :%ﬂa%@ B.V =za’3 C.V :%na%@ D.V =§na3\/§
Cau 3: Mot khdi ling tru tam giac déu c6 canh day bang a va chiéu cao bang h noi tiép mot khoi
tru. Tinh thé tich khi tru do.
2 2 2 2
A ra‘h B m2a‘h C n5ah D z~J2ah
3 3 3 3
Cau 4: Cho hinh try c6 cac day 1a hai hinh tron tam O va O’, ban kinh day bang chiéu cao va bang
a. Trén duong tron day tam O liy diém A, trén duong day tam O’ lay diém B sao cho
AB = 2a. Tinh thé tich cua khi tir dien OO' AB.
3 3 3 3
PNERE B. & c. 58°V8 p, &3
12 12 12 2
Cau5: Cho mot hinh tru c6 ban kinh day R =5, chiéu cao h=6. Mot doan thang AB c6 do dai
bang 10 va ¢ hai dau mit nam trén hai duong tron day. Tinh khoang céach giita duong thang
AB va truc cua hinh tru?
A. 3 B. 4 C.2 D.1
Cau 6: Mot hinh tru c6 ban kinh day bang 50cm va c6 chiéu cao 1a 50cm. Mot doan thang AB c6
chiéu dai 13 100cm va c6 hai dau mat nam trén hai duong tron day. Tinh khoang cach d tur
doan thang d6 dén truc hinh tru.
A. d =50cm B. d =50+/3cm C. d = 25cm D. d = 25./3cm
Cau7: Cho hinh tru c6 ban kinh day R va chiéu cao R liy hai diém A, B nam trén hai duong tron
day sao cho AB =2R. Tinh khoang cach tir AB dén hinh try theo R.
AR B. R c. 2 p. 2
2 3 5 4
Cau 8: Mot hinh try c6 thiét dién qua truc 1a hinh vudng. Bén trong hinh try c6 mot hinh lang tru te
gidc déu ngi tiép. Néu thé tich hinh lang tru 2 V thi thé tich hinh try bang bao nhiéu?
A' VTru :ﬂ B VTru :ﬂ C VTru :ﬂ D VTru :ﬂ
2 3 4 5
Cau9: Cho AA'B'B Ila thiét dién song song véi truc OO’ cua hinh try (A, B thudc duong tron tam
0). Cho biét AB =4, AA'=3 va thé tich ciia hinh try bang V = 247z. Khoang cach d tir O dén
mit phang (AA'B'B) la:
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Céau 10:

Céau 11:

Céu 12:

Céau 13:

Cau 14:

Céau 15:

A d=1 B.d=2 C.d=3 D.d=4

Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D". Goi O’, O la tdm cua hai hinh vuéng ABCD va
A'B'C'D' va 0'O=a. Goi V, la thé tich ctia hinh tru tron xoay day 1a hai duong tron
ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD,A'B'C'D' va V, la thé tich hinh ndn tron xoay dinh O’
va day 1a duong tron noi tiép hinh vudng ABCD. Ti s thé tich Vi

2

A. 2 B.3 C. 4 D.6
Cho lang tru ABC.A'B'C' day ABC la tam gi&c c6 AB=5AC=8 va gbc
(AB, AC)=60°. Goi V.,V Ian luot la thé tich cua khéi ling tru ngoai tiép va ngi tiép khéi
lang tru d4 cho. Tinh ti sb \\//—?
A2 B. 2 c. B p. 2

49 4 49 49
Cho hinh tru c6 hai day 1a hai dudng tron (O) va (O'), chiéu cao bang 2R va ban kinh déy

R. Mot mat phang () di qua trung diém cia OO’ va tao véi OO’ mét goc 30°, () cét
duong tron day theo mot day cung. Tinh d6 dai day cung do6 theo R.

4R 2R\2 2R 2R
A ——. B.———. C. —. D. —.

33 V3 V3 3
Cho mét hinh tru cé ban kinh day bing R va c6 chiéu cao bing R+/3. Hai diém A, B Ian
luot nam trén hai duong tron day sao cho goc gitta AB va truc caa hinh tru bang 30°.
Khoang cach giita AB va truc caa hinh try bang:
A. R B. RV3. C. R—‘/é. D. R—‘/é.

2 4

Cho hinh tru c6 chiéu caoh = 2, ban kinh d4y r =3.Mot mét phang(P) khéng vudng goc voi

day cua hinh try, lan luot cit hai day theo doan giao tuyén AB vaCD sao cho ABCD Ia hinh
vudng. Tinh dién tichS caa hinh vuéng ABCD .

A. S=12r. B. S=12. C. S=20. D. S =20r.

Cho mét khdi try c6 ban kinh ddy r =a va chiéu cao h=2a. Mit phang (P) song song Vvéi
truc 00" cua khi tru chia khdi tru thanh 2 phan, goi V, la thé tich phan khéi tru chira truc
00", V, la thé tich phan con lai cta khéi try. Tinh ti s6 \% biét rang (P) cach OO' mot

2

khoang bang # :

A 37T+2. B. 371—2. C. 27T+3. D 271—3.
n—-2 n—-2 n—-2 n—-2
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Cau 16: Mot hinh tru c6 thé tich V khong d6i. Tinh mdi quan hé giita ban kinh day va chiéu cao hinh
tru sao cho dién tich toan phan dat gia tri nho nhat.
A.R:D B.R:D C.R:D D.R:D
2 3 5 4
Cau 17: Trong sb céc khdi tru co thé tich bang V, khdi tru c6 dién tich toan phan bé nhat thi c6 ban
kinh day la
A R=3L . B. R=3°% C.R:i/z D.R:i/\z
2r V V T
Cau 18: Trong s cac hinh tru cé dién tich toan phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu cao h cua
khdi tru cd thé tich I6n nhat Ia:
A R= ‘/ ‘/ B.R:‘fi;h:‘fi.
A A
C.R:,/é;h:4,/§. D.R= /i;h:Z/i.
37 37 67 67
Cau 19: Cho hinh ndn c6 do dai duong kinh day 1a 2R, do dai duong sinh 12 Ry/17 va hinh tru c6
chiéu cao va dudng kinh day déu bang 2R, 1ong vao nhau nhu hinh v&.
Tinh thé tich phan khdi try khdng giao véi khéi non
A. i7TR3. B. 17TR3. C. ﬁ7TR3. D. Eﬂ,’RS.
12 3 3 6
Cau 20: Chiéu cao caa khdi try cd thé tich 16n nhat noi tiép trong hinh cau c6 ban kinh R 1a
A. Ry3. B.R—\/é. C.M. D.M.
3 3 3
Cau 21: Cho mat cau (S) ban kinh R. Mot hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day r thay doi noi
tiép mat cau. Tinh chiéu cao h theo ban kinh R sao cho dién tich xung quanh hinh try I6n
nhat
A h=Ry2. B. h=R. c.h=R b hoRY2
2 2
Cau 22: Cho hinh cau tam O, duong kinh 2R va hinh try tron xoay noi tiép trong hinh cau. Hay tim
kich thudc cua hinh try khi nd c6 thé tich dat gia tri 16n nhat.
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_R 2R _2R

:—R\/g B.r C.r=—/ D.r
3 3 N N

Cau 23: Cat mot khéi tru boi mot mat phang ta duge mot khdi (H) nhu hinh vé bén. Biét ring thiét

A r

dién 1a mot hinh elip c6 do dai truc 16n bang 8, khoang cach tir diém thuoc thiét dién gan
mat ddy nhat va diém thuoc thiét dién xa mat day nhat
t6i mat day lan luot 1a 8 va 14 (xem hinh v&).Tinh thé
tich cua (H).

14

AV, =192

B. Vi, =2757. s

C. Vy,, =7047.
D. V,,, =1767. N~

Cau 24: Cat mot khdi tru boi mot mat phang ta dugc mot khoi (H) nhu
hinh v&. biét rang thiét dien la mot elip co do dai truc lon la 10,
khoang cach tir diém thuoc thiét dién gan mat day nhat va diém
thugc thiét dién xa mat day nhat téi mat day lan luot 2 8 va 14.
Tinh thé tich cua (H)

AV, =275z B.V,, =176z

C. V(H) =1927 D. V(H) =704r

Cau 25: Cho hinh vé bén. Tam giac SOA vudng tai O c6 MN SO véi

S
M, N lan luot nim trén canh SA, OA Pit SO =h khong doi.
Khi quay hinh v& quanh SO thi tao thanh mét hinh tru noi tiép
hinh non dinh S c¢6 day 1a hinh tron tdm O ban kinh R =0A. Tim
d6 dai ctia MN dé thé tich khdi try Ia lon nhét.
M
A. MN _h B. MN _h
2 3
h h
C. MN =— D. MN == A
4 6 O N
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C - HUONG DAN GIAlI

Cau 1: Mot hinh tru c6 ban kinh day R va co thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng. Tinh thé tich
cua khéi lang tru tir giac déu noi tiép trong khdi try da cho.

A. 4R° B. 2R? C. 3R’ D. R®?

Huwéng dan giai: o

Gia st ABCDA'B'C'D" Ia khoi ling try A =~

tt giac déu ndi tiép hinh try da cho. <
BT

Ttr gia thiét, suy ra hinh tru cé chiéu cao
h=2R va day ABCD Ia hinh vuéng
ndi tiép duong tron ban kinh R.

Do d6 AC:ZR:AB:E:R\/E

V2

Dién tich hinh vuéng ABCD Ia:
2
Spsco = (R\/E) = 2R?

Vay thé tich cua khéi ling tru da cho 1a: V =S ;,.n = 2R?.2R = 4R,

Chon A.
Cau 2: Mot khdi lang try tam giac déu canh day bang a, goc gitra dudng chéo mdi mat bén va mat
day bang 60°. Tinh thé tich khdi tru ngoai tiép khéi lang tru do.

AV :%ﬂa%@ B.V =7a’y3 C.V :%na%@ D.V =§m%/§

Huwéng din giai:
Xét hinh ling try tam giac déu

ABC.A'B'C' c6 canh day AB =a, .
C B'

goc cua duong chéo A’B vdi mat
day (ABC) la A'BA=60".
Suyra: h=AA"=a.tan60° = a+/3.
Khéi tru ngoai tiép khdi ling tru c6 cing

duong cao la A’A, day la duong tron ’
ngoai tiép hai mat day (ABC),(A'B'C’ B

N—

a
. a
c6 ban kinh R cho bsi RV3=a=R=—
\/5 A
Thé tich khdi tru:
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Cau 3:

Cau 4:

2
Y% =nR2h=n(i) a 3:%ﬂa3\@ (dvdt).

V3
Chon A.
Mot khéi lang tru tam gidc déu c6 canh day bang a va chiéu cao bang h noi tiép mot khoi

tru. Tinh thé tich khi tru do.

2 2 2 2
za‘h B r2a‘h m5ah D 71'\/58. h

3 3 3 3
Huwéng din giai:

A

Hinh tru c6 day la duong tron ngoai c'

iy ., M
tiep tam giac ABC. /k’ o
Do ABC la tam gidc déu canh a nén «

hinh tru cé ban kinh la:

2 2 a3 a3

R=0A=ZAM == 222V
3 372 3

véi M =A0NBC
Chiéu cao caa hinh tru bang chiéu cao

cta lang tru la h.
Vay thé tich khéi tru Ia:

2
2
VZﬂ,’RZh:ﬂ(%] h:ﬂzh.

Chon A.
Cho hinh tru c6 cac day 1a hai hinh tron tam O va O’, ban kinh d4y bang chiéu cao va bang
a. Trén duong tron day tam O liy diém A, trén duong day tam O’ lay diém B sao cho
AB = 2a. Tinh thé tich cua khéi t dién OO' AB.

a3 a’ 5a°/3 a3

B. — C. D.
12 12 12 2

Huwéng din giai:

A

Ké duong sinh AA’. Goi D 1a diém dbi xting caa A’ qua O’ va H 1a hinh chiéu vudng goc
cua B trén duong thang A’D.
{BH 1LA'D

= BH L (AOOA")
BH L AA'

Do d6, BH la chiéu cao cua t dién OO' AB

Thé tich khéi ta dign OO'AB:V :%.SAAOO..BH
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Céau 8:

Céau 19:

Tam gidc AA'B vudng tai A’ cho: A'B =+/AB? — A'A? =+/4a? —a’ = a/3

Tamgidc A'B=+A'D*—A'B? =+/4a? —3a% =a.
Suyra BO'D la tam giac déu canh a.
Tir d6 BH :a—23.

Do OA=00'=a néntam giac AOO'
vuong céan tai O.
Dién tich tam giac AOQO" la:

1 1
SAAOO‘ = EOAOO =Ea2

a3 1, a3
- .

1
=a’=
2 12

1
Vay V =—.
ay 3

Chon A.

Mot hinh tru cé thiét dién qua tryc Ia hinh vuéng. Bén trong hinh tru c6 mot hinh lang tru ta
gidc déu ngi tiép. Néu thé tich hinh lang tru 2 V thi thé tich hinh try bang bao nhiéu?

A' VTru :% B VTru :%

Huwéng dan giai:

Goi canh day lang tru la a.

Thiét dién qua hinh tru 1a hinh vuéng.
BDD'B':BD =2R =a+2 = BB'=a/2
Thé tich lang tru bang V

o ata2 =V o a’ _V

NG

Thé tich hinh tru tinh theo a:

2 3
V,, =7 av2) | p T2
2 2
Thay o = Ly A2V AV
J2 2 2 2
Chon A.

D' VTru = %

Cho hinh nén c6 do dai duong kinh day 1a 2R, do dai duong sinh 13 RV17 va hinh tru c6
chiéu cao va dudng kinh day déu bang 2R, 1ong vao nhau nhu hinh v&.
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Céau 23:

Tinh thé tich phan khdi tru khéng giao véi khdi ndn

A. iﬂ'RS. B. 17rR3. C. i7tR3. D. Eﬂ'RS.
12 3 3 6
Huwéng din giai:
Chon D.
Taco
SI =+/SBZ_ IB? =y17TR? - R? = 4R = SE = 2R, EF :%.
D
Thé tich khdi nén 16n (c6 dudng cao SI) la -
v, _lirear-Z4p0. 2R
3 3
Thé tich khdi nén nho (c6 duong cao SE ) la I N

2 A
v, :ln(ﬁj 2R=1.R°
372 6

Thé tich phan khdi giao nhau giit khéi non va khéi tru 1a V, =V, -V,V, :%nR3.

Thé tich khéi tru la 1a V, = zR*.2R = 27R°.

Vay thé tich phan khéi tru khdng giao véi khéinon 1a Vv =V, -V, = %nR3.
Cat mot khéi try boi mot mat phang ta duge mot khdi (H) nhu hinh vé bén. Biét ring thiét

dién 1a mot hinh elip c6 do dai truc 16n bang 8, khoang cach tir diém thuoc thiét dién gan
mat day nhat va diém thudc thiét dién xa mit day nhat

téi mat ddy lan luot 12 8 va 14 (xem hinh v&).Tinh thé ‘
tich cua (H). . 14
AV, =1927. 8

B.Vyy=275z. |

C. Vg, =T704x.

D.V,, =1767. !

(H)
Huwéng din giai:

14

8 H1
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Chon D.

Puong kinh day cia khéi try 13 1102 —62 =8

Ban kinh day cua khditru 1a R=4

Thé tich caa khditry H1 1a V, = 7.R*.h = 7.4°.8 =128~ .

Thé tich cua khditru H2 13V, = 7.R%.h, = 7.4°.6 =967 .

ThétichciaH 1AV =V, Jr%v2 =1287 +%.967T =176 .

Cau 24: Cat mot khéi tru boi mot mat phang ta dugc mot khoi (H) nhu
hinh v&. biét rang thiét dien la mot elip co do dai truc lon la 10,
khoang cach tir diém thuoc thiét dién gan mat day nhat va diém
thuoc thiét dién xa mat day nhat t6i mat day l1an luot 1a 8 va 14,
Tinh thé tich cua (H)
A. V(H) =275 B. V(H) =176r
C. V(H) =192x D. V(H) =704r
Huwéng din giai:
Diing mot mét phing di qua N va vudng géc véi truc ciia hinh (H) cét hinh (H) thanh 2
phan c6 thé tich lan luot 1A V., V.. )
Tacod MN =NK’-KM? =8 =Ry, , = 4=V, =7.R*h=1287
Phan phia trén c6 thé tich bang mot ntra cua hinh tru c6
N
R=4,h=6=V,, :%ﬂ.16.6=48ﬂ )
Vay V(H) =1287 + 487 =176x
A B
Cau 10: Cho hinh lap phuwong ABCD.A'B'C'D". Goi O’, O la tdm cua hai hinh vuéng ABCD va
A'B'C'D' va 0'O=a. Goi V, la thé tich ctia hinh tru tron xoay day la hai duong tron
ngoai tiép cac hinh vuéng ABCD,A'B'C'D' va V, la thé tich hinh ndn tron xoay dinh O’
\ ST R Cazen Vi
va day la duong tron noi tiep hinh vuéng ABCD. Tiso thé tich L la:
2
A 2 B.3 C.4 D.6
Huwéng din giai:
Goi M trung diém cua AB thi tam
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giac OAM vubng can tai M.

V2 1

R1:OA:7, R2 :OM ==

2
V, _ #Rh _3(@2.(3]_6
v, 17TF222.h 2 4
3
Chon D.

O
o9)

R,

R}

D B

Caull: Cho ling tru ABC.A'B'C', ddy ABC Ia tam gisc c6 AB=5AC=8 va goc

(AB, AC)=60°. Goi V.,V Ian luot la thé tich cua khéi ling tru ngoai tiép va ngi tiép khéi

lang tru d4 cho. Tinh ti sb \\//—?

A
49

Huwéng din giai:

w
n|©

Ap dung dinh 1y cosin trong tam gidc ABC ta c
BC? = AB? + AC? —2AB.AC.c0os60° = 25+ 64 — 2.5.8.% =49,

Dién tich tam giac ABC la:

s =1 AB.AC.sin60° :1.5.8.£ =104/3.
2 2 2
Mat khac:
Spec = %, V6i R 13 ban kinh duong tron ngoai tiép
tam giac ABC.

ABACBC 587 743
4S,c 41043 3

" 49

Ngoai ra: S,;. = pr, trong d6 p :%(AB +BC+ AC) =10 va r 1a ban kinh dwdng tron noi

tiép tam giac ABC = r =

Spsc _ 1043 _i
p 10

Hinh tru ngoai tiép va noi tiép lang try da cho ¢ ban kinh day lan luot Ia R,r va co chiéu

cao bang chiéu cao cua hinh ling tru.

Gia sir h 1a chiéu cao hinh lang tru, ta c6: V = zR%h va V = zr?h

V' 9
Viy —=—.
YV T
Chon A.
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Cau 15: Cho mot khdi tru c6 ban kinh day r =a va chiéu cao h=2a. Mit phang (P) song song véi

truc 00" caa khi tru chia khdi tru thanh 2 phan, goi V, 1a thé tich phan khéi tru chira truc

00", V, la the tich phan con lai cta khoi try. Tinh ti s6 \71 biet rang (P) cach OO' mot

2
a2

khoang bang -

3r+2 3r -2 2r+3 27 -3
-2 -2 -2 -2
Huwéng din giai:
Thé tich khdi tru V = zr*h = ra®.2a = 27a°.
Goi thiét dién Ia hinh chir nhat ABB'A".
Dung lang tru ABCD.A'B’C’D’ nhu hinh V&.
. \ .2 A
Goi H 1a trung diém AB. I‘C
H b
B , | a’\/E —-_"
Tacé OH L AB=>OH L (ABB'A’) = OH =Y2

- s

— AH = BH_a _OH.

A

‘rq______

k- -

Az, 5 == 7",‘7 L~
= AOAB vudng can tai O = ABCD la hinh vudng. \.g;":—“j"é

m

Tt d6 suy ra:
1 1 a‘*(r-2
V, = Z(V _VABCD.A'B'C'D') (Zﬂa (a\/_) 2a ) %

NERVIRY _Zﬂa3_a3(ﬂ—2) _a’(3r+2) Suy ra V., _3m+2
1= 2 = = . =

2 2 V, -2
Chon A.
Cau5: Cho mot hinh tru c6 ban kinh day R =5, chiéu cao h=6. Mot doan thang AB c6 do dai
bang 10 va ¢ hai dau mit nam trén hai duong tron day. Tinh khoang céach giita duong thang
AB va truc cua hinh try?
A. 3 B. 4 C.2 D.1
Huwéng din giai:
Goi hai duong tron day 1a (0),(0") va 5
Ae(0),Be(0"). Ké hai duong sinh 9
AD, BC ta dugc tir giac ABCD la mot R
hinh chi¥ nhat va mp(ABCD)//00".
Do d6, khoang cach gitta OO’ va AB
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bang khoang cach tir O dén mp( ABCD).

Tam giac ACB vudng tai C nén ta cé:

AC =+ AB2 —BC? =/10? —62 =8.
Goi I 1a trung diém AC, ta co:

{0| 1 AC

= Ol 1 (ABCD)

Ol L AD
Vay khoang céach gitra duong thang AB va truc OO’ cua hinh tru Ia:
Ol =JOA? —IA2 =+/52 — 4% =3,

Chon B.

Cau 6: Mot hinh tru c6 ban kinh day bang 50cm va c6 chiéu cao 1a 50cm. Mot doan thang AB ¢
chiéu dai 13 100cm va c6 hai dau mat nam trén hai duong tron day. Tinh khoang cach d tur
doan thang d6 dén truc hinh tru.

A. d =50cm B. d =50+/3cm C. d = 25¢cm D. d = 25./3cm
Huwéng din giai:

Ké AA; vudng goc vai day, A; thudc day. Suy ra:

00, //AA =00, //(AAB)= d(00,, AB)=d(00,,(AAB) |

Tiép tuc ké OH L AB tai H, vi O;H nam trong day nén |

cling vudng goc vai AjA suy ra: i K

OH L(AAB). Do dé ' |
d(00,, AB)=d(00,,(AAB))=d (0, (AAB))=0OH AR
Xét tam giadc vuong AAB taco /
AB=./AB?— AA? =504/3

Vay OH =,/O,A’ — AH? =25cm

Chon C.

Cau 7: Cho hinh tru c6 ban kinh day R va chiéu cao R liy hai diém A, B nam trén hai duong tron

day sao cho AB =2R. Tinh khoang cach tir AB dén hinh try theo R.
AR B. R c. 2 p. 2
2 3 5 4
Huwéng din giai:
Giasir Ae duongtron O, BeO".
Tir A V& dudng song song OO’ cit
duong tron (O') tai A"
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V& O’H vubng géc A’B.

Tir H vé duong thang song song véi 00, h
cat AB tai K. V& KI//O'H. A\O/

Tacé: O'H L A'B va AA' nén: : |
O'H Lmp(AA'B)=0O'H LHK va AB |
Vay ti giac KIO'H 14 hinh chir
nhat = KI L 00" |
Vay KI la doan vudng g6c chung cua
AB va 00'. AAA'B vudng

— A'B?= AB*- AA? =4R? - R? =3R%

2 2
Do H trung diém A’B nén: HA':RT*@.AO'A'H =0'H*=0"'A*-A'H? :Rz—si :RT

Do dé: d(AB,00")=KI =O'H :%.

Chon A.

Cau9: Cho AA'B'B Ila thiét dién song song véi truc OO’ cua hinh try (A, B thudc duong tron tam
0). Cho biét AB =4, AA'=3 va thé tich cua hinh tru biang V = 24z. Khoang céch d tir O d&én
mit phang (AA'B'B) la:

A . d=1 B.d=2 C.d=3 D.d=4
Huwéng dan giai:
Ké OH L AB thi OH 1 (AA'B'B)

\ 1
Va AH = > AB=2 5
Taco V = 7.0A%.AA' = 3707’ E
Ma V = 247 = OA? =8 Ly D

A

AOAH :d?> =0H?=0A? -AH*=8-4=4
=d(0,(AABB))=d =2
Chon B.

Cau 12: Cho hinh try c6 hai day l1a hai dudng tron (O) va (O'), chiéu cao bang 2R va ban kinh déay
R. Mot mat phang (e) di qua trung diém cia OO’ va tao véi OO’ mét goc 30°, () cét
duong tron day theo mot day cung. Tinh d6 dai day cung do6 theo R.

A 2R g 2R2. c. &R, p. 2R
3J3 V3 3 3
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Céau 13:

Huwéng din giai:
Chon B.
Dung OH 1 AB = AB L (OIH)=(OIH) L (1AB)

= IH lahinh chiéu caa Ol Ién (1AB)

Theo bai ta dugc OIH =30°
Xét tam giac vubng OIH wudng tai O

R/3

= 0OH =0l tan30°:T3

Xét tam giac OHA vubng tai H

— AH =+/OA’ —OH? =—R;/€ — AB =—2R3*/E

Cho mét hinh tru cé ban kinh day bing R va c6 chiéu cao bing R+/3. Hai diém A, B Ian
luot nam trén hai duong tron day sao cho goc gitra AB va truc caa hinh try bang 30°.

Khoang cach giita AB va truc caa hinh try bang:

R/3

A. R. B. Ry/3. c. 2,

Huwéng din giai:
Tir hinh vé& két hop voi gia thiét, tacé6 OA=0'B=R.
Goi AA' la duong sinh caa hinh tru thi

O'A'=R, AA'= R/3 va BAA'=30°.

Vi 00'||(ABA’) nén

d[00',(AB)]=d[00",(ABA")|=d[O" (ABA")].

Goi H 1a trung diém A'B, suy ra

O'H_LA'B
O'H L AA'

Tam giac ABA' vudng tai A' nén BA'= AA'tan30° =R.

Suy ra tam giac A'BO' déu cd canh bang R nén O'H = R

Chon C.

}:>O'H L(ABA") nén d[O',(ABA")|=0"H .

Cau 21: Cho mit cau (S) ban kinh R. Mot hinh tru c6 chiéu cao h va ban kinh day r thay di ngi
tiép mat cau. Tinh chiéu cao h theo ban kinh R sao cho dién tich xung quanh hinh try I6n

nhat

File Word lién h¢: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@agmail.com
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay

Trang 36



ST&BS: Th.S Pang Viét Dong Truwong THPT Nho Quan A Mgt Non-Tru-Cau Nang Cao

Céu 14:

Céau 16:

A h=RJ2. B.h=R. c.h=§. D.h=R—;/§.
Huéng dan giai:
Chon A.
h2
Taco OO':h;IA:R,AO:r:rzzRZ—T.

Dién tich xung quanh cua hinh tru
2 2 p2
S =2zrh=7hv4R?*-h* < ﬂw,

a’ +b?

(dung BDPT ab< ).

Vay S, =27R? < h* =4R? —h? < h=RV2 .

Cho hinh tru c6 chiéu caoh = 2, ban kinh d4y r =3.Mot mit phang(P) khéng vudng goc voi

day cta hinh try, lan luot cit hai day theo doan giao tuyén AB vaCD sao cho ABCD Ia hinh
vubng. Tinh dién tich S caa hinh vudng ABCD .

A. S=127. B. S=12. C. S=20. D. S =20r.
Huéng dan giai:

K¢ duong sinh BB’ cua hinh tru. Bat d6 dai canh cua A

hinh vuéng ABCD la x, x > 0.

CD 1BC
Do
CD 1 BB'

= CD 1L B'C = AB'CD vudng tai la duong Kink

Tron (O'). Xét AB'CD vudng tai C

— B'D?=CD?+CB" = 4r? = x> +CB? (1)
Xét tam giac ABB'C vubng tai B

— BC2=BB2+CB?2 = x?=h?+CB"? (2)

2 2
Tir (1) va (2) = 2 = 2F 2+h ~20.

Suy ra dién tich hinh vubng ABCD la S =20.

Mot hinh tryu c6 thé tich V khong d6i. Tinh mbi quan hé gitra ban kinh day va chiéu cao hinh
tru sao cho dién tich toan phan dat gié tri nho nhat.
h h h

A R=— B. R=— C.R=
2 3 5

D. R:D
4
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Huwéng din giai:

Goi R va h 1a ban kinh déy va chiéu cao hinh tru. @
Taco: V = zR?h (khong doi) |

Spp =S, =28, =27Rh+27R* = (Rh+R?) 27

day

Ap dung bt dang thic Cauchy cho 3 sé duong,

Ta co: R—h+R—h+ R? 23‘3/R—h.R—h.R2
2 2 2 2 R

41,2 2
<:>Rh+R223i/R h :3§/V

w4

4
\VER .
&S, >3(27)3 2 (hing so6)

Do d6: S toan phan dat gia trj nho nhat < RTh =R*<R :g.
Chon A.

Cau 17: Trong sb céc khdi tru co thé tich bang V, khdi tru c6 dién tich toan phan bé nhat thi c6 ban
kinh day la

A.R:s/i. B.R:s/4—” C.R:i/z D.R:i/\z
27 V V T

Huwéng din giai:

V=rzR’h=I :h:LR, Sip = Syq +2S, = 27RI +27R? =%+27TR2
T

2

, 2 _ - ;
Xétham s f(R) ==+ 27R* w6 R>0, f'(R):%, f '(R):OQR:‘S/ZL
T

Bang bién thién

R v

f'(R) + 0 -

f(R) | +0 \ /V+00

Tir bang bién thién ta thay dién tich toan phan nho nhat khi R = 3/2i
T

Chon A.
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Cau 18: Trong s cac hinh tru cé dién tich toan phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu cao h cua
khdi tru c6 thé tich Ién nhat I3
\ 27 2\ 27 \ 47 \ 47
C.R:,/é;h:4,/§. D.R= /i;hzz i
3 3 67 671
Huwéng dan giai:
Goi thé tich khéi tru 12 V , dién tich toan phan cta hinhtru1a S .
Taco: S =S,4, +S,, =27R*+27Rh. T d6 suy ra:
Cauchy 2
i:R2+Rh<:>i:R2+L: RA; YV > 3‘3/ v -
2r 2r 7R 2rR  27R — 4
2 3 3
hay27vzs S oV > :
A 2r S54r
3 2
VayV, . = > Dy xayra < R? __V__zRh_Rh hay h=2R.
S54rx 27R  27R 2
Khidé S :67TR2:>R:‘/i va h=2R=2 fi
67 671
Chon D.
Cau 20: Chiéu cao caa khdi try cd thé tich 16n nhat noi tiép trong hinh cau c6 ban kinh R 1a
A. Ry3. B.R—\/é. C.M. D.M.
) 3 3 3
Hwéng dan giai:
Gia stir 2x la chiéu cao hinh try (0 < x <R) (xem hinh o -~
[ 1 L
Ban kinh cua khoi tru 13 r =+R* — x? . Thé tich khoi try T
- | | |
la: ’ | “x0 [
V = 7(R* —x?)2x. Xét ham s ! ,’m: Ve
| 7 W |
V(x)=7(R*—x*)2x, 0<x<R | R, |
[ T ——
. R
Taco:V'(x)=27(R*-3x*) =0 < x :T\/é
Bang bién thién:
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Céau 22:

r |0 R\ﬁ: R
Ve
V'(x) 4 0 —
IR 3
W) 9
0 / \ 0

\ 4 A L. r . o\ L. \ 2R
Dua vao BBT, ta thay thé tich khoi tru 16n nhat khi chi€u cao cua khoi tru 1a 3\/5 X
B 47[R3\/§
max ~ 9 *

Cho hinh cau tam O, duong kinh 2R va hinh tru tron xoay noi tiép trong hinh cau. Hay tim
kich thudc cua hinh try khi nd c6 thé tich dat gié tri 16n nhat.

_R6 5 2R c 2R 5 r_2R

3 3 NE N

Huéng din giai:

A r

1Goi h var la chiéu cao va ban kinh d4y cua hinh try. Bai toan quy vé viéc tinh h va r phu
thugc theo R khi hinh chir nhat ABCD noi tiép trong hinh tron (O, R) thay dbi vé V = zr?h
dat gia tri 16n nhat

D, C
Tacd: AC? = AB*+BC? < 4R* =4r* +h’
2 1 2 1 3 2
V=r R—Zh h=r _Zh +R*h| (0<h<2R) / .
R
Y ':ﬂ(—éh2 +szc> h:J_rZ—R
4 \/é A B
ho|o 2 OR
NE]
Vv’ + 0 —
maa
V / \
4 2R
VayV =V =—zR*3oh="C"
ay 9 N
2 2
Licdo r2 =R2 -2 ARL_2R° r:R—*/E.
4 3 3 3
Chon A.
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Cau 25: Cho hinh vé& bén. Tam giac SOA vudng tai O ¢c6 MN//SO vai
M, N lan luot nam trén canh SA, OA. Pt SO =h khong doi. Khi
quay hinh v& quanh SO thi tao thanh mét hinh try ndi tiép hinh nén
dinh S c6 day la hinh tron tdm O ban kinh R =0A. Tim d6 dai cua
MN dé thé tich khéi tru 1a 16n nht.

h h

A. MN =— B. MN :D C. MN =
2 3 4

Huwéng din giai:

||| =

Ta thay khi quay quanh truc SO s& tao nén mot khéi tru nam trong

khdi chop. Khi d6 thiét dién qua truc caa hinh try 1a hinh chix nhat 0 N A
MNPQ. Ta c6 hinh sau:
Tacd SO=h; OA=R.Khidb dat Ol =MN =x.
R.(h—x
Theo dinh li Thales ta c6 M = i: IM = OASI = ( ) . S
OA SO SO h
2 ar e 2 7TR2 2
Thé tich khoitruV =zIM*.IH = 2 X(h=x)
Ap dung bat dang thirc Cauchy ta cd:
3 Q | M
2X+2(h—x
2x(n—x) {#}
3
2
VastMRh.Déu "= xéyrakhix:D.Hay MN =D B=p o N A
27 3 3
Chon B.
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MAT CAU - KHOI CAU

A-LY THUYET CHUNG

1. Pinh nghia mit cau

1) Pinh nghia: Tap hop cac diém trong khong gian cach diém O ¢b dinh mot khoang cach R cho trudc
la mt cau tdm O va ban kinh R. Ki hi¢u S (O;R).

Nhu véy, khoi cau S(O;R) 1a tap hop céc diém M sao cho OM <R.

2) Cong thitc tinh dién tich mit cau, thé tich khéi cau
Goi R la ban kinh mat cau, ta c6:

_ Dién tich mat cau: S =47R®.
V= i7TR3.
- Thé tich khéi cau: 3
3) Phwong phap tim tdm mit cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
Dé tim mit cau ngoai tiép mot hinh chdp bét ki ta can phai tim dugc diém I cach déu tat ca cac dinh.
Buwéc 1: Dung truc cia day: 1a duong thang di qua tdm cua day va vudng goc voi day.

Buwéc 2: Ta thuong dung trung truc ciia mot canh bén nao d6 cat truc cua day tai |, hodc dung truc caa
mot mat bén nao do cat truc cua day tai I. Tam mat cau chinh la diém |, & budc 2 nay phai tuy vao dé
bai ma ta cd cach xu ly cu the.

B - BAI TAP TRAC NGHIEM

Caul: Chohinhchop S.ABC c6 SA L(ABC), AB=1, AC=2 va BAC =60°. Goi M, N Iin luot

[a hinh chiéu caa A trén SB, SC. Tinh ban kinh R ctia mat cau di qua cac diém A, B, C,
M, N.

_28 C.R=L. D. R=1.
3 3
Cau 2:  Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vudng, canh 2a, tdm O, mat bén (SAB) la tam
gidc déu va (SAB) L (ABCD). Xac dinh tdm va ban kinh cua mat cau ngoai tiép hinh chop

do.

A R=+2. B. R

A R=

221 a3 a3 a6
3

B. R C. R=—— D. R
3 2 3

Cau 3: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua dinh
S trén mat phang (ABC) 1a trung diém H cta canh BC. Gdc giira duong thang SA va

mit phang (ABC) bing 60°. Goi G Ia trong tam tam giac SAC, R Ia ban kinh mat cau c6

tam G va tiép xtc véi mat phang (SAB). Bang thirc nao sau day sai?
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2
A.R=d[G,(SAB)]. B.3JI3R=2SH. C. R _4V8 p. 2_i3
Suec 39 a
Cau 4: Cho lang tru dang ABC.A'B'C' c6 day la tam giac déu canh a. Mat phang (AB'C') tao
v6i mit day goc 60° va diém G 1a trong tdm tam giac ABC . Ban kinh mat cau ngoai tiép
khdi chép G.A'B'C' bang:
iy B. 2 c. 32 p. 312,
108 2 4 36
Cau5:  Cho hinh chép déu S.ABC c6 duong cao SH =a; goc SAB bing 45 do. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC la
A2 B.a c. & D. 2a
2 2
Cau 6: Cho khdi chopS.ABCD c6 SA L (ABCD); day ABCD Ila hinh thang vudng tai A va B voi
AB=BC =a; AD=2a; SA=a. Goi E la trung diém cua AD. Tim tam va ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ECD.
A.R:# B. R=a\7 c:.R:aTJl_1 D. R=av11
] S L , e : s oesoav2l
Cau 7:  Cho hinh chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang 5 Goi h la
chiéu cao cua khéi chdp va R 1a ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop. Ti sb % bang:
A L B. . c.t p. L
12 24 6 2
Cau 8:  Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang cén, day 16n AD = 2a,
AB =BC =CD =a.Canh bén SA=2a, va vudng goc voi day. Goi R ban kinh mat cau
ngoai tiép khdi chop S.ABCD . Tisb g nhan gia tri nao sau day?
A a2 B.a C.1 D. V2
Cau 9:  Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat voi AB =2a, AD =a. Canh bén SA
vudng goc vai ddy va goc gitra SC véi day bang 45°. Goi N 1a trung diém SA, h 1a chiéu cao
cua khbi chdp S.ABCD va R la ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop N.ABC. Biéu thirc
lién hé gita R va h Ia:
A. 4R=+/5h B. V5R = 4h C.R=—2h b R=25)
55 4
Cau 10: Cho hinh chép S.ABCD c6 d¢ay ABCD la hinh vudng canh bang a. Puong thang SA
vudng goéc day (ABCD). Goi H la hinh chiéu ciia A trén duong thang SB. Ban kinh mit
cau ngoai tiép tir dién HBCD c6 gié tri ndo sau day?
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A. a2 B. a c. a2 p. &
2 2

Cau 11: Cho hinh chép ta giac déu S.ABCD c6 canh bén bing canh day bang a. Khi d6 mat cau noi
tiép hinh chép S.ABCD c6 ban kinh bang:

o115 (7 _alBd) ey
A ——=, B.—~. cC.————=. D.———~.
V2 4 4 V2

Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai C va BC =a. Mt phing (SAB)
vudng goc voi day, SA=SB=a,ASB=120°. Ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop
S.ABC la:

A2 B. 2 C.a D. 2a
4 2

Cau 13: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD Ila hinh vudng canh biang a. Puong thing
SA=a+/2 vudng géc voi day (ABCD). Goi M trung diém SC, mit phing (o) di qua hai
diém A va M dong thai song song véi BD cat SB,SD lan luot tai E,F. Ban kinh mat cau di
qua nim diém S, A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?

A. a2 B. a c. a2 p. &
2 2

Cau 14: Cho khéi chop S.ABC cé SA L (ABC): tam gidc ABC cén tai A, AB=a;BAC =120°. Goi
H,K lan Iuot 1a hinh chiéu cua A Ién SB,SC. Tinh ban kinh mit cau di qua 5 diém
A,B,C,K,H.

A. R=a3 B.R=a
C. R=2a D. Khong ton tai mat cau nhu vay

Cau 15: Cho ling tru ABC.A'B'C' ¢4 AB=AC =a, BC =+/3a. Canh bén AA’=2a. Ban kinh mat
cau ngoali tiép tir dien AB'C'C bang
A a. B. V2a. C. +J5a. D. \/3a.

Cau 16: Cho lang tru dang ABC.A'B'C' ¢6 day ABC la tam giac vubng tai B, AC = av/3, goc
ACB bing 30°. Gdc giita duong thing AB' va mit phing (ABC) bang 60°. Ban kinh mat
cau ngoali tiép tir dién A' ABC bang:

A.3_a B.a 21 C.a21 D.a21
4 4 2 8

Cau 17: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc cia dinh
S trén mit phang (ABC) la trung diém H cta canh BC. Goc giita dudng thang SA va mt
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Céau 18:

Céau 19:

Céau 20:

Céau 21:

Cau 22:

Céau 23:

phing (ABC) biang 60°. Goi G la trong tam tam giac SAC,R Ia ban kinh mat cau c6 tam G

va tiép xutc véi mat phang (SAB). Dang thirc nao sau day sai?

2
NI

A.R=d[G,(SAB)] B.3V13R=2SH C.o—="
AABC

Cho hinh chép S.ABCD c6 SA vudng goc véi ddy, SA=a+/6. DPay ABCD Ia hinh thang

vubng tai A va B,AB=BC :%AD —a. Goi E 1a trung diém AD. Tinh ban kinh mat cau

ngoai tiép hinh chép S.ECD.

v114 av26
2

A.R:% B. R=aJ/6 C.R="1"a D. R=

Cho tir dién S.ABC c¢6 day ABC la tam giac vubng tai Avsi AB=3a, AC =4a. Hinh
chiéu H cia S tring véi tam duong tron noi tiép tam giac ABC . Biét SA=2a, ban kinh
mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1

A. R:a.lTl8. B. R:a.—“1218. C. R:a.le. D. R=a+/118.

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L(ABC), AC=b, AB=c, BAC=a. Goi B', C' lin luot

la hinh chiéu vudng goc cia A 1én SB, SC. Tinh ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop
ABCC'B' theo b, ¢, «a.

2 2__
A. R=2b%+¢? - 2bccosa. B. R:x/b C 2becosa
sin 2«
2 2 P 2-_
C R:\/b +C —_2bcc03a. D R:Zx/b +c_ 2bcc03a.
2sina sina

Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam gidc vudng can tai B va AB=a. Canh bén
SA =a+/2, hinh chiéu cia diém S 1én mat phing déay trang véi trung diém cua canh huyén
AC. Ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABC Ia:

A a2 5 ave c a6 5 a2
2 3 2 3

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, AB=BC =a+/3,
SAB = SCB =90 va khoang céch tir A dén mat phing (SBC) bing A+/2. Tinh di¢n tich
mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC theo a.

A. S =2ra’ B. S =8ra’ C. S =167a’ D. S =127a’

Cho khdi chopS.ABC c6 tam giac ABC vudng tai B, biét AB=1:AC=+3. Goi M Ia
trung diém BC, biét SM L (ABC). Tong dién tich cac mit cau ngoai tiép cac t dién
SMAB vab SMAC bang 157 . Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC la:
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21r 257

A — B. 207 C. — D. 4r
4 4
Cau 24: Cho hinh chép S.ABCcé SAvudng goc véi mat phang (ABC), SA=a, AB=a,AC = 2a,
BAC =60° Tinh dién tich hinh cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC.
A. g.naz. B. 207a’. C. 2—??71'3.2. D. 5za’.
Cau 25: Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam gidc vudng tai A, canh huyén BC =6 (cm), cac canh
bén cuing tao va&i ddy mot goc 60°. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC Ia
A. 48zcm?. B. 12zcm’. C. 16zcm’. D. 24cm?.
Cau 26: Cho hinh chép déu S.ABC c6 AB=a, SB=2a. Dién tich mat ciu ngoai tiép hinh chop
S.ABC la:
2 2 2 2
A g-3ma B.5-2 c. 5122 D. 5 =122
11 11 11 11
Cau 27: Cho tir dien ABCD c6 ABC va ABD la cac tam gidc déu canh a va nam trong hai mat
phang vudng géc véi nhau. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép tir dien ABCD theo a.
A. §7Ta2 B. E71612 C. 2za’ D. ﬁ716512
3 3 3
Cau 28: Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC), SA=2a, tam gi&c ABC can tai A BC =2av2,
cos ACB :%. Tinh dién tich S caa mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
2 2 2 2
A S:97ﬂ'a . B. S:97ﬂ'a . C. S:977Ta . D S:97ﬂ'a .
4 2 J3 5
Cau 29: Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng cén tai B va BC =a. Canh bén SA
vudng goc véi day (ABC). Goi H,K lan luot Ia hinh chiéu vudng goc cia A 18n canh SB
va SC. Thé tich cia khbi cau tao bai mat cau ngoai tiép hinh chop AHKCB Ia:
3 3 3
a Y2ra B. V2ra’ c. 72 p. T&
3 6 2
Cau 30: Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c¢6 canh day bang a, canh bén hop véi mat day mot
g6c 60°. Thé tich caa khdi cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD Ia:
3 3 3 3
A g, 2raV6 c Brave p, BraVe.
3 9 9 27
Cau 31: Cho bat dién déu, tinh ty sb giira thé tich khdi cau noi tiép va thé tich khéi cau ngoai tiép
hinh bét di¢n déu do.
1 1 1 1
A = B. — C. — D. —
2 2\/2 NE] 343
File Word lién h¢: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@agmail.com Trang 47

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay



ST&BS: Th.S Dang Viét Pong Truwong THPT Nho Quan A Mgt Non-Tru-Cau Nang Cao

Céau 32:

Céau 33:

Céau 34:

Céau 35:

Céau 36:

Céau 37:

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vuéng canh 242, canh bén SA vubng goc vaoi mat
phing ddy va SA=3. Mt phang () qua A va vudng goc véi SC cit canh SB, SC, SD
lan luot tai cac diem M, N, P. Thétich V ciia khéi cau ngoai tiép tir dien CMNP .

A.V:P’ZT”. B.V:64ﬁﬂ. c. v - 1087 D,V =127

3 3 6
Cho ti dién déu ABCD c¢6 canh bang a. Tap hop cic diém Msao cho
MA? + MB* + MC? + MD? = 2a° la

A oAl aa A , .y Y 3 av2
A. Mat cau cé tam la trong tam cua tam giac ABC va ban kinh bang T\/_
A g oA aa A e A A Lz 1 3 a\/E
B. Mit cau co6 tam la trong tam cua tir dién va ban kinh bang 2
A g oA aa A e A A N Lz 1s 3 a\/E
C. Mait cau c6 tam la trong tam cua tr di€n va ban kinh bang —
av2

D. Puong tron c¢6 tam 13 trong tAm tam giac ABC va ban kinh bang 2

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac déu canh bang 1, mat bén SAB 1a tam giac
déu va nam trong mat phang vudng goc véi mat phang day. Tinh thé tich V cia khdi cau
ngoai tiép hinh chop d4 cho.

A.V:S\/E”. B.V:S\/Eﬂ. C.V=4*/§”. D.v =%
18 54 27 3

Cho mat cau (S) C6tam |, ban kinh R=5. Mot dudng thang A cat (S) tai 2 diém M,
N phan biét nhung khong di qua | . Bat MN =2m. Vi gia tri ndo cua m thi dién tich tam
giac IMN 16n nhat?

52 o 5 X

A.m:i—z. B. m=——. C.m=—. D. m
2 2 2 2

Cho mét mat cau béan kinh bang 1. Xét cac hinh chop tam giac déu ngoai tiép mat cau trén.
Hoi thé tich nho nhat cua ching 1a bao nhiéu?

A. minV =83. B. minV =44/3. C. minV =943 . D. minV =16+/3.
Khi cit mat cau S(O, R) béi mot mét kinh, ta dugc hai nira mat cau va hinh tron 16n cua
mit kinh d6 goi 14 mat day cua mdi nira mat cau. Mot hinh tru goi 1a noi tiép ntra mit cau
S(O, R) néu mt day cua hinh tru ndm trong ddy cua nira mat cau, con duong tron day kia
la giao tuyén cua hinh tru v&i nra mat cau. Biét R=1, tinh ban kinh day r va chiéu cao h
cua hinh tru noi tiép nira mat cau S(O, R) dé khdi tru c thé tich lon nhat.
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A rzﬁ,h:ﬁ. B.r:ﬁ,hzﬁ. C. r:ﬁ,hzﬁ. D. rzﬁ, h:ﬁ
2 2 2 2 3 3 3 3
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C - HUONG DAN GIAI

Caul: Chohinhchop S.ABC c6 SA L(ABC), AB=1, AC=2 va BAC =60°. Goi M, N Iin luot
la hinh chiéu caa A trén SB, SC. Tinh ban kinh R ctia mat cau di qua cac diém A, B, C,
M, N.

2\3 4
A R=42. B. R=210, C.R=—. D. R=1
3 3
Huwéng din giai:
Chon D.
*Goi K 1a trung diém ciia ACsuyra :
AK =AB=KC =1
*Laico
BAC =60° = ABK = 60°; KBC =30° = ABC =90°(1)
*Theo gia thiét ANC =90°(2) X
* Chitng minh AMC = 90°(3)
That vay, ta co:
BC L SA;BC 1 AB= BC L (SAB)=(SBC) L (SAB)
AM 1 SB=> AM 1 (SBC)= AM L MC
Tur (1);(2);(3) suyracacdiém A, B, C, M, N ni tiép dudng tron tam K , ban kinh
KA=KB =KC =KM =KN :%AC =1.

Cau 2:  Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vudng, canh 2a, tdm O, mat bén (SAB) la tam
gidc déu va (SAB) L (ABCD). Xac dinh tdm va ban kinh cua mat cau ngoai tiép hinh chdp
do.

A R 32 g Ro23 c R p. r- 26
3 3 2 3
Huwéng din giai:
Qua O, ké (A,) L(ABCD) thi (A,)la truc
ctia duong tron ngoai tiép hinh vuéng
ABCD.
Do (SAB) L (ABCD) nénké SH L ABthi
SH 1 (ABCD)
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Céau 3:

Goi E la tam duong tron ngoai tiép tam gidc déu SAB va ke (A,) L (SAB)tai E thi (A,)la
truc ciia duong tron ngoai tiép tam giac SAB.

(A,)cét (A, )tai I: tdm cua mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD.

T giac OHEI cé 3 goc vubng O, H, E nén la hinh chix r%&t)

V3 av/3

SH :2a.73:a\/§:> EH :T

2
Trong AAIO: R = Al =+JOA?+ 017 = 2a2+3%:aé2_1.

Chon A.
Cho hinh chép S.ABC c¢6 day ABC la tam giac déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua dinh
S trén mat phang (ABC) 1a trung diém H cta canh BC. Gdc giira duong thang SA va

mit phang (ABC) bing 60°. Goi G Ia trong tam tam giac SAC, R Ia ban kinh mat cau c6

tam G va tiép xtc véi mat phang (SAB). Bang thirc nao sau day sai?

A.R=d[G,(SAB)]. B.3J13R=2SH. C.

2
R 483 5 R_ 3
a

R
Huwéng din giai:
Ta co 60° = SA,(ABC ) = SA, HA = SAH .

a3

Tam giac ABC déu canh a nén AH ==

Trong tam giac vuéng SHA, ta c6

SH = AH.tan SAH :37&.

~

Vimat cau co tam G va tiép xtc véi (SAB)
nén ban kinh mat cau R=d[G,(SAB)].

Taco A
d[G.(54B) ] =2 d[C.(5AB)|=2d[ H.(sAB)].

Goi M, E lan luot 1a trung diém AB va MB.

CM L AB HE L AB

Suy ra va )
Y o 28 Ve 1oy a8
2 2 4

Goi K 1a hinh chiéu vudng géc cua H trén SE, suyra HK L SE. (1)
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. [HE 1 AB
Ta c6 { = AB L (SHE)=> AB L HK. (2)
AB L SH

Tir (1) va (2), suyra HK L (SAB) nén d[H,(SAB)]=HK.

SH.HE 3a

JSH? +HEZ 2413

Trong tam giac vuéng SHE , tacé HK =

2 a
Viay R=ZHK =2,
Chon D.

Cau 4: Cho lang tru dang ABC.A'B'C' c¢6 day la tam giac déu canh a. Mat phang (AB'C') tao
v6i mit day goc 60° va diém G 1a trong tdm tam giac ABC . Ban kinh mat cau ngoai tiép
khéi chop G.A'B'C' bang:

A B2 B. 38 c.® p. 312
108 2 4 36
Huwéng din giai:
Goi M 1a trung diém B'C", taco
60°=(AB'C"),(A'B'C")= AM,A'M = AMA".
. L av3

Trong AAA'M, co A'M :T;
AA'= A'M.tan m':%a.
Goi G' la trong tAm tam giac déu A'B'C', suyra G' ciing la tim duong tron ngoai tiép
AA'B'C".
Vi I3ng tru dung nén GG' L (A'B'C).
Do d6 GG la truc ciiatam giac A'B'C".
Trong mit phang (GC'G"), ke trung truc d ctia doan thang GC' cat GG ' tai | . Khido |
la thm mat cau ngoai tiép khdi chdp G.A'B'C"', ban kinh R =Gl.
Tacd AGPI y AGG'C':Q:%

Gl GC'

GPGC' GC” GG?+G'C? 3la
=R=0GIl= = = = .
GG' 2GG" 2GG" 36

Chon D.

Cau5:  Cho hinh chép déu S.ABC c6 duong cao SH =a; goc SAB bing 45 do. Ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC la
A2 B.a c. & D. 2a

2 2
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Huwéng din giai:
Goi | 1a tdm cua mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABCD
Khido IA=IB=IC =ID =S hay
IA= 1B =IC =ID(1)
IA=15(2)
Goi H 1a giao diém cia AC va BD. Tur
(I)suyra I e SH(*)
Trong mat phang (SAH) dung dwong
thang A la trung truc cua SA.

Tur (2), suy ra
I € A(2¥)

(*)+(2*) > SHNA={I}

Goi M la trung diém ciia SA, khi d6: B
2
St =% —R=SIl= SM SA = SASA = SA .Do SAB can tai S va c6 ZSAB = 45° nén
SA SH SH 2SH H
SAB vudng cn tai S. Dat SA=x, khi d6 AB =x+/2;HA :%‘/5 = %
Trong tam giac vuéng SHA co:
2 2

SR —HA = SH? &> - X _ 2 s )2 —3a? LR 3

9 2a 2

Chon C.

Cau 6: Cho khdi chopS.ABCD c6 SA L (ABCD); day ABCD Ila hinh thang vudng tai A va B voi
AB=BC =a; AD=2a; SA=a. Goi E la trung diém cua AD. Tim tam va ban kinh mat
cau ngoai tiép hinh chép S.ECD.

A.R:# B. R=ay7 c:.R:"J‘TJl_1 D. R=av11
Huwéng din giai:

Goi O 1a trung diém cua CD.
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Ké tia Ox || SA thi Ox L (ABCD).

Ta c6: O la tam duong tron ngoai tiép tam giac vudng CDE va Ox L (ABCD), nén Ox la
truc cta duong tron (CDE).

Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AB,SC .

Ta c6: SM =/SA> + AM? :#; MC =+/MB? + BC? :# nén suy ra SM = MC.

Do d6 tam giac SMC céntai M, suyra MN L SC.
Dé thay (MNO)//(SAD) va CE L (SAD) nénsuy ra CE L (MNO) va do d6 CE L MN .

Vay nén MN L (SEC), do d6 MN Ia truc cua duong tron (SEC).

Goi | 1a giao diém caa MN va SO thi | chinh Ia thm mat cau ngoai tiép hinh chop
S.ECD.

Ban kinh mat cAu ngoai tiép hinh chép S.ECD Ia R =+/IC =+/10% +0C? .

Trong d6 OC =¥ va 10 =3NP :3.%:%’" (P 1a giao diém cia MO va AC).
2 2
Vay thi R = as)  (3a) _aVll
2 2 2
Chon C.
\ S L , s \ a2
Cau 7:  Cho hinh chop tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang 5 Goi h la

chiéu cao cua khéi chdp va R 1a ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop. Ti sb % bang:
A L B. L. c. L p. L

12 24 6 2
Huwéng din giai:
Goi O latam AABC, suyra SO L (ABC) va
ao= 3B

3
WY
Trong SOA, ta cé h=SO = /SA? — AQ? =%.
Trong mat phang SOA, ké trung truc d cua X c
doan SA
cit SO tai |, suyra
elcd nén IS=IA.
el SO nén IA=IB=IC. B
Do d6 IA=IB=IC=1S nén | latam mat cau ngoai tiép khéi chop S.ABC.
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Céau 8:

Cau 9:

Goi M 1a tung diém SA, tacod ASMI § ASOA nén

2
SMSA_SA* 7a ., R_7

R=Sl = _>A e .
sO 250 12 "Y1 7%

Chon C.
Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh thang cén, day lon AD = 2a,

AB =BC =CD =a.Canh bén SA=2a, va vudng goc voi day. Goi R ban kinh mat cau

ngoai tiép khdi chép S.ABCD . Tisb R nhan gia tri nao sau day?
a

A. a2 B. a C.1 D. V2
Huwéng din giai: s

Taco SAL AD hay SAD =90".

Goi E 14 trung diém AD.

Taco EA= AB=BC. Nén ABCE la

hinh thoi. Suy ra CE = EA :%AD. °
Do d6 tam giac ACD vuodng tai C. B c

Ta co:
{DC 1 AC

= DC L (SAC)=>DC 1 SC
DC 1 SA

hay SCD = 90".
Tuong tu, ta ciing c6 SB L BD hay SAD = 90".
Ta co SAD =SCD = SBD =90° nén khéi chép S.ABCD nhan trung diém I caa SD am tam

SD SA? + AD?
SD_VAHAD a2

mat cau ngoai tiép, ban kinh R =

Suy ra 2:\/5.

Chon D.

Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh chir nhat véi AB = 2a, AD = a. Canh bén SA
vudng goc vai day va goc gitra SC véi day bang 45°. Goi N 1a trung diém SA, h 1a chiéu cao
cua khbi chdp S.ABCD va R la ban kinh mat cau ngoai tiép khdi chop N.ABC. Biéu thirc
lién hé gita R va h la:

D. R

A. 4R =+/5h B. v/5R =4h C. R :¥h

_ 4y
55

Huwéng din giai:
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Céau 10:

Céau 11:

Tac6 45° = (SC,(ABCD)) = (SC, AC) = SCA

Trong ASAC, tacé h=SA=a5

Ta cbd
BC L AB
BC L SA

Lai ¢c6 NALAC. Do d6, hai diém A B

cung nhin doan NC dudi mot goc vubng nén

hinh chép N.ABC noi tiép mat cau tam J 1a
trung diém NC, ban kinh:

2
R:|N:N_C:1 AC? + % :S_a_
2 2 2 4

Chon A.
Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canh bing a. Puong thang SA
vudng goéc day (ABCD). Goi H la hinh chiéu ciia A trén duong thang SB. Ban kinh mit

= BC L (SAB)= BN L BC.

cau ngoai tiép tir dién HBCD c6 gié tri ndo sau day?

A. a\/E B. a C. #

Huwéng din giai:

Goi O=ACNBD.

Vi ABCD Ia hinh vudng nén OB=0D =0C (1)
Taco

{CB 1 BA

= CB L (SBA)=CB L AH.
CB LSA

Laic6 AH L SB. Suyra AH L(SBC)= AH L HC nén
tam giadc AHC vuéng tai H

va c6 O la trung diém canh huyén AC nén suy ra
OH =0C (2)

Tir (1),(2)= R=0H :oszoczooz%.

Chon C.

Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD c¢6 canh bén bang canh day bang a. Khi d6 mat cau noi
tiép hinh chép S.ABCD c6 ban kinh bang:

+(1445) (E-vz) a(E) (e
A ——~ B.———~. cC.——~. D. ——.
V2 4 4 V2
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Huwéng din giai:
Goi H Ia tdm cua hinh vudng ABCD.
Taco SH la truc dudng tron ngoai tiép
day.
Goi M 1a trung diémcua CD va | la
chan duong phan giac trong cua goc
SMH (I e SH).

-

Suyra | latam cia mat cau noi tiép hinh o
chép, ban kinh r=1H .

Tacd SH =~/SA> — AH? :#;

k--bo-d
I
I
I
AN

/
1\

\
T
!

SM :ﬁ; MH =2,
2 2
Dua vao tinh chat cua duong phan giac ta co:
IS MS SH MS+MH SH.MH a a(JE_JE)
—= == =IH= = =
IH MH  IH MH MS+MH 2+./6 4
Chon B.

Cau 12: Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng tai C va BC =a. Mt phing (SAB)

vudng goc voi day, SA=SB=a,ASB=120°. Ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop

S.ABC la:

A2 B.
4

Huwéng din giai:

Goi M trung diém AB, suy ra SM L AB va SM L (ABC).

.a D. 2a

N |
O

Do d6, SM la truc cua tam gidc ABC.

Trong mit phang (SBM ), ké duong trung truc d ciia doan

SB cit SM tai I. Khi d6 I 1a tim mit cau ngoai tiép hinh chop
S.ABC, ban kinh R =SI.

Taco: AB =+/SA’ + SB? — 2SASB.COSASB = av/3 .
Trong tam giac vuébng SMB ta c6
SM = SB.cosMSB = a.cos60° :%

Taco ASPI ~ ASMB. Suy ra S—M:S—P: R=SI :ﬁ:a.
SB SI SM
Chon C.
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Céau 13:

Céau 14:

Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh vudng canh bang a. Puong thing
SA=a+/2 vudng géc voi day (ABCD). Goi M trung diém SC, mt phing (o) di qua hai
diém A va M ddng thoi song song véi BD cit SB,SD lan luot tai E,F. Ban kinh mat cau di
qua nim diém S, A, E, M, F nhan gia tri nao sau day?

A. a\/E B. a C. #

Huwéng din giai:
Mt phing («) song song véi BD cit SB, SD

lan luot tai E, F nén EF//BD.ASAC can tai A,
trung tuyén AM nén AM L SC (1)

L SA
Do d6 EF L SC (2)

. [BD L AC
Ta co {BD = BD L (SAC)=BD L SC.

Tu (1),(2) suyra SC L(a)= SC L AE (*).

Lai co:
BC L AB

{ CLAS L BCL(sAB)=BCLAE (*¥)
BC L SA

Tu (*),(**) suyra AE L (SBC)= AE L SB.

Tuong tu ta ciing ¢6 AF L SD. Do d6 SEA=SMA=SFA=90° nén 5 diém S, A E,M,F
. ‘ ’ o A a2

cung thugc mat cau tam I Ia trung di€ém caa SA, ban kinh R :S— :§.

Cho khéi chépS.ABC c6 SA L (ABC); tam gidc ABC can tai A, AB=a;BAC =120°. Goi
H,K lan luot 1a hinh chiéu cua A 1én SB,SC. Tinh ban kinh mat cau di qua 5 diém
AB,C,K,H .

A. R=a\3 B.R=a

C. R=2a D. Khong ton tai mat cau nhu vay
Huéng din giai:

Goi | 13 tam duong tron ngoai tiép tam giac

ABC va AD la mot duong kinh caa duong
tron (1).

Tam giac ACD wvubng tai C, suy ra:
DC L AC ma DC L SA nén DC L (SAC).
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., |AK LKC
Ta lai co: = AK L KC.
AK 1 DC(doDC L (KCD)

Suy ra tam gidc AKD vubng tai K, suyra: IA=ID=IK.
Twong tu nhu trén ta cling co: IA=ID=1H.

Vaythi IA=IB=IC=IK=1H,

do d6 5 diém A,B,C,K,H cing nam trén mot mat cau(dpem).

Béan kinh R ctia mit cau ciing 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .

Ap dung dinh Iy cos ta co: BC =/ AB? + AC? — 2AB.AC.c0s120° = av/3.

Ap duyng dinh ly sin ta co: '_B—C:2R:> R= E?C = a3 =a
sin A 2sin A 5 J3
2
Chon B.
Cau 15: Cho lang tru ABC.A'B'C' c6 AB=AC =a, BC =+/3a. Canh bén AA’=2a. Ban kinh mat
cau ngoali tiép tir dién AB'C'C bang
A a. B. \/2a. C. +J5a. D. +/3a.
Huwéng din giai:
Chon B.
0 ‘ c
D& thay tm mt ciu ngoai tiép tr dign AB'C'C ciing 1
tdm mat cau ngoai tiep khoi lang tru ding dé cho.
Goi O 1a tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC .
Duong thang qua O vudng goc véi (ABC) cit mat phang
trung tryc cua AA tai | . Khid6 | 1athm mat cau ngoai ¢
tiep.
2 2 2
Mat khac cos A = AB +AC” ~BC :i
2.AB.AC 2
BC a3
Taco: Ry = = —a dodo R=IA=+OI?+0A? =ya?+a% =av/2.
AC T 2sinA - 2sin120° v v
Cau 16: Cho ling tru ding ABC.A'B'C' c6 ddy ABC la tam giac vudng tai B, AC =av/3, goc
ACB bing 30°. Gdc giita duong thing AB' va mit phing (ABC) bang 60°. Ban kinh mat
cau ngoali tiép tir dién A'ABC bang:
A.3_a B.a 21 C.a21 D.a21
4 4 2 8
Huwéng din giai:
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Céu 17:

Tach 600:(/,0@:@:@.

a3

Trong tam giac ABC, tacd AB = AC.sin ACB =

Trong AB'BA, tacd BB'= AB.tan B'AB :37&.

Goi N Ia trung diém AC, A c

suy ra N la tam duong tron
ngoai tiép AABC.
Goi I 1a trung diém A'C,

/
——mm———— -

suyra IN//A'A=IN L(ABC).

Do do IN la truc cua AABC,
suyra IA=1B=1C (1)

Hon nira, tam giac A'AC vudng tai A c6 I 1 trung diém A'C
nén IA'=IB'=IC" (2)
Tur (1),(2),taco IA'=1A=1B=IC hay | la tdm ciia mat cau ngoai ti¢p hinh chép A'.ABC

_A'C JAAZ+AC?  ay2l
2 2 - '

4

véGi ban kinh R = 1A'

Chon B.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam gidc déu canh a, hinh chiéu vudng goc cua dinh
S trén mit phang (ABC) la trung diém H cta canh BC. Goc giita dudng thang SA va mt
phing (ABC) bang 60°. Goi G la trong tam tam giac SAC,R Ia ban kinh mat cau c6 tam G

va tiép xtc véi mat phang (SAB). Dang thirc ndo sau day sai?

A.R=d[G,(SAB)] B.3J13R=2SH  C.

2
R :ﬂ D. E:\/§
Suec 39 a

Huwéng din giai:

Ta 6 60° = (SA,(ABC)) = (SA, HA) = SAH.

a3

Tam giac ABC déu canh a nén AH -
Trong tam giac vuéng SHA, ta co

SH = AH.tan SAH :37&.

Vi mit cau 6 tam G va tiép xtic véi (SAB) nén ban kinh mt cau R=d[G,(SAB)]
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Taco d[G,(SAB)] =%d [C.(SAB)] =§d [H.(SAB)]. Goi M, E lan luot 1 trung diém
AB, MB.

CM 1 AB HE 1 AB
Suy ra va
YR oM 28 Ve Loy a8
2 2 4

Goi K 1a hinh chiéu vuéng géc cua H Ién SE, suy
ra HK L SE (1)

Taco
{HELAB

= AB L (SHE)= AB L HK (2)
AB L SH

Tir (1),(2) = HK L(SAB),d[H,(SAB)]|=HK.

Trong tam giac vuéng SHE, ta co

HK — SH.HE _ 3a Vay
JSH?+HE? 2413
2 a
R=ZHK=—o.
3 V13
Chon D.

Cau 18: Cho hinh chop S.ABCD c6 SA vudng goc véi day, SA=a+/6. Day ABCD Ia hinh thang
vudng tai A va B,AB=BC :%AD —a. Goi E 1a trung diém AD. Tinh ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ECD.

A Ro32 B. R=av6 c. r=Y4, D, p- V26
2 6 2
Huwéng dan giai:
Goi H 1a trung diém cua CD va d 1a duong
thang di qua H va vudng goc véi day. Goi | va
R la tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép
S.CDE. Suyral thuoc D. bat IH =x. Trong
mp (ASIH) ké duong thang di qua I va song
song véi AH cat AS tai K.
a2

Tacod: ID* = IH? + HD? = x? o
IS?2 = IK?+KS? = AH? + KS?

a’ 2
= AC?+CH? + KS? = 2a’ +7+(a 6-x|
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2./6a
-

a’ a’ 2
Suy ra: x2+—:2a2+—+(a 6—x) & X=
2 2

114a

Vay ban kinh mat cau bang R =

Chon C.

Cau 19: Cho tir dién S.ABC co6 day ABC Ila tam gidc vudng tai Avéi AB=3a, AC =4a. Hinh
chiéu H cua S tring voi tam duong tron noi tiép tam giac ABC . Biét SA=2a, ban kinh
mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1

A R—a V118 B. R—a V118 C. R=aYH8 D. R=a+/118.
4 2 8
Huwéng din giai:

Chon A.

S
C ° C
M
H
BB , AB.AC
Goi r 1a ban kinh duong tron noi tiep tam giac ABC . Tinh duoc r = =a. O
AB+AC+BC

[

Tinh dugc AH =a+/2 va MH =

Tam giac SAH vudng tai H suy ra SH =+/SA? — AH? = a+/2.
Goi M Ia trung diém ctia BC va A 1a tryc duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Goi O la tdm mat cau ngoai tiép S.ABC. Suyra OeA.

Ta co:
OC?=0S? < OM?+MC? = SK? + OK?.
<:>OM2+25a 5a® +(OM +a+2)? < OM —3\/—
Suyra R=0C = '1418
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Céau 20:

Céau 21:

Cho hinh chép S.ABC ¢6 SA L(ABC), AC=b, AB=c, BAC=a. Goi B', C' lin luot

la hinh chiéu vudng goc cia A 1én SB, SC. Tinh ban kinh mat ciu ngoai tiép hinh chop
ABCC'B’ theo b, ¢, «a.

2 2_
A. R=2b%+¢? - 2bccos . B. R:x/b C 2becosa
sin 2«
2 2 2 2_
C R:\/b +C —_2bcc03a. D R:Zx/b +c_ 2bcc03a.
2sina sina

Huwéng din giai:
Chon C.

Goi M, N lan luot 14 trung diém ciia AB va AC.
Tam giac ABB' vubng tai B’ nén M chinh la tam
duong
tron ngoai tiép tam giac ABB’, suy ra truc tim dudng
tron
ngoai tiép tam giac ABB’ chinh 14 dudng trung truc
A cua AB (xét trong mp (ABC)).
Tam gidc ACC’ vudng tai C' nén N chinh la tdm
duong
tron ngoai tiép tam giac ACC’, suy ra truc tam dudng
tron
ngoai tiép tam giac ACC’ chinh 1a duong trung truc
A, cia AC (xét trong mp (ABC)).
Goi | =ANA, thi | la tam dudng tron ngoai tiép tam giac ABC va | cach déu cac diém
A B,C,B',C' nén | latam mit cu ngoai tiép ABCB'C’.
Goi R la ban kinh mat cau ngoai tiép ABCB'C’ thi R chinh la ban kinh duong tron ngoai
tiép tam giac ABC .
Tacs R ABACBC _ f.b.BC _ Jb? +¢? —_2bc. cosa

4-S e 4.Ebc.sina 2sina

Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam gidc vudng can tai B va AB =a. Canh bén
SA =a+/2, hinh chiéu cua diém S 1én mat phing déay trung véi trung diém cua canh huyén
AC. Ban kinh mit cau ngoai tiép khdi chop S.ABC Ia:

B. — C. — D. —

Aa«/§ a6 a6 av2
) 3 2 3

Huwéng din giai:
Goi M trung diém AC, suy ra SM L (ABC)=SM L AC

Tam gidc SAC c6 SM la duong cao va ciing la trung
tuyén nén tam giac SAC can tai S.
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Céau 22:

Tacod AC =+/AB2+BC? =a+/2, suy ratam gidc SAC déu.
Goi G trong tam tam giac SAC, suy ra GS=GA=GC (1)

Tam gidc ABC vudng tai B, c6 M 1a trung diém canh huyén AC nén M 1a tdm dudng tron
ngoai tiep tam giac ABC.

Lai c6 SM L (ABC) nén SM la truc cua tam gidc ABC.
Ma G thuoc SM nén suy ra GA=GB=GC (2)
Tur (1),(2), suyra GS =GA=GB=GC hay G la tam mat cau ngoai tiép khéi chop S.ABC.

Ban kinh mit ciu R = GS :%sm :%.

Chon B.

Cho hinh chép S.ABC c6 ddy ABC la tam giac vudng can tai B, AB=BC =a+/3,

SAB = SCB =90° va khoang céch tir A dén mat phing (SBC) bing A+/2. Tinh di¢n tich

mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC theo a.

A. S =2zra’ B. S =8ra’ C. S =167a’ D. S=12za’

Huwéng din giai:

Goi H Ia hinh chiu cua S Ién (ABC)

Ta o6 {BC 1SC
SH 1 BC

Twong tu, AH L AB

Va AABC vubdng cén tai B nén ABCH la hinh
vuong.

Goi O = AC nBH,O Ilatdm hinh vudng.

= HC L BC

Dung mot duong thang d qua O vudng goc véi

(ABCH ), dung mat phang trung truc cia SA qua
trung diém J cat d tai 1,1 1a tdm mat cAu ngoai tiép.
Tahoantoan co 1IJ L SA=1J//AB =1 Ila trung diém
SB, hay I =d nSC.

Ban kinh mat cau ngoai tiép: 1, e = Al =VI13% +JA?; I :% = #

Do AH //(SBC)=>d(A,(SBC))=d(H,(SBC))=HK
(K 1a hinh chiéu cua H 18n SC va BC L (SHC) = HK L(SBC))

— HK =a+/2 tam giac SHC vubng tai H = SH = a6
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Tam giac SHA vubng tai H = SA=3a

JA:%:%: I e = Al =a\3=S__ =4zr? =12ra>.
Chon D.

Cau 23: Cho khdi chopS.ABC c6 tam giac ABC vubng tai B, biét AB=1;AC=+3. Goi M Ia
trung diém BC, biét SM L (ABC). Tong dién tich cac mit cau ngoai tiép cac t dién
SMAB vab SMAC bang 157 . Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC la:

A. 2—177 B. 207 C. 25—” D. 4n
4 4
Huwéng din giai:
D& kiém tra dugc BC =2a va tam giac MAB
déu canh a. bat SM =h.
Goi R, R, va R lan Iuot 1a ban kinh cac mat cau
ngoai tiép ciia cac hinh SMAB, SMAC va
S.ABC.
Goi r,r, va r lan lugt 1a ban kinh cac duong tron
ngoai tiép cua cac tam gidc MAB, MAC va
ABC.
) 3 . AC
Tach: L=-—Val=———=
2 2.sin120°

Vi SA L (MAB), SA_L (MAC) nén dé kiém tra
duoc:

h)° h? 3 h)° h?

‘=l = 4P =—+> VAR =|=| 41/ =—+1.
R (2) Y4 4 2 \2) * 4
Theo gia thiét tong dién tich cac mat cau thi: 4z (R’ +R}) =157
2 2
Suy ra: h—+§+h—+1=E. Tu day tim dugc h=2.
4 4 4 4
Dung trung truc cua SC, cat SM tai | thi | la tm mat cau ngoai tiép cua S.ABC.
Dé& kiém tra SI.SM =SN.SC, suyra R=SI = SN.SC _ 5
SM 4
5\ 257
Vay thi dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCla S =4rx (Z] ==
Chon C.
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Céau 24:

Céau 25:

Cho hinh chép S.ABCcé SAvudng goc véi mat phang (ABC), SA=a, AB=a,AC = 2a,
BAC =60° Tinh dién tich hinh cAu ngoai tiép hinh chép S.ABC .

20

A. g.naz. B. 207a®. C. ?ﬂ'a D. 5za’.

Huwéng din giai:
Goi H 1a tim duong tron ngoai tiép tam giac ABC, d la duong thang di qua H va vudng
goc véi mat phang (ABC), goi (o) 1a mat phang trung truc cia SA, O 1a giao diém cuad
va (). Khidé O latam cta hinh cau ngoai tiép
hinh chép S.ABC.

Theo dinh Ii ham s cosin ta co :

S

BC = AB? + ACZ — 2AB.AC.cos BAC
= \/32 +(2a)° —2a.2a.c0s60° = a+/3

Dién tich tam giac ABC :

1 a’A/3

S ec ZE.AB.AC.sin BAC = .

Ban kinh duong tron ngoai tiép tam giac ABC :

A — ABBC.AC _ a.2a.a/3 4
4.8, jec 4 a’\3
T2

Bén kinh caa mat cau ngoai tiép hinh chop S.ABC :

Dién tich hinh cau ngoai tiép hinh chép S.ABC
2
S =47R? = 47:.(#] — 574

Chon D.
Cho hinh chép S.ABC c6 day la tam giac vudng tai A, canh huyén BC =6 (cm), cac canh

bén cuing tao va&i ddy mot goc 60°. Dién tich mat cau ngoai tiép hinh chdp S.ABC la

A. 48zcm?. B. 12zcm?, C. 16zcm?. D. 24cm?.
Huwéng din giai:
Chon A.
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Goi H Ia hinh chiéu vudng géc cia S 1én mat phiang (ABC)
. Goi O 14 trung diém cua BC.

Tam giac ABC vuéng tai A, O 1a trung diém cua canh
huyén BC, suyra OA=0B =0C (1).

Xét cac tam gidc ASHA, ASHB, ASHC cb:
SH chung
SHA = SHB = SHC =90°
SAH = SBH = SCH =60°
= ASHA = ASHB = ASHC (g.c.g) = HA= HB = HC (2)

Tu (1) va (2) suyra H tring O. Khido SH la truc duong

tron ngoai tiép AABC .

Trong ASAH dung trung truc cia SA cat SH tai | .

Khido IA=IB=IC=1S.Vay | latdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC .

ASBC déu canh bing 6 (cm) = SO =3/3=SI = %.so = %.3J§ =243.

- Ve A - =L N 7 hY 2
Dién tich mat cau ngoai tiep hinh chép S.ABC la: S = 4;7(2\/5) = 487r(cm2).

Cau 26: Cho hinh chép déu S.ABC c6 AB=a, SB=2a. Dién tich mat ciu ngoai tiép hinh chop

S.ABC la:
2 2 2 2
A 572 B. 5% e D. 5 =122
11 11 11 11

Huwéng din giai:
1) Xéc dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép tir dién.
[] Xéc dinh tdm mit cau ,

Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam gidc ABC,

do S.ABC Ila hinh chop déu nén SO Ia truc dudng tron
ngoai tiép tam gidc ABC .Trong tam giac
SOA dung duong trung

truc A cua canh bén SA, A cét SO tai |
va cat SA tai trung diem J.

Ta co:

{I eSO=IA=1B=1IC

=1A=I1B=I1C=1S
leA=I1A=1S

Vay | 1atdm cua mat cau ngoai tiép hinh
chép S.ABC.

] Tinh ban kinh mat cau
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Goi M = AONBC thi M i trung diém cia BC .

AB\3 a3 _ 2 a3

Taco: AM = AO=—AM =——.
2 2 3 3

2
Trong tam giac vudng SOA taco SO =+/SA*— AO? =, |4a’ —3% = a\é@

Xét hai tam giac vudng ddng dang SJI va SOAta co:

SI_S) SA? 43’  2ay33

SA SO 250 5 @ 33 11
-3

2) Tinh dién tich mat cau va thé tich khéi cau

2
2
Dién tich mat cau la: S =47R? = 4ﬂ(2a1\/1§] = 12f1a '

Cau 27: Cho tir dien ABCD c6 ABC va ABD la cac tam gidc déu canh a va nam trong hai mat
phang vudng gdc véi nhau. Tinh dién tich mat cau ngoai tiép tir dien ABCD theo a.
A. §7Ta2 B. E71612 C. 27a’ D. ﬁ716512
3 3 3
Huwéng din giai:
Goi M 1a Trung diém ciia AB
Vi Tam giac ADB va tam giac ABC la tam giac déu — DM L AB;CM L AB
Do ¢6 ABC va ABD la cic tam giac déu canh a va nam trong hai mat phang vudng goc véi
nhau => G6c DMC =90°
Goi H 1a tam duong tron ngoai tiép Tam giac ABC
G 1a tam duong tron ngoai tiép Tam giac ABD
=> H,G dong thoi la trong tdm cua tam giac

ABC va ABD
H eCM;CH :ECM
- 3
2

GeDM;DGZEDM

K¢ Buong vubng goc vai day (ABC) tir H va
buong vubng goc vaoi (ABD) tu G.

Do hai dudng vudng goc nay déu thuoc (DMC)
nén chdng cat nhau tai O.

=> O chinh & thm mat cau ngoai tiép tu dién
ABCGva R=0C.
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V3 V3 V3

Tam gidc ABC déu —> CM :CB.sin(60°):7a:>CH =3 aHM == =2
CMTT ta c6 GM :ga
Twr @6 nhan thay OGMH Ia hinh vuéng — OH :?a

Tam giac OHC vudng tai H — Ap dung dinh Iy Pitago ta co:

_3, V3 V3
2

CM =CB.sin(60) — CH :?a;HM :?a

OC =+/CH? +OH? =§a=R = S =47R? =§na2

Chon A.

Cau 28: Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC), SA=2a, tam gi&c ABC can tai A BC =2av2,
cos ACB :%. Tinh dién tich S caa mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC.
2 2 2 2
A S:977ra . B. S:977ra . C. S:977Ta . D S:977ra .
4 2 J3 5
Huwéng din giai:
Chon A.
Goi H 1a trung diém cia BC
= HC= % —a2.
Do AABC cantai A = AH 1 BC.
cos ACB =%: AC =3HC = AC =3a+/2.
— AH =+/AC?—HC? =+/18a>-2a’ = 4a.
Goi M 1a trung diém AC, trong mp (ABC)
vé dudng trung truc AC cit AH taiO= O
1a tam duong tron ngoai tiép AABC.
Tac6 cos ACH :%:sincﬁﬁ :%:cosc/Aﬁ :¥.
3a£

R . AM 2 9a

Trong AAMO wvubng tai M = AO = — = =—
cosCAH 22 4
3
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Céau 29:

Céau 30:

Goi N Ia trung diém SA. Trong mp (SAH) V& trung truc SA cit duong thang qua O va
vudng goc mp (ABC) tai | . Chimg minh dugc | la tim mat cau ngoai tiép hinh chdp
S.ABC.

Taco ANIO la hinh chir nhat

2 2
= duong chéo Al =+ AO® + AN? :\/8112l +a’ :\/9761 :@a

16 4

2
Vay dién tich mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC 1a S =4zR? =4 9IZ =%ﬂa2 (dvdt).

Cho hinh chop S.ABC c6 day ABC la tam giac vubng cén tai B va BC =a. Canh bén SA
vudng goc véi day (ABC). Goi H,K lan luot la hinh chiéu vudng goc cia A 1én canh SB
va SC. Thé tich cua khdi cau tao bai mat cau ngoai tiép hinh chop AHKCB Ia:

3 3

3
A */Ega B. V2ra’ C. % D. %

Huwéng din giai:

Theo gié thiét, tacé ABC =90°, AKC =90° (1)

AH 1 SB
o{ = AH L HC (2)

BC L AH (BC L(SAB))

Tur (1),(2) suy raba diém B,H,K cung nhin xuong AC

dudi mot goc 90° nén hinh chép AHKCB ndi tiép mat
cau tam I 14 trung diém AC, ban kinh
AC AB\2 a2

2 2 2

R =

J2ra’

Vay thé tich khéi cau V =§nR3 == (dvdt).

Chon A.
Cho hinh chdp tir gidc déu S.ABCD c6 canh day bang a, canh bén hop véi mat day mot
g6c 60°. Thé tich caa khdi cau ngoai tiép khdi chop S.ABCD Ia:

4ra’ B 27ta3\/6 C 871'8.3\/6 D 871'8.3\/6
3 ) 9 ) 9 . YA

Huwéng din giai:
Goi O=ACNBD, suyra SO L(ABCD).

A

Ta ¢6 60°=SB,(ABCD) = SB,0B = SBO .

a/6

Trong ASOB, tacé SO =0B.tan SBO =
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Taco SO latryc caa hinh vuéng ABCD.
Trong mat phang SOB, ké duong trung truc d cua doan SB.

| € SO {IAzIBzICzID
=

GQiI:SOmd:{ =1A=IB=IC=ID=IS=R.

led IS=1B
SB=SD .
Xét ASBD co = ASBD déu.
SBD = SBO = 60°

Do d6 d ciing 1a dudng trung tuyén cua ASBD. Suy ra | 14 trong tam ASBD.

2 a\/_ 4 B 87ra3\/6

Bén kinh mat cau R =Sl —SO——S raV =—zR°*=
3 3 3

27
Chon D.
Cau 31: Cho bat dién déu, tinh ty sb giira thé tich khdi cau noi tiép va thé tich khéi cau ngoai tiép
hinh bat dién déu d6.
1 1 1 1
A = B. — C. — D. —
2 232 V3 33
Huwéng din giai:
Goi canh bat dién déu 1a a; bét dién déu c6 cac mat chéo Ia hinh vudng; khi d6 do dai cac
duong chéo AC =BD =SS'=av/2.
M3t cau noi tiép va ngoai tiép déu c6 tam O, khi d6 ban kinh mit cau ngoai tiép 1a
R_oa_ AC _ _aVv2
2 2
Bén kinh mit cau noi tiép 1a khoang céach tir O dén cac mat bén. Hinh trén c6
(_OH —__SOOM aJ_
JSO?+0OM? 6
C6 %:is khi do ty 6 thé tich khéi cu nei tiép cho khéi ciu ngoai tiép Ia:
(LT _ (L] L
R 3) 33
Chon D.
Cau 32: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh vubng canh 242, canh bén SA vubng goc vaoi mat
phing ddy va SA=3. Mt phang (o) qua A va vudng goc véi SC cit canh SB, SC, SD
lan luot tai cac diem M, N, P. Thétich V ciia khéi cau ngoai tiép tir dien CMNP .
A v =327 g v - 82T c.v =187 D.v =127
3 3 3 6
Huwéng din giai:
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Chon A.

Ta co:

CB 1 (SAD), AM — (SAB)= AM L CB (1)

() LSC,AM (&)= AM L SC (2)
1),(2 AM L (SB

@)= A i(sEe)
= AM 1L MC = AMC =90°

Chtrng minh tuong ty ta ¢ APC =90°

C6 AN L SC = ANC =90°

Taco: AMC = APC = APC =90°
— khdi cau duong kinh AC la khéi cau ngoai tiép tir dien CMNP .

Ban kinh cau nay la r :A—ZC: 2.

Thé tich cau: V :%ﬂﬁ :?’ZT”

Cau33: Cho tir dién déu ABCD c6 canh bang a. Tap hop cic diém Msao cho
MA® + MB* + MC? + MD? = 2a° la

) A oA aa A , ., Y 3 av2
A. Mat cau c6 tam la trong tam cua tam giac ABC va ban kinh bang T\/_
A oA aa A e A N Lz 1 3 a\/E
B. Mit cau co6 tam la trong tam cua tir dién va ban kinh bang 2
A oAl aa A e A A N Lz 1s 3 a\/E
C. Mait cau c6 tam la trong tam cua tr dién va ban kinh bang —
av2

D. Puong tron c¢6 tm 13 trong tAm tam giac ABC va ban kinh bang 2

Huwéng din giai:

Chon B.

Goi I,J lan luot 13 trung diém cua
AB,CD. Goi K 1a trung diém 1J . (Ldc
nay, K 1a trong tim tr dién).

Ap dung dinh 1y dudng trung tuyén trong
tam giéac, ta co:

2 2
MA® + MB? = 2M1? + 28~ _omy2 + &
2
2 2
MC? + MD? = 2M32 + E2° — omy? +%
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2
= MA? + MB? + MC? + MD? :Z(MI2+MJZ)+a2 :2(2MK2+%]+a2

2 2 2 2 2 2 2
Taco: |J2='C +Ib” CD TR a_*@ _a_a
2 4 4 2 4 2
2 2 2 2 2, 3a
— MA? + MB? + MC? + MD? = 4MK
3a? JE

Do dé: MA? + MB? + MC? + MD? = 2a% < 4MK % + — 5 =2a° < MK =—=— "

a2

Vay tap hop cac diém M thoa min hé thire dé bai 13 mat cau tam K , ban kinh bang >

Cau 34: Cho hinh chdp S.ABC c6 day ABC la tam gidc déu canh bang 1, mit bén SAB la tam giac
déu va nam trong mat phang vudng goc voi mit phang ddy. Tinh thé tich V cua khéi cau
ngoai tiép hinh chop d4 cho.

A.V:S\/E”. B.V:S\/Eﬂ. C.V=4*/§”. D.v =%
18 54 27 3

Huwéng din giai:

Chon B.

Goi O 1a tam duong tron tam giac ABC suy ra O la trong tdm, H 1a trung diém AB , ké
duong thang qua O song song SH cat SC tai N ta dugc NO L (ABC), goi M la trung
diémSC, HM cit NO tai I.

Taco HS=HC nén HM LSC=IS=IC=IA=IB=r

Taco
ZNIM = ZHCS =45°, — CN_LO0_2_ cn =3ﬁ=ﬁ:>sw| :—6,SN _ L
CS CH 3 32 3 4 J6
S,
\
Suyra NM=SM—SN:ﬁ WS
12 A
h' NN
ANMI vudng tai M e RN
v o~
tan 45° = M. IM:NM:ﬁ UL TN
M 12 1AL N
! : > \1[ &
LI e o~ N
H .. 4
Suyrar=IC=+vIM*+MC? = ,/% : A 422 =
g ="
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Céau 35:

Vay V =2 2rf = 5157 .
3 54
Cach khac:
Goi P, Q lan luot la trong tam cac tam giac SAB va ABC .

Do cé4c tam giac SAB va ABC 1a cac tam giac déu canh bang 1 nén P, Q lan luot tam
duong tron ngoai tiép tam giac do.

+Qua P duong thang vudng goc véi mét phang (SAB), qua O dung dudng thang vudng
goc v6i mat phang (ABC). Hai truc ndy cit nhau tai I, suyra IA=1B=I1C=1S.Vay | Ia
tAm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC va R=IC.

+Xét AIQC:1C=+1G? +GC? = \/{3 2] (2 \/—] 15

3 2 6

Vvay V :%;;RS =

5157

54
Cho mat cau (S) C6tam |, ban kinh R=5. Mot dudng thang A cat (S) tai 2 diém M,
N phan biét nhung khong di qua | . Bat MN =2m. Vi gié tri ndo cua m thi dién tich tam
giac IMN 16n nhat?

52 io 5 52

A. m= +— B. m=——. C.m=—. D. m=
2 2 2

Huwéng din giai:
Goi H 14 trung diém MN, tacé : IH =+/25-m?
Dién tich tam giac IMN :

Siun =%|H.|\/IN =m+/25-m?
2 2
— /m2(25_m2 Sw ‘:l_i_\:\

2
25 . . V&S === T TN
Suyra S, 37. Dau ‘=’ xay ra khi v

m =25-m><om=—
J2

Chon D.

Cau 36: Cho mdt mat cau ban kinh bang 1. Xét cac hinh chop tam giac déu ngoai tiép mat cau trén.
Hoi thé tich nho nhat cua ching 1a bao nhiéu?
A. minV =843. B. minV =44/3. C. minV =9/3. D. minV =16+/3.
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Huéng din giai:
Chon A.
Goi canh day ctia hinh chép la a
Taco ASIJ _ ASMH
Sl 1J

T SM MH

— MH (SH —IH) = 1JVSH? - HM?
— MHZ(SH -1)* = SH? — HM 2
—(a?-12)SH?-2a’SH =0

2

— SH = (a?#12)
a’-12
1 Y3 2at 31 1 12 1
S 3SABC.SH ORI i_E.Taco 7 = 5>83
a’ a'

Cau 37: Khi cit mit cdu S(O, R) bdi mot mat kinh, ta duoc hai nira mét cau va hinh tron I6n cua
mit kinh d6 goi 14 mat day cua mdi nira mat cau. Mot hinh tru goi 1a noi tiép nra mit cau
S(O, R) néu mt day cua hinh tru ndm trong ddy cua nira mat cau, con duong tron day kia
la giao tuyén cua hinh tru v&i nra mat cau. Biét R=1, tinh ban kinh day r va chiéu cao h
cua hinh tru ndi tiép nira mat cau S(O, R) dé khdi tru co thé tich lon nhat.
A.rzﬁ,h:ﬁ. B.r:ﬁ,hzﬁ. C.r:ﬁ,hzﬁ. D.rzﬁ, h:ﬁ

2 2 2 2 3 3 3 3
Huwéng din giai:
Chon C.
Hinh try noi tiep nira mat cau, nén theo gia thiét duong P
tron day trén c6 tam O' ¢6 hinh chicu cia O xuong mét
day (O'). Suy ra hinh tru va nira mat cau cung chung yd : TR\
truc doi xung va tdm cua day dudi hinh tru trung voi /o A
tam O cua ntra mat cAu.Ta cd: h? +r? = R? [ : :

_ 2 _1_n? : . :
(O<h<R=1)=r*=1-h l v ;
Thé tich khéi tru 1a: V = zr*h = z(L—h?)h = f ()
= f'(h)=7(1-3h?) =0 h =§

h o N !
3

f'(h) + 0 -
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272'\/§
f(h) / 5 \
0

Vay: MaxV _2m3 (dvtt) khi r 6 va h B
(0] 9 3 3
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MAT TRON XOAY - KHOI TRON XOAY

A — BAI TAP TRAC NGHIEM
Cau 1: thé tich cua vat thé tron xoay khi quay mé hinh (nhu hinh v&) quanh truc DF

E E

30°

0

3 3 3
N B, 078 c. & p. 22

9 7 2 3

Cau 2: Thétich V cua khéi tron xoay thu dugc khi quay hinh thang ABCD quanh truc OO’ biét
OO, = 80, O,D = 24, O,C 212, OA :12, OB — 6 ]

A B O

-

:

|

|

1

|

1

|

|

1

|

|

|

:

R |

D C o
A.V =432007. B.V =21600r. C.V =20160r. D. V =450007.

Cau 3: Cho doan thing AB c6 d6 dai bang 2a,vé tia Ax Vé phia diém B sao cho diém B ludn cach
tia Ax mot doan bing a. Goi H la hinh chiéu cua B Ién tia, khi tam gidc AHB quay quanh
truc AB thi duong gap khdc AHB vé thanh mat tron xoay cé dién tich xung quanh bang

(2++/2)ra? (3++/3)ra’ (1++/3)7a’ 3J2ra?

Cau 4: Cho ba hinh tam giac déu canh bang a chong 1én nhau nhu hinh vé (canh day ciia tam giéc
trén di qua cac trung diém hai canh bén cua tam gac duéi). Tinh theo a thé tich cua khoi
tron xoay tao thanh khi quay ching xung quanh duong thang d .
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Cau 5:

Céau 6:

Cau 7:

Cau 8:

Céu 9:

3 3
A 13V3ma’ g 13ra®
96 96
3 3
c. ﬁga | D. %

Cho nira duong tron duong kinh AB = 2R va diém C thay doi trén nira duong tron do, dat

o =CAB vagoi H I3 hinh chiéu vudng goc caa C Ién AB. Tim « sao cho thé tich vat thé
tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc AB dat gid tri I6n nhat.

A. o =60°. B. a =45°. C. arctani. D. a=30°.

V2
Cho hinh cau (S) tam O, ban kinh R. Hinh cau (S) ngoai tiép mot hinh try tron xoay (T) c6
duong cao bang duwong kinh day va hinh cau (S) lai ndi tiép trong mot ndn tron xoay (N) c6
g6c ¢ dinh bang 60°. Tinh ti s6 thé tich caa hinh try (T) va hinh nén (N).

AV V2 sV _V2 c Vo _6V2

. . . D. Dép 4n khic.
V, 6 vV, 3 V, 2

Cho tam gidc déu va hinh vudng cting c6 canh bing 4 duoc xép chong Ién nhau sao cho mot
dinh cla tam gidc deu trung véi tam cua hinh vudng, truc cua tam gidc deu tring voi truc
cua hinh vuéng (nhu hinh ve). Thé tich cua vat thé tron xoay sinh bai hinh d& cho khi quay
quanh truc AB la

1367 + 2473 g 487+ 773 c 1287+ 2473 D 1447+ 2473
g — —— g

Cho hai hinh vudng c6 ciing canh bang 5 dugc xép chong 1én nhau sao cho dinh X ctua mot
hinh vudng la tdm caa hinh vudng con lai (nhu hinh v§). Tinh thé tich
V' cua vat thé tron xoay khi quay md hinh trén xung quanh truc XY .
125(1+2) 125(5+2V2 )7
6 12
125(5+442) 7 125(2+2) 7
= .DV=——r"——-—,
24 4

Cho tam giac ABC déu canh a va noi tiép trong duong tron tim O, Y ‘
AD 1a duong kinh cua duong tron tam O. The tich cua khoi tron xoay sinh ra khi cho phan
t6 dam (hinh vé& bén) quay quanh duong thang AD bang

A

AV

C.V
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A
00
H
B C
D
3 3 3 3
A 23ra J§ B, ra \/§ C 20ra \/§ D 4ra \/§
126 24 217 27

Cau 10: Cho hinh thang vuéng ABCD c¢6 d6 dai hai day AB =2a,DC =4a, duong cao AD =2a.
Quay hinh thang ABCD quanh dudng thang AB thu duoc khéi tron xoay (H). Tinh thé
tich vV cua khoi (H).
3 3
A.V =874’ B.V = zoga . C.V =16za’. D.V = 40;[6‘ .
Céu 11: Cho tam gidc ABC vubng tai A c6 AB=3a, AC =4a. Khi tam gi&c ABC quay quanh
duong thang BC ta duoc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich V' cua khéi tron xoay do.

3 3
AV = 7d. B.V:%ga . C.V =3ra’. D.V:4875Ta .

Cau 12: Cho hinh phang (H) dwoc md ta & hinh vé dudi day. Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay
dugc tao ra khi quay hinh phang (H) quanh canh AB.

Ao SCM__F
3cm D
E
6cm
5cm

B 7cm C
AV = 77;” cm®, B.V = 793?” cm®, C.V =2547 cm®. D.V = 82;” cm®,
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B - HUONG DAN GIAI
Cau 1: thé tich caa vat thé tron xoay khi quay mé hinh (nhu hinh v&) quanh truc DF

F 'E
A B
D ~
3 3 3 3
A 207 B, 078 c. & p. 22
9 7 2 3
Huéng din giai:
Chon A.
av/3

Tacd EF :AF.tanﬁ:a.tan30°:T

Khi quay quanh truc DF , tam giac AEF tao ra mot hinh nén c6 thé tich
2 3

voligprapol (@B, @

3 3 3 9

Khi quay quanh truc DF , hinh vuéng ABCD tao ra mét hinh tru cé thé tich

V,=7.DC*BC =r.a’a=ra’

Thé tich ciia vat thé tron xoay khi quay md hinh (nhu hinh v&) quanh tryc DF la

3
V=V, +V, =%+na3 =%na3

Cau 2: Thétich V cua khi tron xoay thu dugc khi quay hinh thang ABCD quanh truc OO’ , biét
OO, = 80, O,D = 24, O,C 212, OA :12, OB — 6 ]

A B O

-
I
1
I
I
|
I
|
1
1
1
I
I
:
——--d
D C o
A.V =43200r. B. V =216007. C. V =20160r. D. V =450007.
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Hwéng dan giai:
Chon C.

Cong thire tinh thé tich khdi non cut ¥ = %ﬂ'h (R +R+RR,).
Trong d6 4 1a do dai duong cao, R; R, lan luot 1a ban kinh hai day.

Goi ¥, l1a thé tich khdi non cut khi quay hinh thang 400'D quanh truc OO’

Goi V, l1a thé tich khdi nén cut khi quay hinh thang BOO'C’ quanh truc OO’

Khido V=V, -V,.

Taco V) = %7[.00’.(O’D2 +04% + O’D.OA) =268807r

va ¥, = %ﬁ.OO’.(O’CZ +0B’ +0'C.OB) =6720r .

Vay V=V, -V, =26880r—-67207r =201607 .

Ciu 3: Cho doan thang AB c6 do dai bang 2a,vé tia Ax vé phia diém B sao cho diém B ludn cach
tia Ax mot doan bang a. Goi H 1a hinh chiéu cua B Ién tia, khi tam gidc AHB quay quanh
truc AB thi duong gap khic AHB v¢€ thanh mat tron xoay c6 dién tich xung quanh bang

2 2 2 2,
" (2+x/2§)7m B. (3+\/2§)7za C. (1+\/2§)7za D. 3\/527m

Hwéng dan giai:

Chon B.

Khi quay quanh tam giac AHB thi dudng gap khic AHB v& Ién
mot mdt tron xoay. Dién tich mdt tron xoay nay bang tong di¢n
tich xung quanh hai hinh nén duong sinh AH va BH.

Taco AH =< AB*—BH? = a3
_AHBH aJ3a a3
AB 2a 2

Dién tich xung quanh hinh n6n c6 duong sinh AH la

a3 3a*r
S =r——aJ3 =
: 9 V3 2

@

HK

Dién tich xung quanh hinh nén c6 duong sinh BH1a §, =7

a\/ga_\/gazﬂ
a=

2

, . 3++/3)a’
Di¢n tich mdt tron xoay can timla S =S, +S§, = (\/_#.
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Cau 4: Cho ba hinh tam giac déu canh bang a chong Ién nhau
nhu hinh V& (canh ddy cta tam gidc trén di qua cac
trung diém hai canh bén cia tam gac dudi). Tinh theo
a thé tich cua khoi tron xoay tao thanh khi quay ching
xung quanh duong thang d .
13\/37a° 1137’
A ——. B. —.
96 96
3 3
c. Y2 p, 132’
8 8
Chon B.
Néu ba hinh tam giac khdng chong Ién nhau thi
3
thé tich ciia khéi tron xoay 1a V, =~ 83a
3
Thé tich phin bi chéng lén 1a V, =~ gza
3
= Thé tichcantinh la V =V, -V, :11\/9—%
Hoac lam nhu sau:
Pit V,;V,;V,;V, lan luot 1a thé tich: khdi non sinh bai tam giac OAB quay quanh OB , khéi
tron xoay sinh bai hinh BCFE; GCHK , khdi nén sinh bai tam giac DEB khi quay quanh
BC . Khi d6: Thé tich khdi can tim la:
1 2 2 3
VoV 4V, 4V, =3V -2V, =3t B8 1 e a3 _11/3ra’
3 4 2 3 16 4 96
Cau5:  Cho nira duong tron duong kinh AB =2R va diém C thay d6i trén nira dudng tron dé, dat
o =CAB vagoi H I3 hinh chiéu vudng goc caa C Ién AB. Tim « sao cho thé tich vat thé
tron xoay tao thanh khi quay tam gidc ACH quanh truc AB dat gi trj I6n nhat.
A. o =60°. B. a =45°. C. arctani. D. a=30°.
J2
Huwéng din giai:
AC = AB. cosa =2R.cosa
CH = AC.sina = 2R.cosa.sina; AH = AC.cosa = 2R.cos’ o
Thé tich vat thé tron xoay tao thanh khi quay tam giac ACH quanh truc AB I
v =L aHzcH? = 8Ro cost wsin?a.
3 3
bat t=cos’a (0<t<l) =V :%RSt2 (1-t)
3
:§R3.t.t(2—2t)£§R3 trtr2-2t
6 6 3
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Cau 6:

Cau 7:

Vay V 16n nhat khi tzé Khi o = arctan —— .

J2
[ICht ¥: c6 thé dung PP ham s6 dé tim GTNN cuia ham f (t) =t (1-t)

Chon C.

Cho hinh cau (S) tam O, ban kinh R. Hinh cau (S) ngoai tiép mot hinh try tron xoay (T) c6
duong cao bang duwong kinh day va hinh cau (S) lai ndi tiép trong mot non tron xoay (N) c6
g6c ¢ dinh bang 60°. Tinh ti s6 thé tich caa hinh try (T) va hinh nén (N).

AV V2 g Vi _V2 o Vo _6v2 v V2
9

. . . D. L=
V, 6 vV, 3 v, 2 V,,

Huwéng din giai:
Bai toan quy vé hinh ndn tam O ngoai tiép hinh vuéng ABCD va néi tiép tam giac déu SEF
ma EF //AB. Vi OAB la tam giac vudng can nén AB = BC =R+/2.Suyra

2 3
V; :ﬂ(%] BC = ﬂRZ\/E

Ta thay, tam O cua hinh tron ciling chinh 1a tam cua hinh vuong ABCD dong thoi ciing 1a
trong tdm cia tam giac déu SEF.

Nhu vay, duong cao cua tam giac SEF la
SH =30H =3R

Trong tam giac EOH (vudng tai H,

EOH =30°). Tacd: EH =OH +/3=R+f3

Thé tich cua hinh nén

V,, Z%ﬂEH 2.5H 2%71'3R2.3R = 37R° NS

ﬂRS\/E
Vﬁy V_T: 2 :ﬁ_
vV, 3R° 6

Chon A.

Cho tam giac déu va hinh vudng cling ¢é canh bang 4 duoc xép chong 1én nhau sao cho mot
dinh cua tam giac déu trung véi tam caa hinh vuéng, truc cia tam giac déu tring véi truc
cua hinh vudng (nhu hinh v&). Thé tich cua vat thé tron xoay sinh bai hinh da cho khi quay
quanh truc AB la

1367 + 2473 5 487 + 773
s —

1287 + 2473 D 1447+ 2473
9 9
Huwéng dan giai:
Chon D.
Khi xoay quanh truc AB thi:

A

C

K R
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Céau 8:

1 Céch 1:

[J Phan hinh vuéng phia trén tro thanh lang tru c6 ban kinh R = 2, chiéu cao h =4
— V,=712%4=16n
Phan dudi tré thanh hinh nén cut véi

h=HK = AK — AH :2@-2:2(@-1); R=2

R AH 2 1 . R _2

R AK 23 B VBB
24:/3 -

] 1 s o 8
ApdungV:gﬂh(R +R?+RR")=..... :(T]ﬂ

Vay V =V, +V, :{

24/3 +136 ] .
=

Chon D.
Cho hai hinh vuéng c6 ciing canh bang 5 duoc xép chong 1én nhau sao
cho dinh X cua mot hinh vudng la tam cua hinh vudng con lai (nhu
hinh vé). Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay khi quay md hinh trén
xung quanh truc XY .
125(1+2) 125(5+2V2 )7
6 12
125(5+442) 7 125(2+2) 7 Y
= .DV=—w—ru——-——,
24 4
Huwéng din giai:
Chon C.

AV

C.V

O

Khéi tron xoay gom 3 phan:
Phan 1: khdi tru c6 chiéu cao bang 5, ban kinh day

2
biing g ¢6 thé tich vlzﬂx(gj 1257 d

—_— -

4

1
-t - -

{

!

!

:

Phan 2: khbi ndn c6 chiéu cao va ban kinh d4y bang L= —
2 g
% cd the tich

V,=—xrx
3 2 12

1 X(sﬁ]zxsﬁ 125742
2

Phan 3: khéi non cut ¢ thé tich 1a

1 5(@1){{@]1(5]:@ 5]125(2@1)@

373 2 2 2 2 2 24

Vay thé tich khéi tron xoay la
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1250 12572 125(2V2-1)7 125(5+442)x
+ + = : :

V=V, +V, +V, =
S 12 24
1 Céach 2:
Thé tich hinh tru duoc tao thanh tir hinh vudng ABCD 1a
V, = zR?h =127
4

Thé tich khdi tron xoay duoc tao thanh tir hinh vuéng XEYF | ¢ F
Von = g71'R2h = 12572

3 6
Thé tich khdi tron xoay dugc tao thanh tir tam giac XDC la
V, =L pR?h =127

3 24

Thé tich cAn tim V =V, +V,,,, -V, =125z 5;‘2/5 .

Cau 9: Cho tam giac ABC déu canh a va noi tiép trong duong tron tim O, AD 1a duong kinh cua
duong tron tdm O. The tich cua khoi tron xoay sinh ra khi cho phan t6 dam (hinh vé bén)
quay quanh duong thang AD bang

A
00
H
B C
D
3 3 3 3
A 23ra J§ B ra \/§ C 20ra \/§ D 4ra~f3
126 24 217 27
Huwéng din giai:
Chon A.
Khi quay tam giac ABC quanh truc AD duogc khéi non co thé tich la:
2 3
N=lorinoloncean < Ln (3] a8 _ a3
3 3 3 2 2 24

Khi quay dudng tron tdam O quanh truc AD duoc khéi cau c6 thé tich Ia:

3
3
v=2rr 221000 =fn.(af] _4\3ra

27
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Céau 10:

Céau 11:

1 2 3
—+B+——1 -
Thé tich khdi tron xoay can tim: (S) < d(1;(ABC))=R < al 1C ==\ 7
a2 e
Cho hinh thang vuéng ABCD c¢6 d6 dai hai day AB =2a,DC =4a, duong cao AD =2a.
Quay hinh thang ABCD quanh dudng thang AB thu duoc khéi tron xoay (H). Tinh thé
tich vV cua khoi (H).
3 3
A.V =8ra’, B.V = 20;ra . C.V =167a". D.V = 40;’6‘ .
Huwéng din giai:
Chon D.
Goi V, la thé tich khdi tru khi quay hinh chit nhat DCFE quanh truc AB
Goi V, la thé tich khéi non. Khi quay ABCF quanh . .
truc AB
V la thé tich cua khbi (H) can tim
B
V=V, -V, = ’
1 4 3
7r(2a)2.4a—§7r(2a)2.2a: O;’a

Cho tam gi&c ABC wvubng tai A c¢o

AB =3a, AC =4a. Khi tam giac ABC quay quanh

duong thang BC ta dugc mot khdi tron xoay. Tinh thé tich V' ciia khi tron xoay dé.
967a’ B 48ra’

AV =7xa’, B.V = 5 C.V =3ra’. D.V 5

Huéng din giai:
Chon A.
Goi H Ia hinh chiéu vudng goc caa A lén BC
Goi V,,V, lan luot la thé tich khdi non do tam
gidc CAH va BAH sinh ra khi quay quanh truc
BC.

12a 16a 9a

Tacdo: AH=—"-CH =—;:BH =—.
5 5 5

1 (12a) 16a 7687a’
SuyraV,=—n =
3 5 5 125
1 [12a]2 9a 4327a°
Vy,==—n| — | —=
3 5 5 125
3
Vay V =V, 4V, = 2878
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Cau 12: Cho hinh phang (H) dwoc md ta & hinh vé dudi day. Tinh thé tich V cua vat thé tron xoay
dugc tao ra khi quay hinh phang (H) quanh canh AB.

Ao SCM__F
3cm D
E
6cm
5cm
B 7cm C
Ay =127 s B.v = /PT s  C.Ve2sdzcem®.  D.v =227 s

3 ' 3 ' 3

Huéng din giai:

6cm

Vit thé tron xoay tao ra gdm hai phan:

V, la phan hinh try trdn xoay quay béi hinh gap khic ODCB quanh truc AB tao ra hinh try
¢ chiéu cao h=6(cm); ban kinh day R, =7(cm).

V, la phan hinh try trdn xoay quay béi hinh gap khic AFEO quanh truc AB tao ra hinh
non cut c6 chiéu cao h'=1(cm); ban kinh day lon R =4(cm); ban kinh ddy bé r =3(cm).

Khi d6 thé tich khéi tron xoay la:

V =V, +V, = 7R’ h +%(R2 +12+Rr)=7.495 +%‘1(42 +3°+43)= 7727 e
Chon A.
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UNG DUNG THUC TE

A - BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau l: Nguoitabo 5 qua bong ban cung kich thudc vao mot chiéc hop hinh tru c6 day bang hinh
tron tron I6n caa qua bong ban va chiéu cao bang 5 lan duwong kinh cua qua bong ban. Goi
S, la tong dién tich caa 5 qua bong ban, S, la dién tich xung quanh cia hinh tru. Ti s6 %
2
la:
A 2. B. E C. 1 D. E
5 2
Cau 2: Mot cong ty san xuat mot loai coc giay hinh nén c6 the tich 27cm® véi chiéu cao la h va
ban kinh day 1a r d€ lwong giay tiéu thu la it nhat thi gia tri caa r la:
6 8 8 6
A.r:,4/32. B.r:,6/32. C.r:,4/32. D.r:,6/32.
2r 2r 2r 2r
Cau3: Mot phéu dung kem hinh non bang gidy bac c6 thé tich 127 (cm’®) va chiéu cao la 4cm.
Muon téng the tich kem trong phéu hinh nén I8n 4 lan, nhung chiéu cao khong thay d6i, dign
tich miéng giay bac can thém la.
A. (12413 -15)7 (cm?). B. 1277+/13(cm?).
12413, ,
C. T(cm ). D. (1213 +15)7 (cm?)
Cau 4: Mot céi phéu cé dang hinh nén, chiéu cao cua phéu la
20 cm ( Hinh 1) Nguoi ta 6 mot lugng nuéc vao phéu
sao cho chiéu cao cua cot nuwéc trong phéu la 10 cm.
Néu bit kin miéng phéu roi lat nguoc Ién ( Hinh 2) thi
chiéu cao cot nudce trong phéu bang gia tri ndo sau day
A. 10 cm B. 0,87 cm
C. 1,07 cm D. 1,35cm
Cau5: Cho mot dong hd cat nhu hinh vé& ( gdm hai hinh nén chung dinh ghép —
lai) trong d6 dudng sinh bt ky caa hinh nén tao véi day mot goc 60°. V
Biét rang chieu cao cua dong ho la 30cm va tong thé tich caa dong ho
la 10007 (cm®). Néu cho day lugng cat vao phan trén thi khi chay hét
xudng dudi. khi @6 ty 1¢ thé tich lwong cat chiém chd va thé tich phan
phia dudi la bao nhiéu -
Al B. -
8 27
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c. L D. L
33 64
Cau 6: Tinh thé tich cua thung dung nudc ¢ hinh dang va kich thudce nhu
hinh vé
A 0,2387 (m3) B. 0,23871'(m3)
3 V2
C. 0, 238ﬂ(m3) D. 0,23871'(m3)
4 NE
Cau 7: Cho mot miéng tdn hinh tron cé ban kinh 50cm. Biét hinh ndn c6 thé tich 16n nhat khi dién
tich toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh
day 1
A. 10v/2cm B. 20cm C. 50+/2cm D. 25cm
Cau 8: Mot kem dc qué gom hai phan, phan kem c6 dang hinh
cau, phan 6¢ que co dang hinh non, gia st hinh cau va
hinh non c6 ban kinh bang nhau, biét rang néu kem tan
chay het s& lam day phan oc que. Biet the tich kem sau
khi tan chay bang 75% thé tich kem dong bang ban
dau, goi h,r lan luot I chiéu cao va ban kinh cua
phan &c qué. Tinh ty sb h
p
A Mg BN s
r r
ch. 2 p. h_1%
r 3 r 3
Cau 9: Mot nha san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh try c6 nap day véi dung tich
1000cm®. Tinh béan kinh cua nap day de tiét kiém duoc nguyén ligunhat ..
500 5
A. 3—(cm B. 10.3}—(cm
% (em) {2 (em)
500 5
C. — (cm D. 10.\/: cm
% (cm) 5 (om)
w
Cau 10: Gia sir vién phan viét bang c6 dang hinh try tron xoay dudng kinh day bang 1cm, chiéu dai
6cm. Nguoi ta lam nhiing hop carton dung phan dang hinh hop chit nhat c6 kich thuéc
6x5x6¢cm. Muon xép 350 vién phan vao 12 hop, ta dugc két qua nao trong 4 kha nang sau:
A. Vra du B. Thiéu 10 vién C. Thira 10 vién D. Khong xép duoc
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Cau 11: Cat mot hinh nén bang mot mat
phang song_song VGi day thi phan
hinh nén nam gitra mat phang va
ddy goi 1a hinh non cut. Mot chiéc
coc ¢6 dang hinh ndn cut cao 9cm,
ban kinh cua day cdc va miéng cc
lan luot 1a va 4cm. Hoi chiéc coc
co thé chira duoc lugng nuéc toi da
la bao nhiéu trong s6 cac lya chon
sau:
A. 250ml B. 300ml
C. 350ml D. 400ml
Cau 12: Mot cai mi bang vai cua nha ao thuat voi cac kich thudc
nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich vai can c6 dé lam nén
cai mi d6 (khong ké vien, mép, phan thira). ' ; ,
A. 7007 (cm?) B. 754,257 (cm’) e B
JETCL) SORE I O
C. 750,257 (cm?®) D. 756,257 (cm?”) Aw
Cau 13:  Khi san xuat vo lon sira bo hinh tru cac nha thiét ke luon djit ‘
muc tiéu sao cho chi phi nguyén ligu lam vé lon la it nhat, tic la di¢n tich toan phan cua
hinh tru 1a nhé nhat. Muon thé tich caa khoi tru d6 bang 2 va dién tich toan phan hinh tru
nho nhat thi ban kinh day gan s6 nao nhat?
A. 0,68. B. 0,6. C.0,12. D. 0,52.
Cau 14: Khi san xuat hop mi tdm, cac nha san xudt luén dé mot
khOang trong dudi ddy hop dé nudc chay xudng duol va
ngam vao vat mi, glup mi chin. Hinh v& duéi mé ta céu tric
cua hop mi tdm. Vat mi tdm c6 hinh mot khdi try, hop mi
tom c6 dang hinh nén cut dugc cat boi hinh non c6 chieu
cao 9cm va ban kinh day la 6cm. Nha san xuat dang tim
cach dé sao cho vt mi tm c6 thé tich I6n nhat trong hop
v6i muc dich thu hat khach hang. Thé tich 16n nhat d6 la
A. 367 (cm’) B. 547 (cm’)
81r
C. 487 (cm’ D. —(cm
(cm’) >-(em’)
A o i 2
Cau 15: Mot céi ly cé dang hinh non dugc rot nudc vao véi chiéu cao muce nude bang 3 chiéu cao
hinh nén. Hoi néu bich kinh miéng ly roi up nguoc ly xudng thi ty s6 chiéu cao myc nudc va
chiéu cao hinh nén xap xi bang bao nhiéu?
A. 0,33. B. 0,11. C. 0,21. D. 0,08
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Cau 16: Mot nat chai thay tinh 1a mot khéi tron xoay (H ), mot mat phang chua truc cua (H) cat
(H ) theo mot thiét dién nhu trong hinh vé bén. Tinh thé tich cua (H ) (don vi cm?).

4em

2em
————— 2cm

2em

2em

- ~

3em

AV, =237 B.V,,, =137. C.V, =22, D.V, =17x.

( ( (H)
Cau 17: Mot bon chira xang co ciu tao gom 1 hinh try ¢ giita va 2 nira hinh cau ¢ 2 dau, biét rang
hinh cau c6 duong kinh 1,8m va chiéu dai
caa hinh tru la 3,62m. Héi bén d6 co thé 3,62m N
chira t6i da bao nhiéu lit xing trongcac gia ! !

tri sau day? S K )
A. 10905l B. 23650l ( } ) 1,8m
C. 12265| D. 20201 \

Cau 18: Mot hinh hop chit nhat kich thudc 4x4xh chira mot khdi cau 16n ¢ ban kinh bing 2 va
tdm khoi cau nho c6 ban kinh bang 1 sao cho cac khoi 16n tiep xuc véi tdm khoi cau nho va
céac khoi cau deéu tiep xic vai cdc mat hinh hop. Thé tich khoi hop la:

A. 3243247 B. 48+ 325 C. 64+327 D. 6445
Cau 19: Mot bang gidy dai duoc cuodn chat lai

thanh nhiéu vong xung quanh mot éng /
I6i hinh tru rdng ¢6 duong kinh ® B
C =12,5mm. Biét do day cua giay K ‘

cudn la 0,6mm va duong kinh ca cugon
gidy la B = 44,9mm. Tinh chiéu dai |
ctia cudn giay.
A. L=44m B. L~38m C. L~4m D. L=24m

Cau 20: Cho mét khéi cau ban kinh R. Pam thung khéi cau bai mot khdi tru cé truc di qua tAm mat

cau va chiéu dai hinh try thu duoc 12 6 (xem hinh v&). Tinh thé tich vat thé con lai sau khi
duc thung.

A. 367 B. 54 C. 27x D. 288«

Cau 21: Mot thay gido du dinh xay dung bé boi di dong cho hoc sinh nghéo mién ndi tir 15 tam tén
c6 kich thugc Imx20cm (biét gia 1m? ton 1a 90000 dong) bang 2 céch:

Céch 1: GO tAm ton ban dau thanh 1 hinh tru nhu hinh 1.

Céch 2: Chia chiéu dai tim ton thanh 4 phan roi go tim ton thanh 1 hinh hop chir nhat
nhu hinh 2.
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Biét sau khi xay xong bé theo dy dinh, mirc nuéc chi d6 dén 0,8m va giad nude cho don vi
su nghiép 1a 9955dong / m*. Chi phi trong tay thay hiéu truéng 1a 2 triéu ddng. Hoi thay
gi4o s& chon cach lam nao dé khong vuot qué kinh phi (gia sir chi tinh dén céc chi phi theo
dir kién trong bai toén).

Hinh 1 S
n 20m
Im
Hinh 2 ! ! ! T
1m : ! : l
6m 4m 6m 4m N
A. Ca 2 cach nhu nhau B. Khéng chon cach nao
C.Cach 2 D. Cach1

Cau 22: Mot binh dyng nudc dang hinh non (khong co nap
day), dung day nudc. Biét rang chiéu cao cua binh gap —

3 lan ban kinh day ctia noé. Ngudi ta tha vao binh do el \
mot khi tru va do duoe thé tich mudc tréo ra ngodi o f——Em— )

167 i
——(dm®). Biét rang mot madt cua khdi try nam trén =

9
mat day caa hinh nén va khdi tru c6 chiéu cao bang Lo T T
duong kinh day cua hinh nén (nhu hinh vé dudi). Tinh \__/
ban kinh day R cuaa binh nudc.
A. R =3(dm). B. R=4(dm).
C. R=2(dm). D. R=5(dm).

Cau 23: C6 mot miéng nhdm hinh vudng, canh 1a 3dm, mot nguoi du dinh tinh tao thanh céc hinh
tru (khong day) theo hai cach sau:

Céach 1: GO hai mép hinh vudng dé thanh mat xunng quanh cua mat hinh try, goi thé tich
caa khéi tru d6 1a V.

Céach 2: Cét hinh vudng ra lam ba va go thanh mat xung quanh cua ba hinh tru, goi tong thé
tich cua chang 1a V.
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] — 0 Dt

cer 2 VL
Khi do, tiso -+ la:
2

A. 3 B. 2 C. 1 D. E
2 3
Cau 24: Mot chiec hop hinh 1ap phuong canh a bj khoét mot khodng trong cd dang la mot khoi ling
tru vai hai day 1a hai duong tron noi tiep cua hai mat doi dién cua hinh hop. Sau do, nguoi ta
dung bia cieng dan kin hai mat vira bj cat cua chiéec hrép lai nhu cii, chi chura lai khoang trong
bén trong. Tinh thé tich caa khoang trong tao bai khoi tru nay.
A. ra’ B. 17Ta3 C. 17Ta3 D. 17ra3
2 4 8
Cau 25: Nguoi ta ding mot loai vai vintage dé boc qua khéi khi cua khinh khi cau, biét rang qua
khoi nay ¢6 dang hinh cau dwong kinh 2m. Biét rang 1m? vai c6 gia 1a 200.000 dong. Hoi
can toi thiéu bao nhiéu tien mua vai dé lam khinh khi cau nay?
A. 2.500.470 dong B. 3.150.342 dong
C. 2.513.274 ddng D. 2.718.920 dong
Cau 26: Cho biét rang hinh chém cau c6 cong thic thé tich Ia
xh(3r2+h?) - o =
B — trong d6 h la chiéu cao chom cau va r la
ban kinh duong tron bé mat chom cau ( ban kinh nay khéc
veiban kinh hinh cau ). Bai hoi dat ra la véi mot qud dua hau o)
hinh cau, ngudi ta dung mot cai ong khoét thung mat 16 hinh )
tru chua 16 ban kinh xuyén qua trai dua nhu hinh vé ( trong
hinh c6 AB la duong kinh trai dwa). Biét rang chiéu cao cua
16 1a 12cm ( trong hinh trén, chiéu cao nay chinh 1a d6 dai
HK). Tinh thé tich cta phan K B
dua con lai.
A. 200zcm® B. 967cm’ C. 288zcm’ D. 144zcm®
Cau 27: ngudi ta can cit mot tm ton c6 hinh dang mot elip voi do dai truc Ion bang 8 d¢ dai truc bé
bang 4 dé dugc mot tam tén c6 dang hinh chir nhat noi tiép elip. Nguoi ta go tam ton hinh
chix nhat thu dugc thénh mét hinh tru khong c¢6 day nhu hinh bén. Tinh thé tich I6n nhat cé
thé thu duoc cua khoi tru do
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A
C X H
B
A8 B P wr) o % () D2 (am)
r 3V2r 3V3r 3V2r

Cau 28: Tur mot khdc gb tron hinh tru c6 dudng kinh bang 40 cm, can xa thanh mét chiéc xa co tiét
dién ngang la hinh vudng va bon mieng phu duge t6 mau xam nhu hinh vé duéi day. Tim
chiéu rong x caa miéng phu dé dién tich s dung theo tiét dién ngang la Ién nhat.

A. X:M(cm) B. X:M(cm)
C. X:M(cm) D. X:M(cm)

Cau 29: Nguoi ta thiét ké mot thung chira hinh tru cé thé tich V nhat dinh. Biét rang gia cua vat liéu
lam mat day va nap cua thung bang nhau va dat gap 3 lan so véi gia lam vat liéu xung quanh
caa thung (chi phi cho moi don vi dién tich). Goi h la chiéu cao caa thung va ban kinh day

la R. Tinhtysé % sao cho chi phi 1am thang la nho nhat

h h h h
A —=2 B. —=+2 C.—=3V2 D. —=6
R R V2 R V2 R

Cau 30: Mot nha may san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh tru co nip day véi dung tich
1000cm?. Ban kinh cia nap day dé nha san xuat tiét kiém nguyén vat liéu nhét bang

A. 3/5—00 cm. B. 1O.§/E cm. C. @ cm. D. 10.\/E cm.
T T T T

Cau 31: Mot vién phan bang c6 dang mot khi tru voi ban kinh day bang 0,5cm, chiéu dai 6cm .
Nguoi ta lam mot hinh hop chit nhat bing carton dung cac vién phan d6 véi kich thuoc
6cmx5cmx6¢m . Hoi can it nhat bao nhiéu hop kich thude nhu trén dé xép 460 vién phan?

A 17. B.15. C. 16. D. 18.
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Cau 32: Mot khéi cau c6 ban kinh 1a 5(dm), nguoi ta cit b hai
phan cua khbi cau bang hai mat phang song song cling
vudng goc duong kinh va cach tam mot khoang 3(dm) dé o ~
lam mot chiéc lu dung nuéc (nhu hinh v&). Tinh thé tich ma w
chiéc lu chira duoc.

A. @ﬂ(dm3) B. E7r(dm3) e " " " - =
C. 41x(dm®) D. 1327 (dm’)

Cau 33: Mot cdi tuc lan son nudc ¢d dang mot hinh tru. Buong kinh caa duong tron day 1a 5cm),
chiéu dai lan 1a 23cm (hinh bén). Sau khi lin tron 15 vong thi truc lan tao nén san phang
mot dién dién tich la

23 cm
A. 17257 cm’. B. 34507 cm?.
2 2 P
C. 17257 cm*”. D. 862,57 cm”. 5 cm’&\

Cau 34: Mot qua bong ban va mot chiéc chén hinh tru c6 cling chiéu cao. Ngudi ta dat qua bong 1én
chiéc chén thay phan ¢ ngoai cua qua bong co chiéu cao bang % chiéu cao cua nd. Goi V,,
V, lan luot la thé tich ctia qua bong va chiéc chén, khi d6:

A. OV, =8V,. B. 3V, =2V,. C. 16V, =9V, . D. 27V, =8V,.

Cau 35: Phan khong gian bén trong cua chai nudc ngot co hinh dang nhu hinh bén. Biét
ban kinh day bang R =5cm, ban kinh c¢6 r=2cm, AB=3cm, BC =6cm,
CD =16cm. Thé tich phan khong gian bén trong cia chai nudc ngot d6 bang:

A. 495z (cm®). B. 4627 (cm’).
C. 4907r(cm3). D. 4127r(cm3).

Cau 36: Ban A mubn lam mot chiéc thing hinh try khong day tir nguyén liéu l1a manh ton hinh tam
gidc déu ABC c6 canh bang 90 (cm). Ban muén cat manh ton hinh chit nhat MNPQ tir
manh tén nguyén liéu (véi M, N thuoc canh BC; P va Q tuong ung thuéc canh AC va
AB ) dé tao thanh hinh tru cé chiéu cao bang MQ . Thé tich Ion nhét caa chiéc thing ma ban
A ¢4 thé [am duoc la:
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Céau 37:

Céau 38:

Céau 39:

Céau 40:

C.—————=(cm®). D cm?).
T T

A

91125 (e 91125 (e

108000+/3 13500.4/3
o B = - (om*). D. ====(cm’)

Nha Nam c¢6 mdt chiéc ban tron cé ban kinh bing +/2 m. Nam muén méc mot béng dién &
phia trén va chinh gitra chiéc ban sao cho mép ban nhan dugc nhiéu 4nh sang nhat. Biét rang

oA .2 C e A , Sina N y
cuong d6 sang C cua bong dién dugc biéu thi bdi cong thuc C =cC 2 (o la goc tao boi

tia sang t6i mép ban va mat ban, ¢ - hang sé ty 1& chi phu thudc vao ngudn sang, | khoang
cach tir mép ban tdi bong dién). Khoang cach nam can treo bong dién tinh tir mat ban la

A.1m B.1,2m C.15m D. 2m
Vi mot dia tron bang thép trang co ban kinh R =+/6m phai lam mét cai phéu bing cach cit

di mot hinh quat cua dia nay véqgép phan con lai thanh hinh tron. Cung tron cua hinh quat bj
cat di phai bang bao nhiéu d6 dé hinh nén c6 thé tich cuc dai?

A. = 66° B. = 294° C. =12,56° D. =2,8°

Mot cdng ty nhan lam nhitng chiéc thung phi kin hay day vai thé tich theo yéu cau 1a 2z m?
mbi chiéc yéu cau tiét kiém vat liéu nhat. Hoi thing phai c6 ban kinh day R va chiéu cao h
I bao nhiéu?

A.R:Zm,h:%m. B.R:%m,h:Sm.C.R:4m,h:%m. D. R=1Im,h=2m.

C6 mét céi coc lam bing gidy, dugc up nguoe nhu hinh v&. Chiéu cao cua chiéc coc la
20cm, ban kinh day coc 1a 4cm, ban kinh miéng céc 1a 5cm. Mot con kién dang dung &
diém A caa miéng coc du dinh s& bd hai vong quanh than coc dé 1én dén day coc & diém B .
Quang dwong ngan nhat dé con kién c6 thé thuc hién dugc dy dinh cua minh gan dang nhat

Véi két qua nao dudc day?

T
I
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Céau 41:

Céau 42:

Céau 43:

A. 59,98cm B. 59,93cm C. 58,67cm D. 58,80cm .

Gia dinh An xay bé hinh try c6 thé tich 150 m®. Pay bé lam bang bé tdng gia 100000 & / m?
. Phan than lIam bang tén gia 900004 / m?, nip bang nhdm gia 1200004 / m?. Hoi khi chi
phi san suat dé bé dat mic thap nhat thi ty sé giira chiéu cao bé va ban kinh day 1a bao
nhiéu?
nZ 5 ¢ 8 0 2

9 22 22 32
Hoc sinh A str dung 1 x6 dung nuéc ¢d hinh dang va kich thudc gidng nhu hinh V&, trong d6
day x6 1a hinh tron c6 ban kinh 20 cm, miéng x6 1a duong tron ban kinh 30 cm, chiéu cao
x6 la 80 cm. Mdi thang A diing hét 10 x6 nudc. Hoi A phai tra bao nhiéu tién nudc moi
thang, biét gia nudc 1a 20000 dong/1 m® (s6 tién dugc 1am tron dén don vi dong)?

A. 35279 dong. B. 38905 dong. C. 42116 dong. D. 31835 dong.

Mot COC nude hinh try c6 chiéu cao 9cm, duong kinh 6cm . Mat day phang va day lcm,
thanh céc day 0,2cm . 6 vao coc 120ml nude sau d6 tha vao cde 5 vién bi co duong kinh
2cm. Hoi mat nudc trong cdc cach mép coc bao nhiéu cm. (Lam tron dén hai chir sé sau
dau phay).

A. 3,67cm. B. 2,67cm. C. 3,28cm. D. 2,28cm.
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Cau 44:

Cau 45:

Céau 46:

Cau 47:

Nguoi ta xép 7 hinh tru c¢6 cung ban kinh day r va cung chiéu cao h vao mét céi lo hinh try
cling ¢ chiéu cao h, sao cho tat ca cac hinh tron day caa hinh tru nho déu tiép xtc véi day
cua hinh tru Ién, hinh try nam chinh giira tiép xdc véi sau hinh try xung quanh, mdi hinh try
xung quanh déu tiép xuc véi cac dudng sinh caa lo hinh try I6n. Khi thé tich caa lo hinh tru
Ion la:

A. 167r’h B. 18zr*h C. 9zr*h D. 36zr’h

Tir cing mot tam kim loai déo hinh quat nhu hinh V& ¢6 kich thuéc ban kinh R =5 va chu vi
cua hinh quat la P =87 +10, nguoi ta go tam kim loai thanh nhiing chiéc phéu theo hai
cach:

3. GO tAm kim loai ban dau thanh mat xung quanh caa mot cai phéu

4. Chia d6i tam kim loai thanh hai phan bang nhau roi go thanh mat xung quanh cua hai cai
pheu

Goi V, la thé tich cta cai phdu thir nhét, V, 1a tong thé tich cia hai cai phéu ¢ cach 2. Tinh

Vi,
V2
@ = 3
@ . V¥V
Av_2 5 Vi_2V21 cVi_2 o Vi_+6
vV, 7 v, 7 V, J6 Vv, 2

Cho mot miéng tén hinh tron c¢é ban kinh 50cm . Biét hinh ndn c6 thé tich 16n nhat khi dién
tich toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén cé ban kinh
day 1a

A. 10\/§cm B. 20cm C. 50\/§cm D. 25cm

Mot chau nudce hinh ban cau bang nhdm c6 ban kinh R =10cm, dat trong mot khung hinh
hop chir nhat (hinh 1). Trong chau c6 chira sin mot khdi nurdc hinh chém cau cé chiéu cao h
= 4cm. Ngudi ta bo vao chau mot vién bi hinh cau bang kim loai thi mat nudc dang 1én vira
phu kin vién bi (hinh 2). Béan kinh ciia vién bi gan sé nguyén ndo sau day. (Cho biét thé tich

khbi chom cau 1a V = zh? (R —gj)
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J
l‘ ’y \ I,
.
- T
» 1)
_ _ N S

A 2 B.4 C.7 D.10

Cau 48: Mot ngudi ¢ mot dai duy bang dai 130 cm, nguoi d6 can boc dai duy bang do dé quanh
mot hop qua hinh try. Khi boc qua, ngudi ndy ding 10 cm caa dai duy bang dé thit no ¢ trén
nap hop (nhu hinh v& minh hoa). Hoi dai duy bing c6 thé boc dugc hop qua co thé tich I16n
nhat 1a bao nhiéu?

A. 40007 cm® B. 320007 ¢cm® C. 1000z cm?® D. 160007 cm®

Cau 49: Mot khéi gach hinh 1ap phuong (khong tham nudc) b canh bang 2 duge dit vao trong mot
chiéu phéu hinh ndn tron xoay chira diy nudc theo cach nhu sau: Mot canh cua vién gach
nam trén mat nudc (nam trén mot dudng kinh caa mat nay); cac dinh con lai nam trén mat
nén; tdm caa vién gach nam trén truc cua hinh nén. Tinh thé tich nudc con lai o trong phéu
(lam tron 2 chit s6 thap phan).

A.V =22,27 B.V =22,30 C.Vv=23.10 D. 20,64

CAau 50: Mot cai ndi hieu Happycook dang hinh try khong nip chiéu cao cua ndi 11.4 cm, duong
kinh day la 20.8 cm. Hoi nha san xuat can mieng kim loai hinh tron c6 ban kinh R toi thicu
la bao nhiéu dé Iam céi noi nhu vay (khong ké quay noi)

A. R=18.58cm. B. R=19.58cm. C. R=13.13cm. D. R=14.13cm.

CAau 51: Mot bon hinh tru dang chtra dau, duge dit ndm ngang, c6 chiéu dai bon 1a 5m, c6 béan kinh
day 1m, v6i nap bon dat trén mat nim ngang ctia mat tru. Nguoi ta da rat dau trong bon
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tuong ng v4i 0,5m cua duong kinh day. Tinh thé tich gan ding nhat cua khdi dau con lai
trong bon (theo don vi m®)

A. 12,637m’. B. 114,923m°. C. 11,781m°. D. 8,307m°.
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B - HUONG DAN GIAl

Cau l: Nguoitabo 5 qua bong ban cung kich thudc vao mot chiéc hop hinh tru c6 day bang hinh
tron tron I6n caa qua bong ban va chiéu cao bang 5 lan duong kinh cua qua bong ban. Goi

S, la tong dién tich caa 5 qua bong ban, S, la dién tich xung quanh cia hinh tru. Ti s6 St
2
la:

A 2. B.

gl o
Q)
=
O
N | w

Huwéng din giai:
Chon C.
Goi béan kinh cua qua béng ban 1a R (R >0)

Ta c6 chiéu cao h cua hinh tru bang 5 lan duong kinh ciia qua bong ban nghia 1a:
h=5.2R=10R

Khi dé: S, =5.47.R* = 207R’
Va S, =27Rh=27R.10R = 207R?
Vay: i:1.

SZ

Cau 2: Mot cdng ty san xuat mot loai coc gidy hinh nén cé thé tich 27cm® véi chiéu cao 1a h va
ban kinh day 1a r d€ lwong giay tiéu thu la it nhat thi gia tri caa r la:

6 8 8 6
A.r:432. B.r:632. C.r:432. D.r:632.
2r 2r 2r 2r
Huwéng din giai:
Chon B
Thé tich cia cc: V_lnr h=27=r h_81 hzg.i2
3 T Tr
Luong gidy tiéu thu it nhat khi va chi khi dién tich xung quanh nho nhat.
2 2
S,q =27mrl =27rr? +h? = Zﬂr\/r +81 =2 \/4 812%
r ér
2 2 2 2
. \/4 812%+81 NN \/3\/481 1 87 1
272 r? 27%r? 272 r? 271 r?
= 237§/~ (theo BDT Cauchy)
2 8 8
S,y Nho nhit < r* = 812iz<:>r6: 32 or=§ 32 :
2 r 2 2r
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Cau 3:

Cau 4:

Mot phéu dung kem hinh nén bang gidy bac c6 the tich 12z (g:m3) va chiéu cao la 4cm.
Muon tang the tich kem trong phéu hinh non 1én 4 lan, nhung chicu cao khong thay doi, dién
tich miéng giay bac can thém la.

A. (12413 -15)7 (cm?). B. 127+/13(cm?).

12413
C. T(cmz). D. (1213 +15)7 (cm?)
Huwéng dan giai:
Goi Ry 1a ban kinh duong tron day hinh nén Iic dau; hy 1a chiéu cao cua hinh nén ldc dau.
Goi Ry 1a ban kinh duong tron day hinh nén sau khi ting thé tich; h, Ia chiéu cao cua hinh
non sau khi tang thé tich.

Taco: V, =%ﬂth1 =127 =%;TR124:> R =3

1
V1:§77R12h1
2
vzzlyszh2 :\QzR—g=4:> R,=2R =6
3 vV, R
h,=h,

Dién tich xung quanh hinh nén lac dau: Sypr =R, =73v16+9 :157r(cm2)

tich:

tang thé

Dién tich xung quanh hinh nén sau Khi

Sz = TRyl = m6:/16+36 =12713 (cm?)
Dién tich phan gidy bac cin ting thém la: S = (12@ —15)n(cm2)

Chon A.

Mot cai phéu c6 dang hinh nén, chiéu cao caa phéu la
20 cm ( Hinh 1) Nguoi ta 6 mot lugng nuéc vao phéu
sao cho chiéu cao cua cot nuéc trong phéu la 10 cm.
Néu bit kin miéng phéu roi Iat nguoc Ién ( Hinh 2) thi
chiéu cao cot nudc trong phéu bang gia tri nao sau day
A. 10 cm B. 0,87 cm

C. 1,07 cm D. 1,35cm

Huwéng din giai:

Goi V,V,,V, lan luot la thé tich cua phéu, caa phan chira nuéc, va phan khong chira nuée
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Vv :%ﬂ.HMZ.AH

Taco |V, :%ﬂPNZ.AP

V. HMZAH

V, PN2AP _(AP T
Khi lat nguoc phéu. ta co:

V, (AKY 7 (AKY
e — | — & —= ——
v (AH 8 |\ AH

= AK :i/Z.AH = HK =0,87(cm)

Cau5: Cho mot dong hd cat nhu hinh vé& ( gdm hai hinh nén chung dinh ghép —
lai) trong d6 dudng sinh bt ky caa hinh nén tao véi day mot goc 60°. v
Biét rang chieu cao cua dong ho la 30cm va tong thé tich caa dong ho

la 10007 (cm®). Néu cho day lugng cat vao phan trén thi khi chay hét
xudng dudi. khi @6 ty 1¢ thé tich lwong cat chiém chd va thé tich phan
phia dudi la bao nhiéu

1 Y ——

8 27
1 1
C. — D. —
33 64
OE=x>0
bat{OH =y>0=x+y=60 (1)
X<y

%E.ELZ.X+%7T.HM2.y:10007T

tan60° = ==
Tacod EL HM

EL%.x+ HM? .y = 3000

o
EL=—":HM =L

NCRANG

x=10(cm)

Khi cat chay hét xudng duéi
y =20(cm) Y s

= x*+y*=9000 (2).Tu (1),(2) :{

Vcatchiemcho _ l ’ _1
Vduoi y 8
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Cau 6: Tinh thé tich cua thung dung nudc ¢ hinh dang va kich thudce nhu

hinh vé
0,238 0,238

A. 3”(m3) B. ﬁ”(m3)
0,238 0,238

c. 028wy . 2 (m)

Huwéng din giai:

1

2 2 2 0,238
Y 7(0,3) .o,6+§n.o,4[(o,3) +(0,2) +0,2.O,3}:T(m3)

thung

=V

tru

+ Vnon cut =

Taco

Cau 7: Cho mot miéng tdn hinh tron cé ban kinh 50cm. Biét hinh ndn c6 thé tich 16n nhat khi dién
tich toan phan cua hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi @6 hinh nén c6 ban kinh
day 1
A. 10v/2cm B. 20cm C. 50+/2cm D. 25cm
Huwéng dan giai:
Pit a=50cm . Goi ban kinh day va chiéu cao cua
hinh non lan luot I3 x,y(x,y>0). Taco

SA=+SH? + AH? = /x? + y?

Khi d6 dién tich toan phan cua hinh nén la
Sp =X+ XY X* + Y
Theo gia thiét ta co:

aX>+ XX+ Yy =ma’ & Xy x> +y? +x* =a’
Sxx+y=a’-x o

a
X2 (x*+y?)=a*+x*—-2a’x% (DK:x<a) < x* =
™ s 1 4 1
Khi d6 theé tich khoi ndn Ia:V:—ﬁ.%.y:—na“. > y 5
3 Yy +2a 3 y° +2a

2 2
V' dat g tri lon nhat Khi va chi khi Y22

2 2 2 2
Taco ﬂ:y+2i22 /y.zi:2x/§a
y y y

. e s . 2a’ s
Vay V dat gia tri I6n nhat khi va chi khi y :i, tuclay = av/2 = x :%: 25cm
y

dat gia tri nho nhat

Chon D.
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Céau 8:

Cau 9:

Céau 10:

Mot kem 6¢ qué gom hai phan, phan kem c6 dang hinh
cau, phan 6c¢ qué c6 dang hinh nén, gia sir hinh cau va
hinh nén ¢ ban kinh bang nhau, biét rang néu kem tan
chay hét s& lam day phan 6c qué. Biét thé tich kem sau
khi tan chay bang 75% thé tich kem dong bing ban
dau, goi h,r lan luot I chiéu cao va ban kinh cua

s o . h
phan 6c que. Tinh ty so —
r

Thé tich kem ban dau: V =—rnR?

kem(bd )

Thé tich phan ¢ qué: V, _1 ren

cque 3

7TR3<:>£=3
R

Mot nha san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh try c6 nap day véi dung tich
1000¢m®. Tinh béan kinh cua nap ddy dé tiét kiém dwoc nguyén licu . nhit

A 3 5;.0 (cm) B. 10_§/§(cm) e
4

T

C. 500 (cm) D. 10.\/§(cm) h

T

Huwéng din giai: o

Taco

TacoV =§V <Z>E7T.R2.h=§.
3 4

ocque 4 kem(bd )

w| s

Stp =27R*+27Rh=2.7R*+27R VR2
.

V V., . v [V [500
Sp = 27R* + =+ 2 32nV? =(S,) =322V’ < 22R’ = e R=3— =3 (cm)

=2.7R? +&
R

Gia st vién phan viét bang c6 dang hinh try tron xoay dudng kinh day bang 1cm, chiéu dai
6cm. Nguoi ta lam nhitng hop carton dung phan dang hinh hop chir nhat co kich thude
6x5x6¢cm. Muon xép 350 vién phan vao 12 hdp, ta dugc két qua nao trong 4 kha nang sau:

A. Vra du B. Thiéu 10 vién C. Thira 10 vién D. Khong xép duoc
Huwéng din giai:

Vi chiéu cao vién phan 1a 6cm, nén chon day hop carton ¢6 kich thuéc 5x6. Mai vién
phan cé duong kinh 1cm nén moi hop ta cé thé dung duoc 5.6=30 vién.
S6 phan dyng trong 12 hop la: 30x12 =360 vién
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Céau 11:

Do ta chi c6 350 vién phan nén thiéu 10 vién, nghia 1a dung day 11 hop, hop 12 thiéu 10
vién.
Chon B.

Cat mot hinh nén bang mot mat phang
song song V&i day thi phan hinh non
nam giita mat phang va day goi la hinh
non cut. Mot chiéc céc cd dang hinh
non cut cao 9cm, ban kinh cua day cc
va miéng coc lan luot 1a va 4cm. Hoi
chiéc cbc c6 thé chira duoc luong nudc
t6i da 1a bao nhiéu trong s6 céc lua
chon sau:

A. 250ml B. 300ml
C. 350ml D. 400ml

Huwéng din giai:

AAGC ~ AABC = AG E:E: AG :EAB
AB BD 4 4
et AG 3 = AG =27
AG+9 4
Suy ra V Vnonlon _Vnonnho

= %.7‘[.42.(27 + 9) —%.ﬂ'.32.27 =111z ~ 348,72ml

Viy luong nudéc téi da 1a 300ml.

Chon B.

Cau 12: Mot cdi mii bang vai cia nha 4o thuat vdi cdc kich thudc
nhu hinh v&. Hay tinh tong dién tich vai can c6 dé lam nén
cai mi do6 (khéng ké vien, mép, phan thtra). ' ; :

A. 7007 (cm?) B. 754,257 (cm’) e B il
Caoem| Ty Y

C. 750,257 (cm®) D. 756,257 (cm?”) Al\_//

Huwéng din giai:

35)° 35-20
Siinniron = TR? = ﬂ( 5 ] » Syqtangtre = 27871 = 271( ].30 =4507
35

S=nrx l:(?] + 450} =756,257.

Chon D.

Cau 13: Khi san xuat vo lon sita bo hinh tru cdc nha thiét ké luon dit muc tiéu sao cho chi phi
hguyeén liéu Iém Vo lon Ié} it nhat, tuc la dién tich tgén phan cua hinh’tru la nhé nhat. Muon
thé tich cua khoi tru d6 bang 2 va di¢n tich toan phan hinh tru nhé nhat thi ban kinh day gan
sO nao nhat?
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A. 0,68. B. 0,6. C.0,12. D. 0,52.
Huwéng din giai:

Goi x (x>0) 1a ban kinh déay cua lon sira.

Vv

ax%’

Khido V=nzx’h=h=

Dién tich toan phan cua lon sira la

S(X)=27xx?+2xxh = 27X* + 27X v :271'X2+2§:271X2+£, x>0
zx? X X

Bai toan quy vé tim GTNN cia ham sé S(x) = 2z x? +£, x>0
X

, 4
S (X):47TX—?

S’(x):0<:>x:§/zz0,6827
T

Cau 14: Khi san xuat hop mi tdbm, cac nha san xuat
ludn dé mot khoang trong dudi day hop dé
nuéc chay xubng dudi va ngdm Vao vat mi,
gidp mi chin. Hinh vé& dudi mo ta cau trdc cua
hop mi tdm. Vat mi tdm c6 hinh mot khéi try,
hop mi tdm c6 dang hinh nén cut duoc cit boi
hinh nén cé chiéu cao 9cm va ban kinh day 1a
6cm . Nha san xuat dang tim cach dé sao cho
vat mi tdm c6 thé tich 1én nhat trong hop véi
muc dich thu hat khach hang. Thé tich lon
nhat d6 1a

A. 36ﬂ(cm3) B. 547T(Cm3)
Huéng dan giai:

bat HN =x, (0<x<6). Suyra MN =6—-x

Taco —Hz—@ IN =1,5(6-x)

V,, =7.x*.1,5(6-X) :%ﬂ.x.x.(12—2x)
3
SE (L:LZ_ZX] :48ﬂ(cm3)
4 3

Dau "=" xay ra khi x=4 (cm)
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Cau 15: Mot céi ly cé dang hinh non dugc rot nudc vao véi chiéu cao muce nude bang 3 chiéu cao
hinh nén. Hoi néu bich kinh miéng ly roi up nguoc ly xudng thi ty s6 chiéu cao myc nudc va
chiéu cao hinh nén xap xi bang bao nhiéu?

A. 0,33. B. 0,11. C. 0,21. D. 0,08
Huwéng din giai:
Chon B.
Goi chiéu cao va ban kinh dudng tron day caa cai ly lan luot 14 h va R
Khi dé cdc theo chiéu xudi thi legng nude trong coc 1a hinh nén cé chiéu cao va ban kinh
\ NPT . 2h 2R
duong tron day lan luot la 3 va 3
7 Aoy ’ N \ 8\/ A A , , e 19

Do d6 thé tich lwong nudc trong binh la >7 = Phan khdng chira nugc chiem EV.
Khi ap nguoc ly lai thi phan thé tich nuéc trong ly khong P
d6i va lue d6 phan khdng chura nudc 14 hinh nén va ta goi T \
h' va R' lan luot Ia chiéu cao va ban kinh duong tron KI
day cua phan hinh nén khéng chira nuée do. ——

Rl hl . ) ,-"..-_—\\\l
Ta cd6 — =— va phan thé tich hinh nén khéng chira \

R n 2P g S—

. 19
nudc la —V

27
1 1 3 1 3
SN e BN e (M) 190 N9
3 27 3 h 27 h 3
Do d6 ty 1& chiéu cao cia phan chira nuwdc va chiéu cao
Cua cai ly trong truong hop up nguoc ly la
L h_3-%19
h 3
Cau 16: Mot nat chai thuy tinh 1a mot khéi tron xoay (H ), mot mat phang chua truc cua (H) cat
(H ) theo mot thiét dién nhu trong hinh vé bén. Tinh thé tich cua (H ) (don vi cm?).
4em
© 2cm
_____ - 2cm
- 2em
—————— 2em
K__’/‘ 3em
41
AV, =27 B.V,, =137. C- Vi =5 D. V,, =17x.
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Huwéng din giai:

Chon C.
2wz K- N 2 R ous Lo s N 1 2 1671'
Thé tich khoitru la V,,, =Bh =71.5°4 =97z . The tichkhoinén la Vv, = gnz b=—,
2 . A e 1 . 2 . B 167 2n 41z
The t|Ch phan gIaO Ia Vp.giao = gﬂl 2= ? . Vay V(H) = 97T +T—? = T .
Cau 17: Mot bon chira xing c6 ciu tao gom e 3,62m |

1 hinh tru & giira va 2 nira hinh cau ¢ 2

dau, N 7 )
s ) \ | | 1,8m
bict rang hinh cau c6 duong kinh 1,8m va )

chiéu dai caa hinh tru 1a 3,62m. Hoi bdn
dé

c6 thé chira t6i da bao nhiéu lit xang trong

oy

cac gida tri sau day?

A. 10905l B. 236501 C. 12265l D. 20201

Huwéng dén gidi:

Taco: V,, =7R’h

Vi thé tich cta 2 ntra hinh cau bang nhau nén tong thé tich ciia 2 nira hinh cau la 1 khéi cau

coV, = i7TR3.
3

Vay V,, =V, +V, =7R%h +%7‘L’R3 =12,265m°

Vay bon xing chia: 122651.
Chon C.

Cau 18: Mot hinh hop chit nhat kich thudc 4x4xh chira mot khdi cdu 16n ¢ ban kinh bing 2 va
tam khoi cau nhé ¢6 ban kinh bang 1 sao cho cac khoi 16n tiep xuc vei tam khoi cau nho va
céac khoi cau deéu tiep xic vai cdc mat hinh hop. Thé tich khoi hop la:

A. 32+3247 B. 48+324/5 C. 64+327 D. 6445
Huwéng din giai:

Goi tam hinh cau I6n 1a 1 va tam bdn hinh cau nho tiép xdc véi day 1a
ABCD. Khi d6 ta c6

|.ABCD Ia hinh chop déu véi canh bén IA=3 va canh ddy AB =2 do
d6 chidu cao hinh chép 1a ~/7 . Suy ra khoang cach tir tam I dén mat day | d
la 1+ /7 hay chidu cao hinh hop chit nhat I: b . <

2(1+ﬁ) suy ra thé tich hinh hop la 32(1+ﬁ). LA
Chon A.
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Céau 19:

Céau 20:

Mot bang gidy dai duoc cudn chit lai

thanh nhiéu vong xung quanh mot éng /
16i ® B
hinh tru rdng c6 duong kinh k )

C=12,5mm.

Biét d6 day caa gidy cudn 1a 0,6mm va

duong kinh ca cudn gidy 1a B = 44,9mm.

Tinh chiéu dai | caa cudn giay.

A. L~44m B. L~38m C. L~4m D. L~24m
Huwéng din giai:

Goi chiéu rong cua bang gidy la r, chiéu dai bang gidy 1a L do day cua giay la m khi d6 ta
c6 thé tich cua bang gidy: V =rmL (1)

2 2
Khi cuon lai ta ciing co thé tich: V = z( 2 | m—z[~=| m=Zr(B2-C?) (2)
2 24 4

Tir (2),(2) suy ra: m.r.L:%r(BZ—CZ): L:%(BZ -c?)

Cho mot khéi cau ban kinh R. Pam thung khéi cau bai mot khdi tru ¢d truc di qua tim mat
cau va chieu dai hinh tru thu duoc Ia 6 (xem hinh v&). Tinh thé tich vat thé con lai sau khi
duc thung.

A. 367 B. 54 C. 2x D. 288«

Huwéng din giai:

Goi ban kinh khoi tru la r.

Khidé r=+R* -9 vahaichom e
cau co chiéu cao la h=R-3. ]
Thétichvatthé conleita |

7(R-3)[3(R*-9)+(R-3)"| ~

=36r
3

Nhan xét: Két qua khdng phu thudc vao béan kinh R ma chi phu thudc vao chiéu dai caa hinh
tru.

Chon A.

V:%ﬂr3—6n(R2—9)—

Cau 21: Mot thay gido du dinh xay dung bé boi di dong cho hoc sinh nghéo mién ndi tir 15 tam toén
c6 kich thugc Imx20cm (biét gia 1m? ton 1a 90000 dong) bang 2 céch:
Céch 1: GO tAm ton ban dau thanh 1 hinh tru nhu hinh 1.
Céch 2: Chia chiéu dai tim ton thanh 4 phan roi go tim ton thanh 1 hinh hop chir nhat
nhu hinh 2.
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Hinh 1

Hinh 2

Céau 22:

Biét sau khi xay xong bé theo dy dinh, mirc nuéc chi d6 dén 0,8m va gia nude cho don vi
su nghiép 1a 9955dong / m*. Chi phi trong tay thay hiéu truéng 1a 2 triéu ddng. Hoi thay
gi4o s& chon cach 1am nao dé khong vuot qué kinh phi (gia sir chi tinh dén céc chi phi theo
dir kién trong bai toan).

- T
20m
Im

Im

- — — — — -4
- — — — — 4
- — — — — -4

A. Ca 2 cach nhu nhau B. Khéng chon cach nao
C. Cach 2 D. Cach 1

Huwéng din giai:

O cach 2:

1m? — 90.000

20m* —1.800.000

Taco V. =0,8.6.4=19,2m’

nuoc

Do d6 tdng tién ¢ phuong 4n 2 13 19,2.9955 + 20.90000 =1.991.136.
O cach 2:
20m? —1.800.000

10

Taco 20:27rr:>r:9:>V =hzr?=0, 871(
T

nuoc
T

] ~ 25,46m’

Do d6 tién nudc: 253.454 dong

Tong tién: 2.053.454 dong.

Vay thay nén chon cach 2.

Chon C.

Mot binh dyng nuéc dang hinh non (khong co nap e \
O e oy (T

mot khdi tru va do duoc thé tich nude trdo ra ngoai 1a

167 e
T(dm ). Biét rang mot mat cua khéi try nam trén = ~.

mit ddy cta hinh nén va khi try c6 chiéu cao bang
duong kinh day cuaa hinh nén (nhu hinh vé dudi). Tinh
ban kinh day R cuaa binh nudc.
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Céau 23:

A. R=3(dm). B. R=4(dm).

C. R=2(dm). D. R=5(dm).

Huéng din giai:

Chon C.

Goi h,h' lan luot 1a chiéu cao cta khéi non va khdi tru.
R,r lan luot 14 ban kinh cia khdi nén va khdi tru.
Theo dé ta c6: h=3R,h'=2R.

Xét tam giadc SOA ta co: r_M_SI_h-h'_SR-2R _1
R OA SO h 3R 3

2 3
—r=1R. Talico: v, =zrth'=z. R .op - 2ZR__167
3 9 9 9

—=R*=8< R=2dm.
C6 mot miéng nhdm hinh vudng, canh 13 3dm, mot nguoi du dinh tinh tao thanh céc hinh
tru (khong day) theo hai cach sau:

Céach 1: Go hai mép hinh vudng dé thanh mat xunng quanh cua mat hinh try, goi thé tich
caa khéi tru d6 1a V.

Céch 2: Cét hinh vudng ra lam ba va go thanh mat xung quanh cua ba hinh tru, goi tong thé
tich cua chadng 1a V.

]~ 0 (O

car 2 VL
Khi do, tiso -+ la:

2

A. 3 B.2 C. 1 D. 1
2 3
Huwéng din giai:
- N y ’ ’ » A= , A z. 3 2 27
Goi R, la ban kinh day cia khoi tru thu nhat, cd: 2z7R, =3< R, = 2—:>V1 =R/ h =1
T T
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Goi R, 1a ban kinh d4y cia khdi tru thir hai, c6: 2zR, =1 R, = zi =V, =7R,’*h= 4i
T T
Chon A.

Cau 24: Mot chiéc hop hinh lap phuong canh a bi khoét mot khoang tréng c6 dang la mot khdi ling
tru vai hai day 1a hai duong tron noi tiep cua hai mat doi dién cua hinh hop. Sau do, nguoi ta
dung bia cung dénqkin hai mét vira bi cat cua chiec hop lai nhu ci, chi chura lai khodng trong
bén trong. Tinh thé tich caa khoang trong tao bai khoi tru nay.

A. ra’ B. 17Ta3 C. 17Ta3 D. 17ra3
2 4 8
Huwéng din giai:
B C
Taco OE = 1BC =2 a L O
2 2 — :
! D
OO0'=a i
Thé tich la: |
L= S o
2 3 L eEmT T [ ol
V = 7.0E2.00'= (3] ra="2 e
2 4 e o
Chon C.

Cau 25: Nguoi ta dung mot loai vai vintage dé boc qua khdi khi cua khinh khi cau, biét rang qua
khoi nay ¢6 dang hinh cau duong kinh 2m. Biét rang 1m? vai c6 gia 1a 200.000 dong. Hoi
can toi thiéu bao nhiéu tien mua vai dé lam khinh khi cau nay?

A. 2.500.470 dong B. 3.150.342 dong
C. 2.513.274 ddng D. 2.718.920 dong
Huwéng dan giai:
Smatcau = 47Z-R2
L. d R 2 2
Véi R :Ezl(m). Vay S,y =471 = 47 (m?)
Vay can toi thiéu sé tién: 47.200000 = 2.513.274 dong.
Chon C.

Cau 26: Cho biét rang hinh chém cau c6 cong thic thé tich Ia
7h(3r? +?) - o "=
B — trong d6 h la chiéu cao chom cau va r la
ban kinh dudng tron bé mat chom cau ( ban kinh nay khac
veiban kinh hinh cau ). Bai hoi dét ra la voi mot qua dua hau o)
hinh cau, ngudi ta diing mot cai ong khoét thiung mét 16 hinh )
tru chua rd ban kinh xuyén qua trai dua nhu hinh vé ( trong
hjnh c6 AB la duong kinh trai dua). Bi€t rang chiéu cao cua
16 1a 12cm ( trong hinh trén, chicu cao nay chinh la do dai
HK). Tinh thé tich cta phan K B
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Cau 27:

dua con lai.

A. 200zcm® B. 96zcm’ C. 288zcm’ D. 144zcm®
Huwéng din giai:

Dit r 1a ban kinh caa hinh cau.

Chiéu cao cua I5 1a 12 nén chiéu cao cua chom cau lag r —6.

B4n kinh cia chom ciu, ciing 13 ban kinh d4y caa hinh tru va Ia: v/r? — 36

Thé tich hinh try Ia 127 (r* - 36).

22(r-6)| (3(r*-36)+ (r=6)') |z (r-6)(ar ~12r-72)

Thé tich 2 chom cau: -

6 3
" 5 r—6)(4r*—12r-72
The tich cai 16 la: 12ﬂ(r2—36)+ﬂ( )( : )
?-12r - r—6)(4r? +24r+144) 4z (r* -6’ 3
(=)o) A2 T2] 2OV 20000 (0] e,

3

Thé tich hinh ciu 12 E™ nén thé tich cin tim 1a: V = 2887

Chon C.

ngudi ta can cit mot tam ton c6 hinh dang mot elip véi do dai truc 1on bang 8 do dai truc bé
bang 4 d& dwoc mot tam tén c6 dang hinh chir nhat noi tiép elip. Ngudi ta go tam tén hinh
chir nhat thu dugc thanh mot hinh tru khong c6 day nhu hinh bén. Tinh thé tich 1on nhat co
thé thu duoc cua khéi tru do

C X
A. 128\/§(cm3) B. D, 128 (cm®)
pis NPY:
Huwéng din giai:
2 2
Tacé (E): %+i’—6_1:> y——\/16 x> . Chu vi 1 day cira hinh try 27R = 2x < R =
T

Taco AH——\/16 x> >h=+16-x* =V, =7.R*h= 7'[( j\/16 X* = rx*\16—x°
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Céau 28:

-32x% +32x

— = f'(x)=0&
V16 —x? () Xzi%

e 1 o2y, 58

< : . . : 4a’b
TONG QUAT: Elip c6 do dai truc I6n 2a, truc bé 2b khido (V) =
33
Tir mot khtic g tron hinh tru co dudng kinh bing 40 cm, can xa thanh mot chiéc xa c6 tiet
dién ngang la hinh vudng va bon mieng phu duge t6 mau xam nhu hinh vé duéi day. Tim
chiéu rong x caa miéng phu dé dién tich sur dung theo tiét dién ngang Ia lon nhat.

bat f(x)=x*V16-x* (-4<x<4)= f'(x)=

_________________

A. X:M(cm) B. X:M(cm)
C. x:w(cm) D. X:M(cm)

Huwéng din giai:

Dién tich sir dung theo tiét dién ngang 12 S =S, +4Xy

Canh hinh vuéng MN = MP _ 40 —20\/_(cm)

2 2
= (20V2) +4xy =800+ 4xy (1)
Tacod 2x=AB—MN = AB—20v/2 < BD—20+/2 =40-20/2 = 0< x<20-10+/2

Lai 0 AB? + AD? = BD? = 40’ :>(2><+20J§)2 +y? =1600

— y2 =800 80X/2 — 4x? = y = /800 —80x+/2 — 4X?

Thé vao (1) = S =800+ 4xy/800 —80x+/2 — 4x* =800+ 4/800x* —80x°/2 — 4x*
Xétham s f (x) =800x" ~80x*v/2-4x*, vsi x & (0;20-102) c6

f '(x) =1600x - 240x*v/2 ~16x° =16x(100-15xv/2 - x°)
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Céau 29:

Céau 30:

XG(0;20—10x/§) X€(0?20—10‘/§) <:>X=5\/3_4_15\/§

Taco =
f'(x)=0 16x(100-15x+/2 - x*) =0 2
Khi do x = w chinh 12 gid trj thoa mén bai toan.

Chon C.

Nguoi ta thiét ké mot thing chira hinh tru c6 thé tich V' nhét dinh. Biét rang gia cua vat liu
lam mat day va nap cua thung bang nhau va dat gap 3 lan so véi gia lam vat liéu xung quanh
caa thung (chi phi cho moi don vi dién tich). Goi h la chiéu cao caa thung va ban kinh day

la R. Tinhtysé % sao cho chi phi 1am thang la nho nhat

A. E:2 B. E
R R
Huwéng din giai:

=2 C. —=3J2 D.

h
"R

Goi V la thé tich cua khoi try, T 1a gia tién cho mot don vi S,

Taco Vtru =7z.R’henh :Vt_ruz
7R
Szday =27R?
Taco v, .

S =2nRh=27R—%
‘ 7R R

Gia vat ligu dé lam 2 day la: G,, = 27R*.3T =62T.R?, Gia vat liéu lam xung quanh thing

G, = Vo 7
R
Gia vat liéu lam thung la:
Ginung = Ml | grr e =Yl Vil 67 R2 > 35 6V, T (const)
’ R R R
= (Gthung )min =3 6Vtrzu T \% =67T.R’ <:>Vtru =67R* = g =6

Mot nha may san xuat can thiét ké mot thung son dang hinh tru c6 nip day véi dung tich
1000cm?. Ban kinh cia nap day dé nha san xuat tiét kiém nguyén vat liéu nhét bang

A. 3/5—00 cm. B. 1O.§/E cm. C. @ cm. D. 10.\/E cm.
T T T T

Huwéng din giai:
Chon A.

Goi h (cm) la chiéu cao hinh tru va R (cm) la ban kinh nip day.

Tacé: V =7R’h=1000.Suyra h= 100? .
R
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Dé nha sin xuét tiét kiém nguyén vat liéu nhat thi dién tich toan phan S, cua hinh try nho
nht.
1000

R2

Ta co: Sp = 27R?+27Rh =27R? + 27R.
T

— 2R+ 0 0 3.#2;&%??.% ~ 3327.1000°

Ding thirc xay ra khi va chi khi 27R? zg < R= 3/@ :
T

Cau 31: Mot vién phan bang c6 dang mot khdi tru voi ban kinh day bang 0,5cm, chiéu dai 6cm .
Nguoi ta lam mot hinh hop chit nhat bing carton dung cac vién phan d6 véi kich thuoc
6cmx5cmx6¢m . Hoi can it nhat bao nhiéu hop kich thude nhu trén dé xép 460 vién phan?

A.17. B. 15. C. 16. D. 18.
Huwéng din giai:

Chon C.

C6 3 céch xép phan theo hinh vé& dudi day:

[ Néu xép theo hinh H1: vi duong kinh vién phan 1a 2.0,5=1cm nén mdi hop xép dugc tdi da
s6 vién phan la: 6.5=30.
1 Néu xep theo hinh H2: hang 6 vién xen k& hang 5 vién. Goi s6 hang xép dugc la

n+LneZ,.
Tacod AABC déu canh biang 1 = CM =§.

v s \/§ 8 4 Ko A X WA A A
Ta phai cé 2.0,5+ n.TS 5=n 3—3 = Xep toi da dugc 5 hang= moi hop xep dugc toi

da sb vién phan 1:3.6 +2.5=28.
1 Néu xép theo hinh H3:hang 5 vién xen k& hang 4 vién. Goi s6 hang xép duoc la
m+lmeZ,.

Ne

o 1 C L. . . .
Ta phaicé 2.0,5+ m.7 <6=m< Tz = Xep toi da dugc 6 hang= nén moi hop xep
duoc toi da sb vién phan 1a:3.5+3.4 =27.

Vay, xép theo hinh H1 th{ xep dugc nhieu phan nhat, nén can it hop nhat.

Taco 460:30~15,3 = can it nhat 16 hop dé xép hét 460 vién phan.
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Céau 32:

Céau 33:

Mot khéi cau c6 ban kinh 1a 5(dm), ngudi ta cit bo hai phan cia khdi cau bang hai mat
phing song song clng vudng goc dudng kinh va cach tim mot khoang 3(dm) dé lam mot
chiéc lu dung nude (nhu hinh v&). Tinh thé tich ma chiéc lu chira dugc.

A. %ﬂ(dm3) B. %ﬂ(dm3)

C. 41x(dm®) D. 1327 (dm’) L/

- ——
- - -

Huwéng din giai:

Chon D.

Céch 1: Trén hé truc toa do Oxy, xét duong tron (C): (x—5)% + y? = 25. Ta thay néu cho
nira trén truc Ox cta (C) quay quanh truc Ox ta dugc mit cau ban kinh bang 5. Néu cho
hinh phang (H ) gisi han béi nira trén truc Ox cua (C), truc Ox , hai dudng thang

x =0, x=2 quay xung quanh truc Ox ta s& duoc khi tron xoay chinh la phan cat di cia
khdi cau trong dé bai.

Taco (x—5)*+y? =25 y =+,/25—-(x-5)?

— Nuatréntruc Ox cua (C) c6 phuong trinh yz\/25—(x—5)2 = 10X — X

= The tich vat thé tron xoay khi cho (H) quay quanh Ox la:

2

2 X3
V, Zﬂ'!(lOX—Xz)dXZR'(SXZ —?]

0

Thé tich khéi cau la: V, = %71’53 = 503?”

00z _, 527 =132 (dm’)
3

Thé tich can tim: V =V, -2V, =

Mot cdi tuc 1an son nudc ¢6 dang mot hinh tru. Puong kinh cua duong tron day la 5¢cm,
chiéu dai lan 1a 23cm (hinh bén). Sau khi lan tron 15 vong thi truc 1an tao nén san phang
mot dién dién tich la

23 cm

A. 17257 cm?, B. 34507 cm”. /

2 2 4 }
C. 17257 cm*”. D. 862,57 cm*”. 5 Cm,fx‘
Huwéng din giai:
Chon B.
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Dién tich xung quanh cia mit try la S, = 27RI = 27.5.23 = 2307cm’.
Sau khi 1an 15 vong thi dién tich phan son duoc la: S = 2307.15 = 3450zcm?.

Cau 34: Mot qua bong ban va mot chiéc chén hinh tru ¢é ciing chiéu cao. Nguoi ta dit qua bong 1én
chiéc chén thay phan & ngoai cua qua bong co chiéu cao bang % chiéu cao cua nd. Goi V,,
V, lan luot Ia thé tich ctia qua bong va chiéc chén, khi d6:
A. OV, =8V,. B. 3V, = 2V,. C. 16V, =9V,. D. 27V, =8V,.
Huwéng din giai:
Chon A.

Goi r, la ban kinh qua bong, r, 1a ban kinh chiéc chén, h 1a
chiéu cao chiéc chén.

Theo gia thiéttaco h=2r, =1, =2h va OO’=£=D. A o
2 4 R |
2 2 .-{"_"’_"_- Of i -
Taco = LA =ih2. T—
2 4 16
3
Thé tich caa qua bong 1a V, = ﬂﬂrf = in(D] e
3 3°\2) 6 U .
o . 3 .. V, 8 ~—
va thé tich cua chén nuéc la V, =B.h=zr,h=—rzh’ = 2L =—.
16 V, 9

Cau 35: Phﬁn khong gian bén trong cua chai nude ngot c6 hinh dang nhu hinh bén. Biét ban kinh ddy
bang R=>5cm, ban kinh c6 r=2cm, AB=3cm, BC =6cm, CD =16cm. Thé tich phan

khong gian bén trong cia chai nude ngot do bang:

A. 4957 (cm®). B. 4627 (cm’).

C. 4907r(cm3) . D. 412n(cm3) .

Huwéng din giai:

Thé tich khi try c6 dudng cao CD: V, = 7R*.CD = 4007 (cm®).
Thé tich khi try c6 dudng cao AB : V, =zr*.AB =127 (cm®).

Taco %:E:ESMB:4 M
~ MB BE 2
Theé tich phan giéi han gitra BC : B

v, :%(RZ.MC—rZ.MB):78ﬂ(cm3).
Suy ra: V =V, +V, +V; = 490z (cm®).
Chon C. c

Cau 36: Ban A mubn lam mot chiéc thing hinh try khong day tir nguyén liéu la manh ton hinh tam
gidc déu ABC c6 canh bang 90 (cm). Ban muén cat manh ton hinh chit nhat MNPQ tir
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Céau 37:

manh tén nguyén liéu (véi M, N thuoc canh BC; P va Q tuong ung thuéc canh AC va
AB ) dé tao thanh hinh tru c6 chiéu cao bang MQ . Thé tich Ion nhét caa chiéc thing ma ban

A c6 thé 1am duoc Ia;

91125 91125
A. i (cm3). B. o (cm3).
c 108000+/3 (). D 13500.4/3 (cm).
T T

Huwéng din giai:

Goi I 14 trung diém BC. Suy ra I la trung diém
MN

bat MN=x ( 0<x<90 );

:@:ﬂ: MQ=§(90—X)

Al BI
Goi R la ban kinh cua try = R zzi
T
=Vr = ﬂ(i)2£(90—><) =£(—x3 +90x°)
2r 2 S

Ne

Xét f(x):8—3(—x3+90x2) véi 0< x<90. Khidd: m
T

B

AN

/

N

M

ax f(x) =
x€(0;90)

—13500'\/5 khi x= 60.

T

Nha Nam c6 mot chiéc ban tron cé ban kinh bang V2 'm. Nam muén mac mot bong dién &
phia trén va chinh gitra chiéc ban sao cho mép ban nhan dugc nhiéu 4nh sang nhat. Biét rang

sina

cuong d6 sang C cua bong dién dugc biéu thi boi cong thie C =c¢ B (o la goc tao boi

tia sang tGi mép ban va mat ban, ¢ - hang sé ty 1& chi phu thudc vao ngudn sang, | khoang
cach tir mép ban tdi bong dién). Khoang cach nam can treo bong dién tinh tir mat ban la

A.1m B.1,2m

Huwéng din giai:

C.15m

D. 2m
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Goi h 14 d6 cao cta bong dién so vi mat ban (h > 0); P 1a bong dién; I 1a hinh chiéu cia P
Ién mat ban. MN la dudng kinh ctia mat ban.( nhu hinh v§)
IIZ
I® \/_)

h
Taco sina _Tva h?=1? -2, suy ra cuong d¢ sang 1a: C(I) =c———

c'(l)=c |J7 o(vI>2)

C'()=0=1=6(1>+2)

L4p bang bién thién ta thu duoc két qua C 16n nhat khi | =/6 , khi dé

Cau 38: V&i mot dia tron bang thép trang c6 ban kinh R =+/6m phai 1am mot cai phéu bing cach cét
di mot hinh quat cua dia nay véqgép phan con lai thanh hinh tron. Cung tron cua hinh quat bi
cat di phai bang bao nhiéu d6 dé hinh nén c6 thé tich cuc dai?

A. =~ 66° B. = 294° C. ~12,56° D. =2,8°
Huwéng din giai:
Chon A.
Ta c6 thé nhan thiy duong sinh cia hinh nén 1 bén kinh cia dia tron. Con chu vi day cia
hinh nén chinh la chu vi cua dia trir di d6 dai cung tron da cat. Nhu vy ta tien hanh giai chi
tiét nhu sau:
Goi x(m) 1a d6 dai day caa hinh nén (phan con lai sau khi cat cung hinh quat cua dia).
. X
Khido x=2zrr=>r=—
2
Chiéu cao cuaa hinh non tinh theo dinh Ii PITAGO la h=~/R*-r? =, |R* -
2 2
Thé tich khdi nén s& 1a:V —lnr h _lﬂ X_ |rz_X ;
3 3 4r? Az
Dén day cac em dao ham ham V (x) tim duoc GTLN cuaa V (x) dat duoc khi
x =27 R6 = 4
3
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Céau 39:

Céau 40:

. R 2 -4
Suy ra do dai cung tron bi cat di 1a: 27R—47 = a = M%OO ~ 66°
267

Mot cong ty nhan 1am nhitng chiéc thung phi kin hay day vai thé tich theo yéu cau 1a 2z m?
mdi chiéc yéu cau tiét kiem vat liéu nhat. Hoi thing phai c6 ban kinh ddy R va chiéu cao h
la bao nhiéu?

1 1 1
A.R:Zm,h:Em. B.R:Em,h:Sm.C.R:4m,h:§m. D. R=1Im,h=2m.
Huwéng din giai:
Chon A.
Goi R 1a ban kinh day thung (m), h: la chiéu cao cua thung (m). PK: R>0,h>0
Thé tich ctia thung 13 V = 7R%h = 27 <> R?h = 2 < h :%

Dién tich toan phan cua thung la:

Sp = 27Rh+27R% = 271R(h+ R): 271R(%+ R]: 27‘[(%+ RZ]
bat f (t)=2ﬂ(%+t2](t >0) voi t=R

' 1\ 4r (t3 —1) ' ,
f (t)=4ﬁ(t—t—2]=—t2 f'()=0et=1lct=1
Tir bang bién thién..... ta can ché tao thing voi kich thuéc R =1m, h=2m

C6 mét céi coc lam bing gidy, dugc up nguoc nhu hinh vé. Chiéu cao cua chiéc coc la
20cm, ban kinh day coc la 4cm, ban kinh miéng coc la 5cm. Mot con kién dang dang &
diém A cuia miéng coc du dinh s& b hai vong quanh than coc dé 1én dén day coc ¢ diem B .
Quang duong ngan nhat dé con kien c6 thé thuc hién duoc du dinh cua minh gan dung nhat

véi két qua nao dudc day?

T
I

A. 59,98cm B. 59,93cm C. 58,67cm D. 58,80cm .
Huwéng dan giai:
Chon D.
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Pit b,a,h lan luot 13 ban kinh ddy cbc, miéng cbc va chiéu cao caa coc, a la goc ki hiéu
nhu trén hinh v&. Ta “trai” hai lan mat xung quanh cdc 1én mat phang s& duoc mot hinh quat
cua mét khuyén vai cung nhé BB"=4zb va cung Ion AA"=4ra.

@]
/‘<
A\
Do dai ngan nhét cua duong di cua con kién 1a do dai doan thang BA”. Ap dung dinh Ii ham
s0 cosin ta dugc:

| =/BO? + OA” - 2BO.OA".cos 2a (1).

a 4ra I(BB”) OA OB+AB AB AB.ax
B"A" = AB = /(a—b)*+h?. =1+ =1+
( y b 4zb I(AA”) "OB OB 2rb 27b

:Zﬂ(AaB—b): 27T(a_b) () _:E_lza_bzoB_ \/m (b)
Ja-byene 0B b b 2

_ 2 2
OA”:OB+BA:bV(aa b)b”‘ +J@-by+1* ()

Thay (a), (b), (c) vao (1) ta tim duoc I.
| ~58,79609cm ~ 58,80

Ghi chd. Dé tén tai 161 gidi trén thi doan BA” phai khong cdt cung BB tai diém nao khac
B, tizc 1& BA” nam dudi tiép tuyén cua BB” tagi B. Piéu nay twong duwong voi

20 <€0s™" (Ej Tuy nhién, trong loi gidi cua thi sinh khong yéu cau phdi trinh bay diéu
a

Kién nay (va dé bai ciing da cho théa man yéu cau do).

Cau 41: Gia dinh An xay bé hinh tru c6 thé tich 150 m®. Pay bé 1am bang bé téng gia 100000 & / m?
. Phan than 1am bang tén gia 900004 / m?, nip bang nhdm gia 1200004 / m?. Hoi khi chi
phi san suat dé bé dat mic thap nhat thi ty sé giira chiéu cao bé va ban kinh day 1a bao
nhiéu?

A 22 B. . c. 3t
9 22 22
Huwéng dan giai:
Chon A.
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Céau 42:

Taco: V =150 < 7R°*h=150=h = 15Rg

T
Mata co: f(R)=1000007R?+1200007R? +1800007zRh

150 9900002R + 27000000

> =

f (R)=220000R* +1800007R =
T

Dé chi phi thap nhét thi ham so f (R) dat gi tri nho nhat véi moi R >0

3_
f’(R):4400007rR—2700?000:44OOOO”R : 270000001Cho f’(R):0:>R: 30
R 4407
) . 30
Lap BBT, tu BBT suyra min f (R) khi R=
ap y R>0 ( ) 34407
.. h 150 22
Nén —= =—
R nR* 9

Hoc sinh A str dung 1 x6 dung nuéc ¢d hinh dang va kich thudc gidng nhu hinh V&, trong d6
day x6 1a hinh tron ¢ ban kinh 20 cm, miéng x6 1a duong tron ban kinh 30 cm, chiéu cao
x0 12 80 cm. Mdi thang A dung hét 10 x6 nudc. Hoi A phai tra bao nhiéu tién nuéc mdi
thang, biét gia nudc 1a 20000 dong/1 m® (s6 tién dugc 1am tron dén don vi dong)?

A. 35279 dong. B. 38905 dong. C. 42116 dong. D. 31835 dong.

Huwéng din giai:

Chon D.
Ta xét hinh nén dinh A, duong cao h >80 cm day 1a duong ¢

tron tam O, ban kinh bing 30 cm . Mat phang (o) cach mat

day 80 cm cit hinh nén theo giao tuyén 1a dudng tron tam O'

c6 ban kinh bang 20 cm. Mt phing («) chia hinh nén thanh B
2 phan. Phan | 1a phan chira dinh A, phan 11 1a phan khéng

chaa dinh A ( Nhu hinh vg)

OB_A9 A0 _2 _ A0'-160cm :

Taco -
AO AO'+0O'O 3

Thé tich hinh nén V :%Ao.n.so2 = 720007 cm®

64000
T cm

Thé tich phan 1 1aV, Z%AO'JT.ZOZ =
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Cau 43:

Céau 44:

152000 s _ 19 ()

Vay thé tich cai x0 la thé tich phan 11 1AV, =V -V, = =375 "

Vay sb tién phai tra 1a T :?7’;.10.20000 ~ 31835 dong.

Mot cde nudc hinh try ¢ chiéu cao 9cm, duong kinh 6cm. Mit day phang va day lcm,
thanh coc day 0,2cm. D6 vao coc 120ml nude sau do tha vao coc 5 vién bi co duong kinh

2cm . Hoi mat nudce trong cdc cach mép cbe bao nhiéu cm. (Lam tron dén hai chir s6 sau
dau phay).

A. 3,67cm. B. 2,67cm. C. 3,28cm. D. 2,28cm.
Huwéng din giai:

Chon D.

Thanh cc day 0,2cmnén ban kinh day tru bing 2,8cm. Pay cbc day lcmnén chiéu cao
hinh try bang 8cm. Thé tich khdi try 1 V =7.(2,8)°.8=197,04 (cm?®).

Db 120ml vao cdce, thé tich con lai 13 197,04 -120 = 77,04(cm3).

Tha 5 vién bi vao cdc, thé tich 5 vién bi bang V,, = 5.%.71.13 =20,94 (cm?). ‘

Thé tich cdc con lai 77,04 - 20,94 = 56,1(cm3) .

Tacd 56,1=h"z.(2,8) =h'=2,28 cm.
Céch khéac: Dung ti sb thé tich
V, _ h 8.(28)x 8

. <o T =h
Vnuoc +Vbi nuoc+bi 120 +5. g I nuoc+bi

5,72

huoc+bi
Chiéu cao con lai cia tru la 8—5,72=2,28.

Vay mit nudc trong cdc cach mép cc 1a 2,28cm.

Nguoi ta xép 7 hinh tru c¢6 cung ban kinh day r va cung chiéu cao h vao mét céi lo hinh try
ciing c6 chiéu cao h, sao cho tat ca cac hinh tron day cia hinh tru nho déu tiép xlc véi day
cua hinh try I6n, hinh try nam chinh giira tiép xdc véi sau hinh try xung quanh, mdi hinh try
xung quanh déu tiép xuc véi cac duong sinh caa lo hinh try I6n. Khi thé tich caa lo hinh tru
Ion la:

A. 167r?h B. 187r%h C. 9zrh D. 36zr%h
Huwéng din giai:
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Ta c6 hinh v& minh hoa mit day cua hinh da cho nhu trén, khi d6 ta 1 rang nhan ra rang
R =3r, deé bai thi c6 vé kha phuc tap, tuy nhién néu dé y ki thi lai rat don gian. Vay khi d6

V =Bh=(3r) zh=9zrh.
Cau 45: Tir cing mot tdm kim loai déo hinh quat nhu hinh V& ¢6 kich thuéc ban kinh R =5 va chu vi

cua hinh quat 1a P =87+10, ngudi ta go tim kim loai thanh nhitng chiéc phéu theo hai
cach:

3. GO tAm kim loai ban dau thanh mat xung quanh caa mot cai phéu
4. Chia d6i tam kim loai thanh hai phan bang nhau roi go thanh mat xung quanh cia hai cai

phéu
Goi V, la thé tich cua cai phdu thir nhét, V, 1a tong thé tich cia hai cai phéu ¢ cach 2. Tinh
Vi,
V2
@ - i
@ — VY
PR g Yi_2V2 cVu_2 p. Ve V6
vV, 7 v, 7 V, J6 Vv, 2

Huwéng din giai:
Do chu vi cua hinh quat tron la P = d6 dai cung + 2R. Do d6 d6 dai cung tron la | =8z«

Theo céach thir nhat: 87 chinh 1a chu vi duong tron day cua cai phéu. Tuc la
2rr=8r=r=4

Khido h=+R?—r? =+/52 —4% =3

=V, = %.371.42

Theo cach tha hai: Thi tong chu vi cta hai duong tron day cua hai cai phéu 1a 87 < chu vi
cta mot duong tronday la 4r = dr =2ar=>r=2

Khido h=+R?—r2 =+/52 22 =/21

=V, = 2.%@.2%
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2
Khido Yo_ 4 _2V2L
V, 8J/21 7
3

Cau 46: Cho mot miéng tdn hinh tron ¢ ban kinh 50cm . Biét hinh nén c6 thé tich 16n nhat khi dién
tich toan phan cuaa hinh nén bang dién tich miéng ton & trén. Khi d6 hinh nén c6 ban kinh
day 1a
A. 10+/2cm B. 20cm C. 50+/2cm D. 25cm
Huwéng din giai:

bat a=50cm
Goi ban kinh day va chiéu cao cua hinh nén lan luot la X,y(x,y>0). Ta co
SA=+SHZ + AH? = /x? + y?

. , ‘A - N A 5 N 7 \ 2 2 2
Khi d6 di¢n tich toan phan cua hinh non la S, = zx + XX+ Y
Theo gia thiét ta co
TX>+ X X2 + Y2 =7ma® & XXP +y? + x> =a’

& XX+ y? =a2—x2<:>xz(x2+y2)=a“+x“—2a2x2,(DK:x<a)<:>x2=Za—22
y2+2a

4

Khi dé thé tich khdi non 1a

1 a* 1o,y

V=—n——. a.——
3" y® +2a’ y=37 y® +2a’

2 2
V' dat gid tri lon nhat khi va chi khi 222 dat gid tri nho nhit
y

2 2 2 2
Tacs 2 +2a :y+26l >2 /y.zi=2\/§a
y y y
2

Vay V dat gié tri 16n nhat khi va chi khi y = 2a° Jtaclay = av2 = x :%: 25cm
y
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Luwu y: Bai trén cac em xét ham sé va 1ap bang bién thién ciing dugc nhé

Cau 47: Mot chau nudc hinh ban cau bang nhdm c6 ban kinh R =10cm, dat trong mot khung hinh
hop chir nhat (hinh 1). Trong chau c6 chira sin mot khdi nudc hinh chém cau cé chiéu cao h
= 4cm. Nguoi ta bo vao chau mét vién bi hinh cau bang kim loai thi mat nude dang 1én vira
phu kin vién bi (hinh 2). Béan kinh ciia vién bi gan sé nguyén nao sau day. (Cho biét thé tich

khdi chom cau 1a V = zh? [R —gj)

Huwéng din giai:
Goi x la ban kinh vién bi hinh cau. Diéu kién: 0 <2x <10<=0<x <50
- Thé tich vién bi Ia V,, = gnﬁ .

- Thé tich khdi nuéc hinh chém cau khi chwa tha vien bi vao

v, =nh2(R—ﬂj:16n(10—fj= 416z
3 3) 3

- Khi tha vién bi vao thi khéi chom cau gom khdi nudc va vién bi cé

R_Qj_ 47 x*(30—2x)

thé tich 1a: V, = 7(2x)?
: ()( & .

- Ta c6 phuong trinh:

2 p—
V, -V, =V, 37X (?;0 2X) _ 415” - %nx?’ & 47x? (30— 2x) - 4167 = 47X’

< 3x° -30x° +104=0

- Giai phuong trinh ta c6 cac nghiém: x; ~ 9,6257 > 5 (loai)
Xz ~ 2,0940 < 5 (thoa mén), va x3 ~ - 1,8197 (loai).

Vay ban kinh vién bi la: r ~ 2,09 (cm).

Cau 48: Mot ngudi ¢ mot dai duy bang dai 130 cm, ngudi d6 can boc dai duy bang do d6 quanh
mot hop qua hinh try. Khi boc qua, ngudi ndy ding 10 cm caa dai duy bang dé thit no ¢ trén
nap hop (nhu hinh v& minh hoa). Hoi dai duy bing c6 thé boc duoc hop qua co thé tich I6n
nhat 1a bao nhiéu?
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A. 40007 cm® B. 320007 cm® C. 1000z cm® D. 160007 cm®
Huwéng din giai:

Mot bai toan thyc té kha hay trong (ing dung cua viéc tim gid tri Ion nhat ctia ham so. Ta
nhan thay, dai duy bang tao thanh hai hinh chix nhat quanh cai hop, do d6 chicu dai cua ddi
duy bang chinh la tong chu vi cta hai hinh chit nhat d@6. Tat nhién chiéu dai duy bang da
phai trir di phan duy bing dung d¢ thét no, c6 nghia 1&: 22(2r +h)=120 < h=30-2r

Khi d6 thé tich caa hop qua duoc tinh bang cong thic:
V =Bh=7r’(30-2r)=rx(-2r°+30r’)

Xéthamsd f (r)=-2r°+30r? trén (0;15)
f'(r)=—6r*+60r; f'(r)=0< r=0(1)

Khi d6 v& BBT ta nhan ra Ma>)<f(r)=f(10). Khi d6 thé tich cua hop qua

(0;10
V =B.h=7.10210=1000x

Cau 49: Mot khdi gach hinh 1ap phuong (khong tham nuwéc) c6 canh bang 2 dugc dat vao trong mot
chiéu phéu hinh ndn tron xoay chira day nudc theo cach nhu sau: Mot canh cua vién gach
nam trén mat nudc (nam trén mot dudng kinh caa mat nay); cac dinh con lai nam trén mat
non; tdm caa vién gach nam trén truc cua hinh nén. Tinh thé tich nudc con lai & trong phéu
(lam tron 2 chit s6 thap phan).

A.V =22,27 B.V =22,30 C.V=23.10 D. 20,64

Huwéng dan giai:

Goi R,h lan luot 13 ban kinh va chiéu cao cta hinh nén (phéu).
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Céau 50:

Céau 51:

Thiét dién cua hinh nn song song véi day cua hinh non, qua tam cua vién gach 1a hinh tron

R1 h— \/_ h_h\/E.R=\/§(1)

co ban kinh R, = f 3 thoa man

Thiét dién caa hinh nén song song vai day hinh nén, chaa canh d6i dién véi canh nam trén
day ctia hinh non 1a hinh tron c¢6 ban kinh R,=1 thoa main

R, h-2J2 h-2{2

= = .R=1(2)

?2 h h
*{/—_\f \/_2\/_aR2\/_1

: < X 1
Thé tich lugng nudc con lai trong phéu 12 V = Vien - Vgaeh = gﬂRZh — 2%~ 22,2676

Tur (1) va (2) suy ra -

Mot céi noi hieu Happycook dang hinh try khong nip chiéu cao cua noi 11.4 cm, _duong
kinh day 14 20.8 cm. Hoi nha san xuat can mleng kim loai hinh tron c6 ban kinh R t6i thiéu
la bao nhiéu dé 1am céi noi nhu vay (khdng ké quay

noi)

A. R=18.58cm. B. R=19.58cm.

C. R=13.13cm. D. R=14.13cm.
Huwéng din giai:
Dién tich xung quanh caa noi la

S, =2nrl =2r.10, 4114—522871

Dién tich day ndi la S, = 7r? :2;—(5)471
Suy ra dién tich t6i thiéu miéng kim loai hinh tron la

S=S,+5S, —ngzﬂzﬂRZ:Rzl&SBCm

Chon A.

Mot bon hinh tru dang chira dau, dugc dat nim ngang, c6 chidu dai bdn 1a 5m, c6 ban kinh
day 1m, v6i nap bon dit trén mat nim ngang ctia mat tru. Nguoi ta da rat dau trong bon
tuong ung v&i 0,5m cua duong kinh day. Tinh thé tich gan dung nhat ctua khoi dau con lai
trong bon (theo don vi m*)

A. 12,637m’. B. 114,923m°. C. 11,781m*. D. 8,307m".

Huéng din giai:
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Nhén xét OH =CH =0,5= % = 0_28 suy ra AOHB 1a tam giac ntra déu

— HOB = 60° = AOB =120°

Suy ra dién tich hinh quat OAB 1a: S = l7rR2 = lﬂ
3 3 A B
H
OB*v3 /3 A
Mit khac: S8 = 2S48 = Sasoc = T\/_ = % (ABOC v déu)
1
Vay dién tich hinh vién phan cung AB 1a gﬂ' —?
Suy ra thé tich dau duoc rit ra: V, = 5[%71 —@]
Thé tich diu ban dau: V =5.7.1° =57
Vay thé tich con lai: V, =V -V, =12,637m°,
Chon A.
File Word lién h¢: 0978064165 - Email: dangvietdong.bacgiang.vn@agmail.com Trang 131

Facebook: https://www.facebook.com/dongpay





